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O N miniis vere quam ele- 
aantcr, Cicero lib. i . Tufc. 
quxft. Maoui , inquic , ejl 

^ inoenii rcvocare mcntem a fenfi- 

husy <T cogitationem a confuctudim abducere. 
Cum enim mcns noftra , quam in no- 
bis conclufamcircumfcrimus , divina 
quxdam particula habeatur , nihil la- 
ne illi crratius acciderc poteft , quam, 
cum contcmplando a corporeis rc- 
bus laxatur , ongmiquc fua: quam li- 
millima redditur. Senfuum quippc 
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E P I S T O L A 

ufuranon minus fruuntur bruta ani- 
mantia, quam homines, imo, qu^- 
dam longe nobis pr^ftant • mente 
vero quia non gaudent , univerfam 
hanc mundi machinam , quafi tabu- 
lam pidam afpiciunt , nec cogitant 
qua de causa quove modo tot varie- 
tates rerum fmt ordinat^. Quicun- 
que igitur hominum non cupiunt fe- 
metipfos privare bono, quo reliqua 
animantia excedunt , non temere 
permittent fefe fenfuum judicio ita 
mancipari , iit ea fufficere putent, 
qu^ manibus quafi paJpare po/Tunt l 
'kc pauca velint fi non oculis omnium 
obvia , pauciora credant qua^ fenfus 
non approbant, & paucifTima eligant, 
nifi ab experientia firmentur. Non 
equidem difFiteri pofllimus , hoc pro- 
pofitum utile efTeatqueneceflarium, 
ut initio juvetur cogitatio noftra & 

intel- 



Dedicatoria. 

intelleclus ; unde fadum cft , quod 
Geometrx figuras , Arithmetici nu- 
merorum charaderes , aliique alia 
rublidia invenerint; Sed experimcn- 
tis ejufmodi vix acquiefcere debcnt 
magna ingenia , ncc potcfl; is , qui fa» 
pientix famam affe6l:at. Commiinis 
enim cxperientia docct , mtilta faci- 
le mcreri mentis affenfum , & efle vc- 
riflTima , ctiamfi fcnfuum judiciopro 
veris non agnofcantur : &: vicc vcr- 
sa, fenfus qua:dam approbarc; qux, 
quia falla, ratio nullo modo admit- 
tere potcft. Atque ha:c licct omni- 
bus in confcflb fint , non dcfunt ta- 
men, qui nihil nili Praxin amantes, 
Thcoriam 6c fpeculationes omnes o- 
dio profcquuntur , atquc ut inutilia 
eliminant : quos pertinacix fua: fcro 
nimis poenitebit , ciim aliorum impe- 
rio ita fubjcdi clfc coguntur, ut ne 
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E P I S T O L A 

in Praxi quidem folita obftacula re- 
movere fciant , nec unquam novi 
quicquam addifcant, nifi quod vel ca- 
fiis ipfis , vel aliorum humanitas fup- 
peditaverit. Atalii, quorum animus 
longius exfpatiatur , & demonftra- 
tiones caufasque inquirit , utilia mul- 
ta inveniunt , qux ab aliis ignoran- 
tur; adeoque in Praximulta excogi- 
tantes compendia , allaborant ut tx- 
dia & impedimenta obvia tollantur j 
quorum tamen inventa non effent 
repudianda, etiamfi humani ingenii 
imbecillitas , aut ufus raritas , ea fta- 
tim ad praxin revocare prohiberet . 
Hinc non contenti dodiores iis , qu^ 
a Geometris aut Arithmeticis demon- 
ftrata atque inventa funt , qu^Eque 
ufus dudum confirmavit , nifi vel i- 
pfas demonftrationes penetrare , eaf- 
demquc invenire poflint ; adeoque 



Dedicatoria. 
fuperflua refcinderc , defedus fupple- 
re , & deperdita reftituere queant . 
Neque enim exiftimandum eft , ma- 
jores noftros omncm pofteris prxri- 
puiife materiem , qua excolatur inge- 
• nium; cum contra fbcordix merito 
nos incufarent , fi plus tcmporis in 
fcriptis fuis etiamnum intelligendis 
impendi , quam ipfi in incognitis in- 
veniendis pofucre , viderent. Ad qux 
invenienda cum non alia via , (quan- 
tum conftat ) quam qux per compo- 
fitionem 6c refolutionem proccdit, 
utcrentur, quarque naturalis potiiis 
ingenii facultas aut induftria , ufu & 
exercitationepotita, quam ars certis 
legibus & pra^ccptis contenta , dici 
meretur Reccntiores artem quan- 
dam excogitarunt , quam vocant A- 
nalyticam , cujus principia tradit hoc 
opufculum. qux poftquam innotuit. 



il P I S T O L A 

longe plura & majora , quam ab An- 
tiquitate nobis relida funt , in lucem 
prodiere. Non patitur tempus 6c lex 
fcribendi , ut commemorem , quan- 
ta ex hac arte , non tantimi ad Arith- 
meticam , Geometriam , Mechani-. 
cam , fed etiam Opticam aliasque 
fcientias manaverint emolumenta. 
Nihil enim fani antehac de vifii novi- 
mus , cum omnia hic , ficut in aliis 
artibus , qux materi^ immerfx , non 
abftrahuntur a fenfibus , ad dkedio- 
nem mentis , dilputationibus huc il- 
luc trahebantur ; jam omnia deter- 
minata , omnia demonftrationibus 
munita. Qiii enim in Opticis non pla- 
ne hofpites funt, lat fciunt , quam in- 
certa , quamque defedluofa fuerint 
ea , qux de Refraflionum legibus an- 
tea novimus , &: quam falfa Tlla deter- 
minatio figurx vitrorum , (de quibus 

Dio- 



Dedicatoria. 
Diopn ica agic ) qiia nihil jam nobis 
optari potcit pcrFcdius , nihil ccrtius. 
feddchis tbrlanalias. Id mihi in prx- 
fens liit^kit , hanc artcni (ibi proprio 
jure vendicarc non fblum ca, quxde 
Mathcleos utilitatc , dcquc Arithme- 
ticx , Gcomctria: , Allronomix , & 
Muticx prxllantia , tot rationibus , 
tot voluminibus , totque feculis dida 
funt , fcd 5c multb plura ; quod tacilc 
demonllrarc poilcm , nifi plurimis , 
qui ha:c pcnitiiis introfpicerc dignan- 
tur , notum id forc fcirem. Ncc opiis 
mihi efl:, multa coram Te, Hcros Pcr- 
Uluftris , dc hujus artis totiusque Ma- 
thefeos utilitatc dicerc : quoniam , 
dum animus tuus magna (cmpcr 6c 
cxccHa mcditatur , Mathematicas c- 
tiam lcientias coluifti & amplexus es, 
nihilquc Tibi ad lapicntix complc- 
mentum deellc voluifti. Scd malo dc 

★ ★ He- 
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Heroicis & eximiis tuis virtutibiis 
tacendo , publicum omnium teftimo- 
nium amplorare , quam in pra^fens 
pauca dicere. Ars fane Analy tica per- 
fpe61:um habet , cujus viri pra:fidium 
expe£tat , cum implorat tuum : nec 
enim Dani^ unquam , quamdiu Ma- 
thefis alia^que artes liberales tales in- 
venerint Patronos, vel virtus vel 
pientia deficiet. Patere igitur , Heros 
Perilluftris , nomini tuo Principia haec 
infcribi , & frudum inceptx peregri- 
nationis ferena fronte accipe. Tui e- 
nim nominis clypeo munita, frontem 
audent obvertere hoftibus , quibus 
(eculum hoc abundat , quique varia 
tela in obvios effundere non veren- 
tur , prout affedus malevoli ipfis di- 
daverint. Solent plerique, quirodere 
amant , objicere , pervulgata omnia 
efle 6c ex aliis defumpta j qua cenfura 

quam- 



Dedicatoria. 
qiiamquam fciam hoc fcriptum non 
pofle notari ; tamcn prxfagit animus, 
forc, ut ha:c tanquam inutilia & nimis 
curiofi rcjiciant. Si cnim intellcxc- 
rint , hoc ambitu , etiam Algebram 
complcdi; faftidio commoti , iUbtili- 
tates ejus canc pcjus 6c angue fu- 
gient. Sed vix metuet fibi Ars Ana- 
Fy tica a talibus hoftibus , nam , cum 
doaifl^imis quibusquc Mathcmaticis, 
quibus ieculum hoc quafi fuperbit , 
probetur , dc reliquis ipfi minus cft la- 
borandum : nec ulla aha hujus Me- 
thodi dcfcnfio requiritur, nifi quam 
cxperientia , 6c ipfius rei intelle6lx 
ufus attulerit. Et , ut verba in pauca 
confcram , fi tuocxadiflimo limatif- 
fimoque judicio probcntur , nullius 
in pofterum ccnliiram aut notam per- 
timelcent. Neque cgo cxilitate ope- 
ris detcrritus , kd contra utilitatc po- 
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Epistola Dedicatoria. 
tius inftigatus , Tibi hccc confecra-* 
re fum veritus : 6c quidem tanta ma^ 
jorefiducia,& fpe certiore, quanto 
certius. mihi conftat Te omnibus iis, 
qui inter bonas artes etiam Mathe- 
maticis incumbunt , favere ; quem 
favorem quotidie familia noftra (en- 
tit j & grato animo femper recolit. 
Vale regni Dani^e decus , & a:qui bo- 
nique confule hoc grati animi monu- 
mentum, quod humillime offert 

PERILLySTRlS GETiEROSlTATlS 
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Setiltiai» teutt, 
jttmo Cl9 l3C I. 

Gtltrui, Im. 
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L E c n K \ s. 

ymomnes .iuMrc vclint ^ cr nihiltdm 

I temcranum tamy. tndignum fapuntis gravttatc 
stquc conftAMtta Jtt , quam aut falfum fcnttrc , aut 
J quod nonfatii cxploratum fitfftnc ulla dubttattonc 
dcfcndcrc : nc/cto quo fato fat , quod non opcram 
dcnt Cjufmodt /ludtorum vtamtngrcdt , qua mcns adfuejcat vc- 
ruma faljis cr dubtis dtjltngucrc. J^uandoqutdcm cntm a tcnc- 
ris ad/ucfccrc multum cjl, cgrcgtcjtbt confidcrcnt.f ad Mathc- 
ftn cxcolcndam ah incuntc xtatc antmum appclUrcnt. Matbc- 
maticas autcm dtfctpUn.ts hancprx aiiis hahcrc prarogattvam, 
vtx duhitart potcjly modo conftdcrctur, qutcqutd tn tis concludt- 
tur&dctcrmtnatur , td omnc cxprimtjfts ncccjfttatc qtiadam 
6qui : vclvrrumy vcl dubium,vclfatfum,prout pr^mtjfd vartts 
modis fcfc hahucrtnt : Adco tit , ctft non altis uftbtis tnfcrvirct 
Mathcfts , tamcn vcl hoc nomtnc , ad fui cogmtioneyn trahcrc 
dcbcr.ct cttam cos , quibus nullum altud cx ca Jpcrarctur cmolu- 
mcntum, J^od cum abundc obfcrvattim cr ufu comprobatum 
fitaVctcrtbus.quos plcrtqucnojlra statc tta Jufptctunt cr vcnc- 
rantur , ut majus quoddam animo compUxt , plus multo cttam 
vidiffe vtdcantur, quam quantum nojlrorum tngcntorum acics 
intucrt potcjl ; tntcr a/ta mtrart fubtt, omncs fcriy cxcmplum tl- 
Urum hac m rc dcfcrut/Jc, J^tvpc compcrtum cfl, anttquos Phi- 
lcfophos non pcrmtftlfc.iyie^f^il^nTaifchoUs fu^ tngrcdt, utad 
Saptcnttdjludtum admtttcrcntur, qutj^ antc non habcrcnt Ka- 
Zu^ C^iAcj5(p*<«^. J^od Janc propojitum , nonrattone pru- 
dcnttus, quam cvcntu fcltctusfutt : cum hanc fut/fc cattfam.qttod 
dd tUampcrttgcrtnt fctcnttam, quam poflcrtt^ tantopcrc mtra- 
tur , cr q^o vtrtutc fua nonnullt cntttfc pojjc dcjpcrant , conjt- 
aam. frujlra cntmjpcctaturjrucit^s dtjcipitnarum ,abco, qui 
earum attttudtnem ncn mctttttr ncc tn cacumcn cvadcrc po- 
te/l , qui non foUrtcr rtmatur vtam , & adttus , qui cofcrunt, 
J ^ ^ j ncgtt- 



PRitFATIO 

vegligif. Mathejis antem^ cum ex notionibus fimplicijjimu 3 co- 
gnttuj^ facillimi6 , addijficiliora atc^ue remotijfma quaque co- 
gnojcenda perducat juntores , quipraconceptis opinionibm va- 
cui non impediuntur varietate rerum , c^u^ animis prove^io^ 
rum inhdirent ; non dubito^ c^uin fiea a teneris imbuatur menSj 
ad altarum quoque rerum , maxime compofttarum atque obfcu- 
riorumy cognitionem ftt penetratura. Et quoniam Mathefis va^ 
rii6 partibm conjiat , qux omnes circa quantitatem verjantur \ 
res d noJiriJecuU Lumintbu^s eo reda^ia eji , utgeneraliter ill(Z 
omnes traBari , ^ quantitas h^c in univerfdi ^ ahjlracio per 
literas Alphaheti concipi pojftt . Ita enim^fa&a ad omnes quan^ 
titatis fpecies applicatione , intelledm ratiocinando ad varias 
res inveniendds difiiniie progredipoteji, Pojiquam autem Me^ 
thodusilla^iulatuit^ teiiaverhorum involucris , cum quibus 
prius luBandum erat quamfru^usullm (peraripoterat i oppor- 
tune nobis Nohiliffimus D, Des-Cartes, infuperabilis ingentiVir 
{quiy recfusa a fe, ha^enus incognita. ad veramfapientiam vta^ 
pofi tot feculorum fxdiffmam fervitutem , omntbus imitando 
exemplo^ ita naturat mjjieria fandity ut verd fapienti^ftudium^ 
humanarum^ fcientiarum encyclop^diac^perfe^io, immaturk 
ejus ac deplorahili morte , majorem nunquam jaBuram facere 
potuerit) eam ad hanc facilitatem perduxit^ ut^ quod difficulta' 
tis reliquum eji , rwn alta ratione quam fiudio cjr diltgentia e- 
vinci pofftt. T (iceo hk perfe^ionem , ad quam res Mathemati- 
cas hujus Methodi fubfidio redegit : cum ipfarum teftimontx 
non tantiim invitos laudumj^ fuarum detraciores in illis pal- 
mam ei dare cogant , fed ettam quoufque humanum ingenium 
in iifdem progredt qutdve praftare valeat determinent, Verum 
enimvero cum omnium magnarum rerum ftcut arborum alti^ 
tudo nos deleciet^ ^ radices fiirpesj^ non item :fic multi ad fum^ 
ma pervenire optarent , nift in e/ementis harere opus haberent. 
atqui y qucmadmodum tlla altitudo ftne radicihus , ftirpihus^ 
effe non poteft ; ita illi friftra fe in id fafiigium recipi Jperant , 

qui-^ 



Ad Lectorem. 

JusbtsJ cordi non cfl fundamcnta fidciucr jaccrc, Et cum antc- 
MC ncn cdtta ftnt uUa prtncipta , qux ad adyta hujtis Mcthodi 
diucrcnt ; qntd mirum ? Ji multt tn tpjo Itminc h^ftavcrint , 
flurcs^, quosyrc incxpcrta, dcjpcratto tn fiigam avcrtcrit. Etc- 
nim rtcc hufus Mcthodi Auikry ncc Boiitjftmicius Commcn- 
tatorcs a Jcmcttpfis impctrarc potucrunt , ut bonas hora4, quas 
Jubttltoribu6 tnvcntis dtcuvcraht , /;/ cdcndis , qux vtam ad 
banc Mcthodum Jlcrturcnt , tmpendcrcnt. Cum ttaquc nthtl 
hdc tn rc , omnthus votis , tam a mc tpfo olim , quhn a n;ultis 
hodic cxpcttta , prajlttum cjfc rcpcn rtm : dtu multttmg. tnttr 
Jpcm& mctum harcns , dolut , tamdtu tntcr tgt Mathcmaitco- 
rum monumcnu ca dcjidcrart , qud ad fctcntiarum tmrcmcn- 
ta cmuncitorU ttaris homincs ncccjfirto rcqutri jamprtdcm cc- 
tirunt. Ego fanc opportunttatc mtra , antc altqttot ariuos voti 
composfailus , pojlquam ad hafcc oroj , Acadcmtam lllujlrcm, 
qud Lctdd cjl , acccjft , T/r Cclcbcrrimus atquc DocltfjimM 
Tranctfcus a Schootcn , Mathcfcos thtdem Frofcjfor publtcusy 
me Artcm Analyttcam, hancj^ Mcthodum, tam cxtmta ftdc 
docuit , ut ad pcrfccitoncm nihtl mthtpratcr tngcntum crfro- 
frtam tndujlrtam deftt/Jc crcdtdcrtm, J^octrca fepojita prt^ 
^'jtt commoit ^ftmattonc ut plures feltcitatis hujus parttctpcs 
faccrcm, & propriis uftbus dcjltnavcram.ptihltct juris rcd- 
dircm , dc clcmcniu htfcc , qmhus tntcr alta tmhuttts cram , r- 
vulgandisy ccgttarc caept. Et Itcct vercrcr nc amictttxjura.quA 
intcr nos cum fidc fempcr fcrvart optaham , hac rattonc vtola- 
rem ; tamen futlcm mtht vcniamjpcrabam Jinon mfoJficiO' 
fa fraudc falUrcm , quaglorta cjus , qutf honopublico unt dc- 
^ovtt , ccdcrc , ncc altas magU antmum mcum gratum tcflari 
foffet. Ac nc prtmas qutdem Jpcs Jortuna dejltiuit \ qutppe ab 
ipfi, quinullumcrga mc bcncvolcnttx pignus atquc tndictttm 
cmttttt , non modo ventam hujtts ::{e/t tmpctravt , Jcd CT cam 
humartttatcm , ut omnia perUgcrc & cxaminarc haudgrava- 
tu4fucrtt, luccm4.ingcntt&confilttfttiforrigcre. operis 

brcvi' 



Pr^fatio ad Lectorem. 
hrcvitatem quod attinet , non efl , quam dijplicere cuipiam pu- 
tem : fiquidem copiam exemflorum , quihns ad difcendum ni- 
hilaptim^ nullm [ut opinor) htc deftderabit in quibtis ajfe^ 
rcndis ejufmodi dele&m efl ohfervatm^ ut , quoadferi potuit^ 
in medium adducerentur ea y qu£ vel in ipfo AuBore , vel in 
ejm Commentatoribm reperiuntur : qua ideo [parfim ita funt 
difpofitay ut y meo judicio , non alio loco melius intelligi yfi- 
rnul^ pr^diilis lecis illujlrandis infervire potuerint, in quem fi- 
nem , in margine paginarum citationem additam effe appare^ 
bit, Adeo ut , quicunque tantum Arithmeticdi Species y cum in 
integris , tum injraBis perdidicerit , levi^ numerorum irra^ 
tionalium notitia inflru6lm , in allatis exemplis accurate exa- 
minandis fefe exercuerit yfe non inutiliter tempm y ubi ad Geo^ 
metriam ly^K T)es-Cartes accejjerity confumpfijfe experturm fit. 
,Suin imo videbit januam referatam omni ei , quod ab Alge- 
hra Analyfi Geometrica exfpeilari poteft : ideo^fe Mathe- 
feos Vniverfalis conjlitutionem anmo comprehendiffe . nequc 
enim exiftimo , hifce intelleBis , operA pretium fore , AlgebrA 
vulgaris cognitionem ampliiis exoptarCy licet leviorem ejm no- 
titiamy vel ipfe D, Des-Cartes y antehac , adfuA CeometriA 
Methodum tntelligendam , requifiverit. Vale^, 
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De LOGISTICA QVASTITATVM SIMVLICIVM. 

Um in onmiScicntia, ad difficiliorum rcruin 
' cognitioncm , utilcfita rimplicifTunis &: co- 
' «Miitu facillimis ordiri; hauJ inconfultum tuc- 
nt, ad^encralcm atquc facilcm comprchcn- 
lloncm Klathcmaticarum Scicntiaruni, qux o- 
mncs circa quantitatcm vcrfantur, ad ca pri- 
"miim attcndcrc, cjux non alicjuam cjus ipc- 
cieoi cxcludcrc , fcd cas , quocLinqiic fc habcant modo , fub ccr- 
tisnotiscuique obviis rcprarfcntarc poflint. Undc cum m uni- lUetttjfir. 
vcrfa illarum Scicntiarum conftitutionc , licct divcrfa ob]cCt2 fMicmm 
rcfpiciant , non nifi rclationcs fivc proportioncs c]ua:dam , cjux in "^;;/;^^;^^^ 
iis rcperiuntur , confidercntur ; confcntancum ci\ rationcs atquc '^^^ 
proportioncs illas fcorfmi fpcdarc , cascjuc litcris Alphabcti , ut- ' * 
pote notis fimplicifBiuis nobisquc cogmtiffimis , mljgmrc. Nc- 
que enim ratio ulia cft , quo minus pcr 4, b , c , &ic. conci- 
pianturmagnitudincs 4, ^oc. cjuim pondcra aut numcri n(- 
dcm charactcribus dcfignaii. Attamcn quia tiim rhantah.r tum 
fcnfibus ipfis, nihil fimplicius ncc diftindius cxhibcri polk oc- 
currit, quam rcCtx lincx , cjuxquc rclationcs &: proportiones, 
qu«inter orancsalias res inveniuntur, cxprimcrc valcnt : prar- 
i A i^^^ 



X PRINCIPIA 
ftat per prxdidas literas folummodo lineas redas concipcre. 
Hinc fi dux fiierint quantitatcs defignata: per 4 & , intelligentur 
per ipfasdusEdifferentesIineafreda:, diverfje fcilicetlongitudi- 
nis : ita ut per a inteliigatur longitudo feu quantitas unius , & per 
b longitudo feu quantitas alterius, Nonfecus atque per 
aut ^cr b dc b dua: mtelliguntur linex a^quales nifi indicaveris 
fuppofuerifvc a eflc SBqualem ipfi b, \da^b ejufdem effe valoris, 
id quod fic denotatur aoob. Et fic dc aliis. 

Cum autcm non raro occurrat, ut linea aliqua fit aliquoties fu- 
mcnda , oportet tantum numerum convenientem ipfi literx prx- 
figere : Ut ad defignandum , lineam a cffe bis fumendam, fcribo 
2 a, Sic & ad defignandum duplum , triplum , quadruplum &:c. 
ipfius b , fcribo ib , 3 b, ^b &c. Nec aiitcr fit fi ad defignandum 
femiffcm, tertiam aut aliam quamcunque partem linc^r^, fcri- 
baturirf, ^4,&c. idquodctiamliocpac"lofierifoIct~,-,&:c. 
fic& duastertias, tres quartas,&c. ipfiust^ita defignaveris 1 ^r, 
^ b : vel fic, Y > ^ , atque ita de aliis. 

Jamcum in univerfa Mathefi operationes omnes ad quinque 
diverfas (vulgo Species didas) reduci poirint, qui funt Additio, 
Subtradio, Multiplicatio, Divifio, 3c Radicum extraclio confe- 
quens eft ut oftendatur, qua ratione di&x opcrationes per literas 
lii^t inftituendsc. 

T)e Additione quantitatum /implicium. 

TGiturad addendum lineam 4 adlincam 4, fcribopro fumma 
lai fic & ad addendum 1 ad ^ fcribo 5 b, Linea? enim eif- 
dcm literis fi denotantur, oportet tantum numeros prsefixos ad- 
dcrc, & fummam eidem litera: prarfigere. Si vero diverfar fuerint, 
additiofietinterpofitofigno-f-, quoddenotat plus. Ut fi adli- 
neam^fitaddendalinea^, fcribo^+t, hoceft,4 plus quoin- 
cidatur b effe additam ipfi a , vel adhuc effe addendam. Ubi pa- 
tet dic5lum fignum femper cffe referendum ad fequentem liieram, 
fcu (\ux priori addi debet. 

Nec aliter fit,fi pluresin unamfummam funt colligendar. Ut 
ad addendum 2 b,by & 5 b, fcribo 6 b. Sic & ad addendum a, b, & c, 
fcribo4-f-^-l-f. 

Exem- 
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Ubi notandum, in additione litetarum <i & , <<. cogitanduin el 
fe literam d fibi prxfixim haberc unitatem : jd quod etiam m e- 
Quenti «emplo & limilibus eft obfcrvandum : ut & . cum plu- 
res addunturdivcrfi litei* , perindc cflc quo ordme fcnbintur, 

De SubtraEitone i^uanutdtum Jimfltcium. 

T Am vero ad fubtrahcndum lineam i * i linca 5 * , fcribcndum 
I eft 5 4: f.quidemIine«,c}uariirdemliterUfuntdefignatx,lub- 
ducuntur , fubtrahendo tantiim a fc inviccm numeros prarlixos. 
Sic & fi 1 aufcrantur a 5 b. reliciuum crit i b fcu b. Smiilitcr lub- 
Uto<<dc4J,rcIinquitur}rf: At 4dc4 manct o feunihil. 

Qubd fi vcrblineardivcrfis litcris notat.T fucrmt , fubduaio 
fiet iruerponto ficno-, quod dcnotat minus. Ut fiab 4 lubtra- 
hcnda fitV fcribo 4-i, hoc eft, 4 minus b . quo indicatur fceflc 
fublatam tx 4 , vcl adhuc efl'c fubduccndam. Ubi patct diftum I.- 
gnum fempcr cfle rcfercndum ad fcqucntem Utcram. hoc eltjqua: 
CKpriorieu fubtrahenda. . . 

Lodcm modo, fublatis 4 << cx ) f , rchquum cnt } f — 4 «• 

ExemfU fiJitrtnmu fimfltcium. 

EX54. 5*. 4<1. 4. Ex 4. 3f. 1' 
fubtr.z4. zi. 4^ fubtr.J^_ 4-<; 4»i__ 

rcliq. 5«'- o- reli<j.4-fr. Y-^f- 

Unde notandum, in ejufmodi quantitatum fubtra<fhonc, opor- 
tcrc quantitatem illani, <\mx cx alia fobtrahi dcbct,cflc minorcm : 
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hoc eft, ad fubtrahendum b ex 4, (ut in fuperiori exemplo) opus 
cfle , ut b fit minor quam a. Quod fi autem non proponatur aut 
conftct, utraquantitasfit major aut miuor , & tamenfiibdudio 
fieridebeat; differentiaearum denotaripotcrithoc modo: a^b, 
hoceft, 4— i^veU — 

T>e Multiplicatione quantitatum Jtmpltcium. 

P Orro ad multiplicandum lineam a per lineam hy fcribo a b vcl 
^ ba. Sic&admultiplicandum^pcr^, hoceft, ^infe, fcribo 
aa^Qw a' : & aaa Cena^ ad pr:Edi6i:um produdum aa adhuc femel 
multiphcandum pcra. Adeo ut litera? inimediate fefe confequen- 
tes, multiplicationcm earum perinviccm faclam , vcladhucfa- 
cicndam cflc, indiccnt. Non fccus , fi multiplicare velim a,bdcc 
per inviccm , fcribo ab c y \d bac, wd cbadcc: ^ ab bku ab^ vcl 
b'a,^d multiplicandum a^ b, & b. Hic enim , ut m additionc, non 
refcrt , quo ordine fcribantur. 

Quemadmodum vero ex duftu alicujus numeri in fe , id quod 
producitur vocatur Quadratum ejufdem numeri, & fi produdum 
illud adhuc fcmcl pcr eundcm numerum multiplicetur , produ- 
dus numcrus appellatur ipfius Cubus, atque ita deinceps ; ita 
quoquefi a multiplicetur per produdum^^ feu^"- appcllari 
confuevit a quadratum, feu a duarum dimenfionum ; & fi aarur- 
fus multiplicetur per 4, producetur aaaCeua^y quod ideo appel- 
lari poterit a cubus , fcu a trium dimenfionum : atque ita a\a^, 
4^&c. dici poterunt^ quadrato-quadratum , a furdefolidum 
a quadrato-cubus,&c. feu , a habcns 4,5, aut 6,Scc. dimcnfiones. 
. Sicuti autem numerus aliquisjfi in fe ducatur, dicitur radix qua- 
drata iftius produdi fcu quadrati : & fi adhuc femel per hoc pro- 
dudum multiplicctur, tum radix Cubica hujus pofterioris produ- 
di appcllatur, &c ; fic & 4 dicitur radix Quadrata cxaa fcu a S & 
radix Cubica ex a^, & radix Quadrato-Quadrata ex 4 & radix 
Surfolida ex 4 ^ & radix Quadrato-Cubica ex a \ atque ita por- 
ro. IdemdereliquiseftintcUigendum. 

Ex quibus conftat diligenter efle notandum, quod magnum fit 
difcrimeninterahquam quantitatem, cui numerus aliquis prxfi- 
xus eft , & inter candcm quantitatcm , ubi idem numerus a tergo 
cft adfcriptus. Ut inter la^c a^y 3. 4 & a% 4 4 & &c, fiquide m 

pcr 
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vcTidy 34, ^dyikc. iimplicitcrintclligiturcjuantitas^biSjtcr, 
fluater,&:c. fumptajioc d\, a libi ipfi totics addita : at vcro pcr 4% 
4»,4%&:c. Quadratum , Cubus. Quaarato-Quadratum, &c. 
iplius 4, hoc cll, ipfa cjuantitas 4 totics polita &: multiplicata. 

ExempU mtiltifUcationis fimflicium. 

Multipl. .1. 4 UA ab db ab 44 4\ 

pcr i;. 4 ^ 1j 

produflum 4T; 44! 4T 4'i^t. 46(;. 4tfrf. 4»!;. a\ 

Ubi notandum in 4» t , produao multiplicationis quantitatum 
dd^dby numcrum ternarium quantitatcm prorccdcntcm 4 rc- 
fpicere, non autem fc^ucntcm b : c]uod, cum brcvitatis causa fci i- 
batur pro 4 44 !; , in omnibus iimilibus calibus quocjue cll intdli- 
gcndum. Eadcm ratione, ad multiplicandum ^^hoc eft, 4 44 pcr 
4UCU444, producctur4^ hoc eli, 444444. 

Quod fi quanticates occurrant multiplicandse, quibus numcri, 
fivc intcgri fivc fracti , prxfiguntur , oportebit di^os numeros in 
feinviccmduccrc, utinvulgari Arithmctica, & corum produ- 
aum prxfigcrc produdo , cjuod exfurgit cx multiplicationc 
qumutatum dictarum. Utad multiphcandum i 4 pcr 5 6-, mul- 
tiplicatis 1 per 5 . provenit 6 , quod fi prxfigatur ipli 4 b , produ- 
ao cjuantitatum 4 & b perinviccm, crit cjijifitum productum 
6ab, Similiter multiphcatis perr, produaumcrit z Dc. nam 
unitas, qux hic Jpfi c prxfigi fubintelligitur , duda in i, pro- 

ducit 1. , n I 

Ncc alitcrfit, fi ad multiplicandum 3 4&, hocelt, tcr^frpcr 
icd, hoc eft, bhcdy fcribatur 6abcd. Sic & , multiplicatis ! 4 4 
per|4^, hoceft, femiflcipfius4 4pcr tcrtiam partemipfius 4 
prcMiuc1umfieti4'^, hoccft, iaaub. 

Excmpla muhipUcationii. 

Multipl.24 ib l ^•ib !44 4' 6 4\ 

per ib c_ icd_ ^aj^ ^ b^ i^K 

produc^. 64^. ibc. lad. 6abcd. \a^b. ^^'Ii'. 44^ 
Ubi tandcm fcicndum , quod licet ex mitltiplicationc produ- 
cantur quantitates plurium dimcnfionuin fcu litcrarum ; carum 
:. . A j tamctt 
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tamcn additioncm atque Aibtiadionem non alitcr ficii atquc 
prseccdcntium. Ut ad addendum labzd ^ab^ fcribitur ^ abiQc 
ad addendum 6abgLdibc , fcribitur ^ab-^ibc. Non fecus , ad 
fubtrahendum i^i^ de ^aby fcribitur^i» : & ad fubtrahendum 
ibc dQ6ab, fcribitur 6 ab-^zbc, EtficdQ aliis. 

T)e Diyiftone quantitatum Jimpllcium. 

QUoniam vero divifio refolvit id, quod multiplicatio compo- 
nit: facile apparct , ad dividendam quantitatcm^^ feu ba 
per a , opus tantiim effe cx quantitate dividenda a b tollere quan- 
titatcm a , qu^ divifor eft , & pro quotiente fcribere reliquam 
quantitatem b, Eodcm modo, fi dividatur a a per a^ orictur a \ Sc 
aaaCcaa^ per 4, orietur a a. Non fecus divisa abc pcr a , fict bci 
at pcr fiet 4 c : & pcr Cyfi^ab, 

Quod fi vcro quantitates dividenda? occurrant, quibus numeri 
fintprc^fixi; oportet, fadla divifioncquantitatum, ut jam oftcn- 
fum cft, fimiliter didos numeros dividcrc , ut in Arithmctica vul- 
gari, & quod oritur invcnto quoticnti quantitatum praefigcrc. 

ExemfU iivifimii fimflicium, 
Divid.tfi'?, an abc'? , abci a^by a^y 

pcr 4^^"^'- xr-r'- a^^^-abt-^i^r-^r^ 

Divid.^.^7 3.^^^ 

per za S i^^S l^' S 
Cumautem occurruntquantitatcsdividcndar , exquibus L'te- 
ra: diviforisprxcedenti inodo tolli nequeunt ; fubfcribiturDivi- 
for ipfi Dividendo interjeda lincola, ad modum fra(5lionis Arith- 

meticar vulgaris. Ut ad dividendum a b per fcribo ^^, quo indi- 
catur a b efle divifam per , vel adhuc cfTc dividendam. Sic & ad 
dividendum/iper^', fcribitur-. fimiliter divisa^^cper//^, quo- 
tiens erit -^-^ . & fic de aliis. Quse quidem quantitatcs fic divifx 

appcllantur Fra<5tiones . 

£ft vero hic obitcr notandum, divifis a pcr a^ib pcf 1 b, fimi- 
libufye , quotientem efle i : fiquidem qu^tvis quantitas fe ipfam 
femel cominetj ideoque per fcipfam divifa, unitatero profert. 

1>E 



I 



Ma T HE S E O S Un I V E R. S A L I S. 7 

'7)£ lOGlSTlCA Q};Ai<:TlTAl VUCOMrOSlXAKVM. 

EXplicatiSiiupliciumciuantitatuiii opcratione , quoniam ex 
ilUrum adJuionc & rabtraaioncoriunturquantitites, pcr 
f.onum 4-conipolitx, autpcn.gnum — disjundat. Cciuxcom- 
nfunitergcncrili nominc Compol.ta: dicuntur); conlc^ucDS clt, 
ut harura quotjuc opcrationcm deinccps oftcndainus. 

DeAdStione quantitatum compofitarum. 
Gitur ad addcndum quantitatcs Compofitas.iifdcm litcris no- 
X tat«, oportct confidcrarc f.gna -+-&-. S"'.l>"» 
notate.fi cadcm fucrint, aJditioncm ticri ut in l.mplicibus . Srca- 
rumfummx prxf.^i idcmf.gnum. Ut ad addcnJum '-f-l<>f* 
Tlb: add.tLad4. & 3 tad xl, fun.maer.t w+ 5 tolcn) 
inoJo id — b additum ad j 4 — 5 (>, facit fummam 5 <i — 4 1». 

Ou6dfi vcro f.gnadivcrfafucrint.fubtrahcndicrunt cjuanti- 
titcstifdcm literis dcnotatx, ficut in fubtraaionc fimplicium,& 
et quodrcUnquiturprifigcndumcftfignum. quo major quanti- 
ta$ afficitur. Ut fi addcndum ib+ 4 ib- 1 a : add.t.s 
1 1, ad 1 & fubtraftis 1 4ex j 4 . fumma cnt 5 <'-+- 3 ^!'"'- 
litcr fi 4 -+- addatur ad 4 — 4 << , fict fumma 1 4 — } </. Ubi pa- 
tetfi ib + * addaturad 5 b-a , fummamfoic 5 t: quant.tatcs 
cnim + 4 & — 4, cum propter divcrfa figna fint fubttahendac , lc 
inutuo toUunt. 

lam ad addcndum quantitatcs diverfis htcris dcnotatas . opor- 
tet taotum cas fuis fignis conncaere. Ut ad addcndum 4-+-l< ad 
t — d fcribo4+t-t-f — fiquiJcmciuantitas<,&omnisalia 
cui nu'llum przponitur fignuin , intclligitur f.b. prarfixum haberc 
f.gnuni-+- 

Bxemfh additionis cempo(ilarnm. 
C4+xb 14- b '4t-+-;i'i 4'— ^4^ 4a + i.t-i- 
f^i^-i^+lh }4-5t l^ab+^,bb \4^l4bc jta^^^_4--6. 
fumma i^^iV. ^-^b. TfqnnT ;4'-i -k. X44-+-} 4-9. 

f,M.54 4-»- </.xM-4 44-14t ^4^-\4*b 4.1-^^+6. 
^^^■{\b-\x 4-4<l. }fc-4 44H- 41» X4'-H;44I> ^J^^J^^. 



I 



aggr.'5fr+]7 lA-id^sb. I44_ 4^. s*'+\44b. 144-44 
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Add.S^ + & laa-^T^ah-bb ^abc a^-h^abb-aAb-^abc, 
Summa c^ — d t^ab'-—^aa a^ — abc a^-haab-^^abb-^b^. 
feu aggr. a-^b-^^c-^-d. Sab^aa^bb. a^+iabc, la^-^ubb-k-abc-^bK 

E quibus manifeftum fit , ( cum ad addendum ^ b-h ^ aad ib 
— 1 <fcribi poffit ^ b-h'^ a-h i b^ i a, hoc eft, 5 -f- 3 4 : fi- 
quidem^- 3 ^&H-i t faciunt 5 i;,5<:-4-5 ^ — 2 ^ &ciunt-+- 3 a) 
quantitates eifdem literisdenotatas, quandodiverfa habentfi- 
gna, fubtrahendasefle, &: fumm.-e afcribendum effe fignuiii ma- 
joris quantitatis, 

St4^btraSIione quantitatum compofitarum. 

POrro ad fubtrahenduni quantitates compofitas , qu^e eifdem 
literis funt denotatie, fciendum eft : fi figna eadem fuerint, & 
quantitas c qua fubtradio fieri debet, major fit quantitatc fubdu- 
cenda; tum fubtracl:ionem fieri ut in fimplicibus , &eiquodre- 
linquitur prarfigendum efleidem fignum. Utfifubtrahatur^-f 2 b 
Qxia-^^b: (fubtradis^ex 2^, & 2 ^'ex 5 i;,) remanet^-j-^t. 
Nonfecusfi fubtrahatur ^^—^^^ex 5^ — 46, reliquumerit 
za — b. 

Si vero figna eadcm fuerint , & quantitas a qua fubtraaio fieri 
debet quantitate fubducenda minor fit ; oportet, fubtrada mino- 
re exmajore, refiduo fignum contrarium pr^rponere. Utfi fub- 
trahendum fit ^H- 3 ab 3 ^ + 1 : fubtra^is^ ex 3 & i^ex 
3 rcfiduumcrit irf — Similiter, fublatis 3 /;cx za — by 
relinquitur <t-f- 2 

Quod fi quancitatcs iiflem litcris defignatx , atque ad fiibtra- 
hendumpropofit.T, diverfafigna habcant- cruntipfiE addendcr, 
utinfimplicibus, & fumma: pra-figcndum fignum quantitatis, a 

qua fubdudio fieri dcbet. Ut fi vclimus fubtrahcrc^ bt)^'ix 

H- b : fubtraclis ac\ la, additisque bz^lb^ rcfiduum erit ^ -f- 2 
Lodcm modo, la-h')^ fubduaum a^a-^id, relinquet^— 7^/! 

Ca?terum ad fubtrahendum quantitates diverfis litcris denota- 
tas, oportetquantitatesfubducendas, variatis fignis connederc 
cum ns, a quibus fubduAio fieri dcbet. Ut fi fubtrahi debeatf— 
ab a^b; erit dilferentia feu refiduum a^b^c-i-d: variatis 
nempe ijgnis quantitatum c8cd. 
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ExewpU /ubtrailioKis cowpofitArMn. 

Subtr. 5.'— 5^ i*«^4-rW^ \A^^\Ah(^dbh-h^ ^4-4-14-3. 

Rclicj. 44^. 14— 6. i4i?H-;l4. ;4'— litc. 44-t- 4-^. 

Subtr. 4-h}^ 4—5!/ 44 ish iJ^-4-;44(/— 4('6 144— :^4-4-9. 

h.M^ib. 444- ^**' — ^H-^^W^. 444- 4—5. 

EX 14+^ M— 84^—44 54»— ;44t-h;.4['6.i^' 544- 14-f6. 

Sobtr. 4— i/ ^-^5'»_ i44-34(» -i^-^HhJ^^fr 

Diff.~4+i^. 4^7Liuh-iAJi. $A^--aAh^hh-bKzA4-^A-^<). 

£x 4-^ir 144-44 7,Ahc M^-i-jjb-ahh-hK 

Sybtr, ^ — <^ '«•<4-'< — ^ 4^-4k aa h''A^-H^-M . 

Rcl.rcfid. feu ditf. Jt^i-^l. ~djr^ j^6. \dh(-4f. 5^1.(^1-^1. 

E quibus pcrfpicuum fit (cum ad fubtrahcndum 4 5 ; 4 
+ i6fcribipoffit 3 4-+-1 (^ — 4 — 3 t, hoc cft, x 4 — Mul^traCtis 
ncmpc 4 cx ; 4 1 1 cx 3 i») : quantitatcs cifdcm litcris dcnota- 
ta$, cjuando cadcm habcnt fii^na, fcd quaniitatcs fubduccnda? aliis 
funt majorcs , fubtrahcndas cllc , &: reIi(fto prarponrndinn c(^'c (1> 
gnumcontrarium. 

Similitcr.quoninm aJ fubtrnhcndum 4 — hc\ : - -i^ 

polfum i4-+-t— hoc cft, 4 -M , (fubtrahcndo vidcliccr 
4a 1 4, &: addcndo rc:, qua rationc , qunntitatcs cilJcni 

litcris dcllgnatz, cn - 'a habucrint Ijgna , finr addcnd.x , & 

funnnac przhgcndum fir lignum cjus, a qua fubtradio fieri dcbct. 
Quod autcn. fubtrahcndo 4 — hcK i ^-^f/, fcribcndum ht 2 4-+-i> 
— 4 -i- variatis ncmpc fignis quantitatum fubduccndarum, indc 
nunitcftum fit,- quod ad lubtrah^ r cx 14-+-6 diOcrcntia 

drnDtctur pcr 1 d-^h — 4, urpotc li c . Jo quaniitatcm 4, prx- 

poncndo ci fignum — , ut in fubtradicnc fimplicium cft di<::tum : 
atquoniam fubduccndoquantiratcm4Cx la-^b^ plusjuftotol- 
litur , hquidcm non 4 ablolutc tollcndum propuniiur , fcd dimi- 
nuta quaiuitaic h ; hinc fit , at i»t-^h — 4 minor fit quam jufta 
diflcrentia , quamitatc h : adcoquc ad vcram ilirfcrcntum obti- 
ncndam, oportct addcrc quantitatcm & fcribcre i4-f-!/ — 44-^ 
boc cft, 4 -M b. Et fic dc aliis 

B 0€ 
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De MHlttplicatione qHantitatum compojitamm. 

POfthxc, ad multiplicandum quantitatcs compofitas, opera- 
tioinftitui poteftadmodum Arithmetic^e vulgaris : oportct 
enim earum partes multiplicare in fe invicem , ut in fimplicibus 
eft oftenfum, atque produda fimul addere. Quod autem ad figna 
-H & — attinetiifdem prxfigenda, fi:iendum eft: eadem figna 
(hoceft-f-per-f-, vel — per — jfacerefignum -f-, diverfiivero 
(hoc eft + per — , vel — per-f-J facere — . Utad multiplican- 
dum ^ + ^ per r : multiplicatis + ^ per + 1 , & + per + f> 
fiunt l^-\~bci quibus additis, fitproduflum-f-^ c-^-hCy 

kwac^hc, Sic fi mulciplicanduni fit ^ — b ^cv c y producetur 
ac — bc, 

Nec aliter fit, fi ad multiplicandum proponatur a-^-h per tr+^: 
muItiplicatisenim<i-l-6perf5Utante; & rurfus 4 -j- ^ per <i (fi- 
quidem a-^b non tantum per c , fed etiam per d multiplicari de- 
bet ) : fi^tac'-\^bc'\~ad'+'bd. Non fecus ad multiplicandum 
^ — /;perc — dknhituiac — ^ ri— k+Z^^/: multiplicatis nem- 
pe primum ^ — per + ^:, fit + 4 c — 6 c : deinde a — b per -^d, 
fit — ad + bd. quippe + ^per — producit — ad\ at — b 
per — fiproducit + frf/, juxtaregulam. Etficdcaliis. Nec re- 
fert utrum a dextra an vero a finiftra initium fiat , ficut fequenti- 
bus cxemplis manifeftum fiet. 

BxemfU mfiltiplicationu comfofitdrum. 

Mult.^-f-^ A — b a^b a — b a^+^ 

per c c c ^d c — d a^b 

prod. ac-^bc. ac — cb, ac-^-bc ac^bc +4 b^bb 

- had-^-hd —adJ^bd aa-^ab 
produd. ac-^-hc-^-ad-hbd. ac-bc-ad-^bd. aa-^.^^ah^bb. 

Multipl. 4 — & 4 + 6 aa^iah-^b aa—ah-^Jjb 

per _ja^b a — b a-^b a-^b 

---ah-i-hb aa-^ab -^a^-^^abb^b^ -i^iab-ahb-^b^ 

a ^—a^ —ab'hb a^-^iaab-^^ahb a^-^aab-^abb 



Mult. 
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pcr Y^— \Ah—\^A 

Multipl. 4.r+v'-^— 

-4-244'+ 1 %AA 1 

^.^4*+ 5 14 1 44 

produa. ■^*-^7«*+7V'+i9^^i74-K- 

Cxtcrum advcrtcndum bic cft, non raro utilc cfTc, niultiplica- 
tioncm hoc modo non inllitucrc , fcd tantummodo cam mnucre 
intcrfcrcndo voculam m vcl M. Ut ad multiplicandum 44+344 

— 14+1 pcr 4 4— 5^+^ »^^"^Q 4 ^^i::jj!.lr'i-?+ ' 

in 44—54+6, vcl 44' + 5 44—14+ I M 44— 5 4+6. 

O uod autcm + pcr — , vcl — pcr + faciat — ,l.c patct. Elto 
^ — Tmultiplicandumpcrr, cS:rit4 — tx^: hmc fi utrobiquc 
addaturt, fict^ xt + r. ]am c|Uoniam xqualcs quantitatcs pcr 
candcm quantitatcm mulnplicatx producunt xqualcs ; idco ii 
utrinquc multiplicctur pcr c, crit 4 c 00 1 f + r f , hoc cft, aulcrcn- 
do utrmquc hc, crit 4 f — f. Quocircacum ftatuatur a—j 
3o^,&:utraqucpartcdu(ftaini:, producatur 4 r — 6c 3o r r pcr 
Ipicuum fit, — \) duaum in + Cy produccrc — ^ c. 

Necalitcroftcndctur — pci — multiplicatum produccrc+. 
Etcnimfi^ — 6multiplicandumfitpcr c — poncndo, utan- 
tc , 4 — X ^> crit productum cx 4 — 6 in t — J xqualc produao 
cxrin^ — ^ivcU — ^in^: idcft.^f — ^r. Scd t r , ut fupra, x ■ 
quatur AC^hc^ gndc AC^hc—dc xquabitur produCto cx A—h 
xxM—d. l>orr6cum4— l^arquahsfitpoiitaiplK, &utiaqucpar. 
tc duCta in d . produdum Ad — hd arquctur produdo dc\ hmc li 
cx4( — fcf fiJbtrahatur4<i — U loco^/r , cixqualc, critjuxta 
regulam fubtractionis Ai — hi—Jid^hii produaum quxiitum. 
E quibus hquct — h muhiplic atum pcr — d produccrc + h d. 

B 2 
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DeDiyifione quantitatum compofitarurn. 

jP Rxtcrea, ad dividenduiii quantitates compodtas , operatio' 
J- non ablimilis erit ei , qua in Arithmetica vulgari duo integri 
nunicri per fe inviccm dividuntur. Quod autem figna + & — 
concernit , fciendum ell , fi dividatur -f- per + , aut — per — > 
femperoriri4-; atfi + per — , vel — per-J-dividatur , feni- 
per oriri — . omnino ut in muitiplicationc. Operationem autem 
five a dextra five a finiftraincipias perindeerit. Utaddividen- 
dum 4 c -j- 6 per t : di vifis + t pcr + & + 6 r per -f-t:, fiunt 
ut in fimplicibus eft oflcnfum -j- »1 & -J- ^ , unde quotiens qusfi- 
tus erit4-}-^. Siniilitcrli dividatur^c: — cb perf, orietur^ — f/: 
divifis enim ~{^ac pcr -j-^jfit-f-^, & — cb per -f- c , fk — b. 
Non diflin]ili ratione dividitur ^ t -J- ^ -|- M pcr t + rf, 
& fit ^ -f- Cujus operatio talis eft. 

Divid. ac+ad+hc+bd ^ac ^a. +bc +b. 

perc-|-^) ac-^ad-^bc-^bd +f i +^ 1 

0000 
Quotiens ^a-^b. 

Divifo ac^erc, (irt in fimplieibus) fic a , fcribendum fub linea 
in quotiente. hinc multiplicato divifore fr+^/ pcr quotientem in- 
ventum a, produclum ac^^ad ex dividcndo aufcratur , fcriben- 
do partes ejufdem denominationis fub invicem , & reliquum fub 
linea infraduda. Unde cum fubdu(5i:o 4 r ex ^t*, & .i^^cx ^ri ma- 
neat nihil , fcribitur fub linea duda o. Deinde divifo + bc per 
+ (:, fit + t , afcribendum priori cjuotienti. undc multipticato 
divifore c +fi per hunc quotientem by fit produdum ^bc^bd. 
id quod fi fcribatur, ut ante> fub dividendo, & fiat fubdudio • erit 
pro reliquo fub linea fcribcndum o. £t perada erit divifio. 
Eodem modo ad dividcndum ac — ad — bc-^bd +4^ 1 - [ ^ 
per c — d:) ac^ad^bc-+.bd ^c\ 

o Q o Q +k j _t 
Eritquotiens +^— +^ | 

Divido primum 4 c per ^ , & fic 4 , fcribendum fub linea in quo- 
ticnte. Jam multiplicato divifore f — rf per + 4 , fit produc^um 
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4C^ad^ lubduccnduin cx dividcncio , &: relinquitur o. Dcindc 
(jivido — bc pcr -t-f , &: oritur — \ub linca fcnbcnduni in quo 
tiente. Quoniam auteni multiplicato diviforc ^ — d pcr — b, tit 
produdum — bi^^bdy 5c co ex rcliquo dividcndi ablato, rc 
inanct nihil ; patct divifioncm elfc ad fmcm pcrJu(fUm , & 4110- 
ticntcm cllc d — b, 

Sic etiam ad dividendum dd — idb^b dd\d 

pcr 4— ('.v 44— ab d I 

o— db — 4^1— (r 

— ab+bb +4 1 
o o 

tircpoticns a—b. 

Diviao pr:;r.ii;n .i.tpcru, & oritur a, fcribcndum fub linea in 
quoticnte. Unde multiplicato diviforc 4 — 6 pcr 4, & ablato 
produ(fto 44 — 4 ex di vidcndo , fcribcndum crit rclicjuum — ab 
iub linea ducta infra — idb, Dcinde divido — ab pcr 4- 4 , ht 
— t, fcribendum fub linca in quoticnte. Tum dndo diviforc 

4 bin by fitprodudum — 4t-f-6 6,quodfublatuma reli- 

cjuo dividcndi rclinquit o. Et ciit opcratio finita , ac quoticns 
ijuxfitus 4 — b. 

Ladem rationc fi dividcndum fit .t .i — H pcr 4 -f- b, 

— ab daa 
— ab d\ 

"oT "o — 4[;' — (» 

Quoticns M — b +^ \ 

Incipicndorurfus a primotcrmino, divido4 4pcr4,& habebitur 
dy fcribcndum fub linca in quoticntc. Undc multiplicato diviforc 
d-^-b pcrquotientcm invcntum4, producctur 4 4-f-4i; > quod 
fublatum cx dividcndo relinauct — 4 & quoniam hic tcrmmus 
prztcr fupcrfhtcm — bbad dividcndum huc acccrtit, idco poft li- 
neam ci adfcnbitur. Dcindc divido — ab (ncmpc id cjuod modo 
ad dividendum accclTu) pcr + 4, &:habctur— in quoticntc 
fublincafcribendum. QuofaLto, fi multiphcctur divilor a-^b 
per hunc quotientcm — (;,cxfurgct — ab — bb ad fubtrahcndum 
cx co, quod rehnquitur in dividcndo : quod cum poft fubtraclio- 
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Divif.4-*-t; aa — bb 
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ncin relinquat o ) liquet abfolutam efle operationem, & quotien- 

temforeii — 

Nec aliterfereshabetfidividatur per + &inci- 

piatur ab ultimo termino. 



Dividerid. + — ahb 

Divifor4-+-6) — abb 



h^\bh 
-^-aah h 
■^aab — abb 
T ^b 



o o o o 
Quotiens +aa^b^+^b7'~ +^ ^ 



ab 



aa 



Etenim divifo -f- b^ per -f- fit -f- i> , fcribendum in quotientc. 
tumduc5i:odivifore4-|-tin-f-^i>, producitur-}-/tf; Id 
quod fi fubtrahatur ex dividcndo , relinquetur — abb, Deinde 
divifo — ^ti; per-J-^», oritur — ab^ fcribendum in quotiente, 
quo multiplicato per diviforem a+b exfurgit — aab — abb,ad 
fubtrahendum ex reliquo dividendi, eritque refiduum J^aab. 
Denique divifo4-4rf^; per-f-^ , prodibit -|- ^ 4 fcribendum in 
quotiente. unde fi multiplicetur divifor 4 + ^ per -4- 4 4 , & pro- 
^M^Mm-^a^^aab auferatur ex refiduo dividendi , erit reli- 

quum o. Id quod oftendit , divifo 4' -f- per a-+h, oriri aa 

ab^-^-bb, quod crat faciendum. 

Seo[Huntnr ddhuc mnmlU exempU ad uheriorem exer- 
citattonem divifionis compofitarum. 

Dividend. a^^^^^aah-^^abb — b^ - ^b^^l^hb 
Wm(or a—h.) -f- ahh—h^ —h I 

+iabb o ^j_ahh\ — lah 

'■^xaah+iahh — b I 

— o ~aah\+aa 

4'— aab ^ y 



Quotiens 4-44 — lab+hb. 



Divi 
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-eci 



Diviacnd. i.iv— 4^/^^— fM— 

o 0 0 o o — ce\ 

Quoticns +4^«'+ 5 ^+^' —4^^ ' |4"4^^- 

— ce\ 



DlVlf. \^h^[^) -H4^:Xit'— UV— — ;44| 

^4*6 000 — l4''^+!4j!'. 

— |4*fr — ^44! 

_j4»6^;+;.4i.i 



Divid. ri*4*-^i44ijr4.i4467H-.i4</<i-446t -ti' H4Wi-6»<i|-44i>^i P^^. 340. 

Div. </H-^)^^'6'^4-l4447-^-l4J^7-^44/<W-446^;-6<i^',- h66JJ .-6^i|-44f>ri /,;,.4. 

00 o o 000 000 
Quoticns ^^—bdd+bhd—b^^-i^^aj+Ajd—aab. 
d^d^. — bd\ — bdd. +bbdd+bbd. —h\i—b\ 
d\ +d\ +d\ 
+ I44^i; -t-l44^. ^Audd -^^Ad, — AM'Aah. 

+ a j + + d\ 



Dividend. +; — 87*— 1 1477— ^4 
DiYifor;^— »r+ 477—^4 

Quoticns -t-.y -f -r^* 



-i6| 

— 



P^^- 77' 



Divi- 
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Di\.jfjr-aa'Cc)'j'j^^aaj-*'Ccj*-iiiyj^-{-cy/'a'^-' a^c-aac-^]-^ a auyj 
o -{-laajf^-ccy^-^a^^jy o o — a^^cc o ^f- aaccyy 
"{'laaji^-ccj^-^-a jy — aHc 4. aaccyy 

000 o o 

Quotiens +/+4- laayy — ccyy^a^-^aacc, 

+^^'*h^*' +2^^*1+2/^47^. — ccy^^Y^ccyy. 

+ yy\ +.yy\ 

'i^yyrha\ ^^accyy ^aacc. 

+ ;;i + yy\ 



Fa^. 3 J^o. Dividend. 4-*^ - ^fq^puuq -fuuq -''f'^u^q^*pu^q^jfuuq 

i^n. Diy.^-if-ffuu-^fUiu) j£- ifq'+-puuq -fuuq -j^u^^ij-hi^ti^ql-tffuifi 

0000 o o o 
Quotiens ~ + qZ^^^^ftTu q. " 

+i7;-H^- ~fuuq\—^fuuq, 

Quod fi quantitates dividcnd^e occiirrant, c^ux juxcedenti 
modo dividi nccjueunt , fubfcribcndus crit divifoi ipfi dividendo, 
interje^ftalincola, Ikut in fractionibus vulgaribus. Ut ad divi- 
dendiim^^i — 4<rper^4-^, fcribo pro quoticnte quo 
indicatur^rf — ^^divifum efle per<i-f-^, vel adhucefle dividen- 
dum. Sic & fi n + W-f-t:t dividatur per fit quotiens feli 
fradio ^"^^^ -> hocell,^4-^^. Quippe fa:pe conducir, 
ut in Arithmctica vulgari , divifioncm , quantiim fieri potcfl: , in- 
ftituere, & cjuod fupercft inftar fradionis quoticnti adfcribcre. 
Et tantum de diviiione. 



De EXTRACT 10 ne radicis. 
Uoniam autcm dc Radicis Extradione, quarpro divifionis 
fpccie haberi potcft , agendum rcftnt , fciendum eft, ejus o^ 
pcrationcm non eflc divcrfam ab illa , qua in Arithmctica vuk^ri 
radix ex dato aliquo numero elicitur, ^ 

Etenim 



Q 




I 
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Etcnim ut u multipluacum pcr a facit a 4, fcu 4 quadratum, cu- 
jus radix fcu latus dicitiLr 4 ; fic C^: radicc quadrata cxtraifla cx 44 
provcnict rurfus 4. Similitcrcum 44, hoc cll, 4cjuadratum mul- 
tiplicatum pcr4 ^roducat 4» fcu cubum cx 4 ; ita ctiain cxtracta 
r.idicc cubica cx 4 tict 4. lit fic dc cxtcris radicibus. 

Ncc alitcr fit fi cx cjuantitatibus compolitiiradix llt cxtrahcn- 
da. Sicut cnim cx cjuantitatibus fimpiicibus radicis extradio non 
fecus fc habct atijuc cxtradio radicis cx aliquo numcro , qux tan- 
tum unius lit charactcris : ita radix, quantitas exiftcns compofita, 
non aUtcr cxtrahctur, ac Ci cx aliquo numcro radix , qux pluribus 
conilet charactertbus , chccrctur. 

Ut ad cxtrahcndam radiccm cjuadratam cx4d^iAb^bb: 
cxtraho primum radiccm ex 44, & tlt 4,quar in fc muitiphcata & ab 
a 4 ablata rchnquit o. Dcindc muhiphcato 4 pcr i,divido 4- 2 4 ^ 

Quadratum 4 4-f-i4t-f-H 
44+ 1464-&6 

o 00 



Radix 
Divifor 



M + b 



1 .t 



pcr 2 4, &: tit ^ : quod adfcribo priori radici invcntJ» 4. Hinc 
fiducatur lamb, tit + 1 4 cjuod fublatumex lub rchnqnito. 
Simihter li muhiphcetur 6 in fe , tict + ^ , qua itidcm c\-^hb 
ablafa, remancbit o. Et opcratio crit ad fincm pcrduda , 'rritquc 
radix quxfita4-f-&. Lt tic dcaliis. 

Exempla cxtracltonU radicum ex comfofitis, 
Quadratum u" — luabb^b'' 



Radix 
Divifor 



44 — bb 



2 44 



Quadratum ^4XX~i(>cx-f» 100 
Radix 8x— 10 
Divifor iGx 




Qua- 
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Quadratum aa-^ iac-\"Cc — lah—ibc + hb 
aa^^iac^^cc-^iab — ibc-^hb 

o o o o o o 
Radix a-^c^b " 
Primus divifor i a 

Secundus divifor 2 4 + 2 ^ 

Quadratum aa a + c 

Radix T P" ^ 



24+2f. f^cundus divifor. 



a a 



per 2 



4 — 2 



— 2 



Primus divifor 24 aa -i-ia 



^quot. fecundus, 



+ iac 

+ 24 



+ f quotusprimus 



24 C b 

' c c —b 
lac cc. ^bb 




CubuS 4'+'44t+'466+fc' 

Radix 4 + r +7,aah 
Divifor "3^44 + 5 



Cub. 2 yx*^— 5 ArX^-^- 1 7 1 1 8 8A:'-f-2 8 j a:a;— i 5 ox-4- 1 2 5 Cub. 27^:* 
27^— 54f^"+ 3^*— ^o^A^— 150^:4-125 Rad.31^ 

o o -l-i ^^:»!:'^ — i^ox^-{-xi^xx o o ^xx 
-H3 5a:^— i8oA:+2 2 5yy ^xx 
000 . 
Radix ^xx — ix-{^, ^ • 

Primusdivif. 27 — 54^^ 27A;^i.div. 
SecundusdiYifor27A;^— 3^A;+i2Af,v +27a:^ -2;vquot.primus'. 
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3 XX — 1 X 
— 6x^ -h^xcc 
9X*— 6x' 
9X*— iix»-h4XX 

pcr 5 

17X*— 5 (>x '4- 1 ixx.Sccund.dis . 

^i^^x*]-f-5 quotus fccund. -4-5 

4.3 XX IX 

iT X*— 5(^x'H-i2«* 4.7 5 XX— 5 ox 



— IX 


IX 


-f-iyx* —IX 


— 1 X 


— IX -f-4xx 


-I-4XX 


— 54X^ -^yxx 


— 1 X 


-fiax* 


-^Sx"' 


pcr 3 










I j 3 x^— 1 80 X '.4-60XX. -4-215 XX— 1 5 ox. 
Cirtcrum fi quantitatcs , cx quibus radix cxtrahi dcbct , tales 
fcerint , ut radix prxdido modo inveniri non poflit, defignabitur 
ipfa prxhgcndoquanritatibuspropofiris fignumV. Utadcxtra- 
hcndum radiccmquadratamcx4^j, fcriboV^a^j; quo mdicatur 
radiccm quadiatam cxrfij cifc cxtraaam , vcladhuccllc cxtra- 
hendam. Sic & VVd^Tb defignabit radiccm quadratam cx 

SuuiHter ad cxt rahendum radice m cubicam ex adq, lcribo 
VC.ddq. Ul & VC. d* — b^-^dbb^ ad cxtiahcndam radiccm 
cubicam cx d^^b^ -habb. Qux quidcm radiccs vocantur quan- 
ritatcs Surdx fcu Irrationalcs , ad modum numerorum furdorum 
fcu irrationahum , dc quibus Arithmctici agunt. 

Ubi notandum , fignum V . vocari Signuu) Radicale , atquc m 
f»cncrc ufurpari ad dcnotandam quamcunquc radiccm , fivc Qija- 
dratam , fivc Cubicam , fivc Quadrato-quadratam,&:c,- fed ad lU 
lam diftlngucndam , communitcr (cribi V \ cl ctiam Innplici- 
tcr V, ad dcnotandam radiccm Quadratam : & V C, ad dcnotan- 
damradiccmCubicam: &V{>J^(cu vV, ad dcnotandam radi- 
ccm Quadrato-quadratam,&c. qux radicqi ctiam fic dclignan- 
tur : V L^, , V ,0 > ^ 0 > &c i ^tquc ab aliis , hoc quoquc pado : 

C 1 
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t>e log i st ic a fractionvm. 

QUandoquidem ex divifione cjiiantitatum fimplicium & com- 
pofitarum oftenfuineft oiiii Fradiones, ficutin Arithmeti- 
cavulgari, quarum operatio cafdcm leges fequitur atquc nume- 
rorum fradorum vulgarium ; fatis erit , li fuppofitis horum regu- 
lis , illarum operationem exemplis exponamus. 

Hinc , cum per fradionem quamlibet defignetur fcmper divi- 
fionem aliquam efie facicndam, utpote illaruin quantitatum , qu^ 
numeratoris vicem gerunt , per quantitates , quce pro denomina- 
tore habentur j facile conftat , li numerator denominatori fue- 
rit ajqualis » tunc per fraclionem illam defignari unitatenj. Ut 

Jl ' ^T^^^' ^ fimiles. Undc patet, quanam ratione unitas de- 
notaripolTitinformamfradionis , cujus denominator fit is , qui 
requiritur. 

Quod fi yerbab,aa — bb.dcc. in formam fradionis defignare 
velimusjoportettantum, a&impto abdc a a^bbyikc. tanquam 
numeratore fradionis , fiibfcribere pro denominatore unitatem, 
hoc pado : ^ & ^^'^^^ , 

Porro fi quantitas aliqua , ut 4 , defignanda fit in formam 
fraclionis , cujus denominator ea fit , quje prarfcribitur, ut dy aut 
a-i-by &cc; oportet, multiplicato a per aut pcra + b, fcribere 

Non aliterfit, fi 4-}- Y^it redigendum ad formam uniusfra- 
(5i:ionis. Etenim, multiplicato per denominatorem , addatur 
produdo a d numerator 4 & fumma? ad-^aa fubfcribatur de- 
nominator^, habebiturque^^— . Sic&, ^ — ^informam 
unius fradionis reduaum , facit 11:^1^. Haud fecus fi 4 + 6 
■^aa-^rbb j-^jycatar ad fradioncm , fiet ^ -^*, » 

a — b ' a—^b 

Cjetcrum notandum hic, cum ad dividendum 4 4 per 6 fcriba- 
tur pro quotiente ideo ad hunc quotientem five fraaionein 

a a 

multiplicandum per diviforcm feu denominatorem fr^^, pro 

pro- 



\ 
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producto rcribcndum dTc nuiiicrarorcm 44. Non fccusfi 
multiplicctur pcr4 — produdum criti^t. Undcpatct ad niiil- 
tiplicandum'-—^ pcr ZAh\ qiioniam multiplicato-;^ pcr 1 6 , pro- 
dudimi cft *i ; fupcrcrt tantiim ut lioc produchim adhuc miiltipli- 
cctur pcr 4, iit habcatur quxhtum produtJ^uin 4 4. Similitcrad 
multiplicaiidum-; pcr 146: cum multiplicato ; pcr i,fiat lihinc 
multiplicandum tantum rcftat i pcr 4 (; , CJc fit produclum quxfi- 
tiiin I .1 h fcu 4 h. Lt fic dc aliis. 

Del^duflione fi^xSiionum ad fimpliciores. 

IAm ad rcduccndum fractioncm^ad fimpliciorcm;clisacom- 
munilitcra quztam in numcratorc quam in dcnominatorc 
rcpcHtur, fict ^ . Sic ad abbref iandum | : clifis litcris 4 , hy 
numcratoris atque dcnominatoris , hoccft, divifo tain 46' quam 
Abcftvdb^ hct — . 

Eodem modoad abbrcviandum quoniam divifo 

^acfCTcdy oritur , id quod multipHcatum pcr ^ — ddy pro- 

ad minorcs tcrminos redu- 



ducitJ4^ — AAd\ hinc 
dum , crit . 

Pan rationc ad rcduccndum c d—dd ' ^ ^ 

fupra)divifo4 4<:pcr<ri, oritur id cjuod multiplicatum pcr 
Droducit AAC^AAd', &: rurOis — divifopcr cd, 
oritur — , cjuod pcr — multiplicatum producit — hhc 

+ tt^,hinc'-"-^;/^^^^ 

,^..c.mm-t-4^.r^_ij ,bb,cviatum . facit TMt, 

Non kc^i^^-^-^^^^^^^^Zjd^^ 



— aad 
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— acd-^add divifum pert^/ — dd^ facit — a. 

Siniiliterfi fuerit — T---^rt-LL ' divido4' — abbvcrad^ 
lab^bb^^ relinquiturpoftdivifionem + z abb-^ib^ (nul- 
la hic quotientis a^ib habita rationej . Deinde divido aa^ 

1 a b-^-bb per reliquum +2 <i t & +1 6', & fit quotiens ^+ 

Hinc cum perada fit divifio , & nihil remaneat , dividendus erit 
iiumerator^' — 4H&denominator4 4 + 2 4^ + ^>^> per labb 

+ ib^, Invenieturque ^ — pro numeratore, 
& -4-? — / > P^o denominatorc. 

zbb * zb 

hoc eft, multiplicando ubique per ibb, habebitur ^ 



Nec alitcr fit ad abbrevian^lum 



/T3 bl 

aa-^b h 



Divifis enim 4* — b^ 



aa — b by vc\inc]iiiti[r abb — b^ : dein aa — bb^cvabb — b^^ 
fit quotiens ~ -|- 1, & peracla eft divifio abfque reliquo. Qua- 
re fi dividatur ^z' — b^ 3caa — Hper^H — 6% 
^^^H'^"!^"^* pro nwmeratore. 
+ pro denominatorc. 
Ideoque fi ubique multiplicetur ^er b b , fiet fradio redu(5la 

aa-\~a b-\-bb 



a-^b 

Simili operatione reducitur ad 

* aa-{-ab 



g-j — aab- \-abb- 
a 



bz 



Ut 



& 



ad 
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Et fic dc aliis. 



Oftensa igitur ratione, quafradiones ad fimpliciores reduci 
pofl'unt,fupereftutexplicemus, quo pacto datis duabus aut plu- 
ribusquantitatibus, five fimplicibus, five compohtisjnveniatur 
minima quantitas, qusc pcr ipfas fine reliquo dividi potcft. id 
c]uod in fequentibus ufum habere patebit. lift autem operatio fi- 
milisei, quafecundum prop. 3^;.hb. 7. Elemcntorum Euclidis, 
datis duobus numcris,minimusinvenitur nOmerus, qui peripfos 
fine reliquo dividitur. 

Ut, 
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Ut» ad invcnicndum nimiinaui t^uantitatcm , t]ux dividi potcll 
per duas datas 4lju & ii : conftitutis 8c (d in formam fradionis, 

hoc pakflo : ^ *, reduco fradioncm hanc ad ejus primitivam , fcu 

fimpliciorem y. Quibus juxtafcpofitis,hoc modo:^^"" /K^^> 
fi multiplicatio inftituatur pcr cruccm , procrcabitur eadcm 
quantitas cx sac ind, aiqucexftf in 44 : Het cnim utrobiquc 
ddcdy minima quippc cjuantitas, c]ux finc reliquo dividi poicft 
pcr duc &c c d. 

Sic &: ad invcniendam niinimam quantitatem , cjux dividi po- 
teftpcrduasdatas4 4t— 4 4(/&:f^ — rcduco (ut antc) tra- 
dionem^^^.^^^J^^ad cjus primitivam : Tum multipHcato 

add^cc d,2iitcd^ddpcx du.tict cjuantitas quxfita ducd 

— dddd. minima fcihcet , cjua: divifibilis eft per 4 4 c — dddSc 
cd-^dd. 

Simihter fi dentur 4* — 6* &' 4 4 + 4 6 : quoniam 



redu- 



citur ad 



, & 4* — 6* multiphcatum per 4 fa- 

q\i 4f 4 i;* ; erit 4^ — 4 quantitas quajfita. 

Eadcm rationcfidatx fucnntx» — 15 .v & x 10 x-f- i^, 
crit quxfita quantitas x * 4- 5 .v » — 1 5 .v x — 1 1 5 x. Et fic de 
cacreris. 

Quod fi vcro compcrtum fit aut conftct, duas iUas datas quan- 
titatcs ad fimpliciorcs rcduci non poilc, fcd primitivas clic; opor- 
tetunam pcr altcram multiphcarc, ad invcnicndam quantitatcm 
quxfitam. Ut ad inrenicndam minimam quantitatem, qux di- 

vidi poteft per 44 — dbdcd + b: quoniam '''^'^f^ ad finiphcio- 

rcs tcnninos rcduci nequit , multiphco 4 4 — 4 1 pcr 4 -|- (cum 

fecundumprxcedentia fcribcndum forct ^ ~i4^f ^ * 

& fit quxfita quaniitas 4 * — 4 6 

Cxterumdatisiribus aut pluribus quantitatibus , invenictur 
minima quantitas qux pcr ipfas abfquc rchcjuo dividi potcft , hoc 
modo: Ut ad invenicndam minimam quantitatcm , qux dividi 
potcft per4' — dbb, dd-^idb^bb^ Sc dd — bb: quxropri- 
mum, ut anfc, minimam ^uantitatcm , quxdividi potclt pcr 

4' — 



I 
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a^-^-ahb^aa + zab + bby &fit a^^un — aabb — abK 
qu^Ecum&dividaturpcr;i4 — ^/^, manifcftumeft^^^+^ — 
aabb — ab^ efle quantitatem quxfitam . Sic & Ci dat^ fuerint 
a'^ — b\aa+ab,a'''^ab^,8ca^b: inventa primiim minima 
cjuantitate 4^ — ab\ qux dividi poteft per duas 4*— b^^dcaa-habj 
(ut ante) , quoniam ipfa di vidi ncquit per tertiam a^^ab^: hinc 
ad^^ — 4/»'^ & a^ 'J^ab^ fumliter aliam cju^ro, ut^^ — aH-^ 
anb-^aH^^aa b^-^ab'. qu^ cum hic etiam divifibilis fit per 

reliquam-^+^», patet^^ — aH^a^bb — a^^ >^aab ^ ab^ 

efle quantitatem qu^efitam. Er fic de carteris. 

T)e KeduSiione fraciionum ctd eandem de- 
nommationem, 

QUibus cxplicatis, facile eft oftendere , qua rationc fra^aiones 
diverfa: denominationis reducantur ad fradioncs ejufdem 
denominationis. Ut ad reducendum fraSiones ^ & ~ adean- 
dem denominationem : quxro primum minimam quantitatem, 
quardividipoteftperdenominatores aac 6c cd (ut jam eftoften- 
fum),Scfitaacd: <]u«erit denominator communis. Jam adin- 
veniendtim numcratores, diyidaturdenominator invcntus aacd 
per aacdccd, unumquemque fcilicctex denominatoribus datis, 
& quotientes ^/^^^^.inultiplicentur per numcratores bUdca^ 
datarum fradionum, ut habeantur numeratores quxfiti b^dd & a S 

fiuntquc fradioncs qua:fit2e.^-^,&: — — . 
■* * aaca aacd 

Similiterad rcducendum ^-^^^^^ & ^^'^^^^^^ de- 

nominationcm : inventodenominatorccommuni aacd aadd, 

minima ncmpe quantitate, qux dividi potcft per^^f aad^ 

cd-^dd, diWidoaacA — aadd}^^:): aac — aaddccd~dd, & 
quotientes multiplico per numeratores b-^ & a^-^b^y fiunt- 

quefraaionesqu^fitx i^"^ ^,3c~-^''''-^' - 
> T aacd-^aadd aacd—aadd' 

Eodem modo fi , SC ^"^^^ rednr^rrtnr -^A 

dem denominationem , provenient '-L^+^ ^^ 

^ x^-hsxi-^zsxx-^izsx ^ 

Xi^^ lOXK-i- IZSX 

jxi — zsxx — iisx* 

Non 



Matheseos Universali-s. ly 
Non fecus ^^-^^ , & -^^flf rcdu. 

Aar fub eodcm Jenomiiucorc , tacicnc 

S7 — s^h-^s^ kk — mi ^^-^sshi — 

j 4* *4-4f ^^— *|1 ^44-44^f— • 

T>e Additione (^sr SubtraEitorie fi^aHionum. . 

ADJitio ?c Subtradio fradionum eodcm modo pcrficiuntur, 
atquc aJditio & fubtractio numcrorum fradorum vulga- 
rium. Etcnim lifraclioncs cjufdcm fuerint denominationis, opor- 
tct tantum carum numcratorcs addcrc aut fubtrahcrc , &: fummjr 
Yclrcliquofubfcribcrcdcnominatorem communem. Ut ad ad- 

dcndum ^ ad fumma crit ^**"*" - ^ . Sic & additum ad 

c € t « -r ' 

^si r ' isd-^-ise ^ vt r i i 

-T-i — . racit y lcu id. Non lecus li addanturT-r- , 

^ + r:^^^/ — b^-d^ entfumma4+ . 

Quod fi frailioncs divcrfx dcnominationis fucrint,ceduccndx 
crunt prius ad eandem dcnominationcm : c\nQ tacloj opcrandum 

crit ut jam didum cft. Ut ad addendum ^^{7^ ad jf^z^xlfZ^ » 

fict fumma ^T^-jxi-ijxx- ,i,x ' 

r r 1 1 — ^^*^ <«f — ^f . 4^4-4^4-^^ 

. - 4*«— d47H-9**^^ — 9*f^i-|-M*^-^ — 6alif4-^44^<— .lii^'-f4« 

cmfumma 4.wM-»^^^i^4.f:;:r^Ti:^^6 

]am ad fubtrahendum ~ dc fcribo pro dirfcrentia • 
Eodcm modo fubdudis a ^z^'^^ rcliqlium crit ^—j^^^ fcu 

r- T J J . I- • dd-^-bb 

24. Similitcr^_^ dcrf-f.^-^- rcbmiuit • 
Kccalitcrfitjfifubtrahendumfit — ^de ^l"*" 7',. Ltc- 

ss ('^a a M cm — aa 

D nim 
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nim reduftis ad eundem denominatorem , fi «>feratur^^___-^^ 
«^"^ a^i^d-d^ relinquetur -^l^ — . S.c & fi tollatur 
^ t-.. > remanebit 



Eadem ratione ad fubducendum ''^-^-de^, reduda quanti- 
tate a ad denominatorem 44.1/, demptoque -j^^^j^ de , 
fiet reliquum . Non fecus fi fubtrahatur h + de 4 + 
relincjuetur a — ^-^7^ . 

"1)6 MultipUcatione fraSlionHm. 

\ D multiplicandum y pery, multiplico numeratorem ab 
per numeratorem f , ut & denominatorem c per denomi- 
natorem/ (ad modum fradionum vulgarium), fitque produdum 

—jj-. Sic& — — multiphcatumper^^- producit • 

Ad faciliorem autem operationem non raro convenit abbre- 
viare quantitates per crucem. Ut ad multiplicandum 

aae — aad — bhc-^-bbd a\ — abb 

^7+2^^+^^ — per 7d^:::dd' ^^omm-\aac--aad — hhc 
■^hhddc cd-^dd rcducunturad fimpliciores aa — hhScd y ut& 
A^ — ahhScaa^zah-^-hh ^daa-^ah 3c a-^h; hinclocomul- 
tiiplk^ndi aaC'--'aad^hhc^hbdpera^^ahhmuh'ip\icoaa^hh 
^ttaa — ah-y & Ioc;o multiplicandi aa-^ z ah-^hh^^v c d dd 

multiplico a + hjftvdx eritque produdum ''-^^J^f^' . 

Porro ad multiplicandum^^ — ^^P^^'^^J~^' fiihftituto i 

pro dcnominatore ipfius aa — hb^ (juoniam numerator aa hh 

& denominator a-^h reduci poffunt ad a — t & i , hinc mnlti- 
plicatisjiumeratoribus inter fe, ut& denominatoribus , fiet pro- 
1 o. '•^ — laab-^ahb r , ... * 

ductum j leu /f' — xaah-^-ahh, 

Eadem ratione cum multiplicatur a 4- per a-^zh-^ - , hoc 

ftaa — ab- \-b b aa — imb-^-bb ^ 
> — — P^f — ~7 : quoniam aa-^zab-i-hh 

5c 
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fcicducipoiruntadrf — hlk i; hinc iimltiplicatis<< 4 — dlf 

^bhfcrd — t,&4per i, provcnit ^ lcu 

Similitcr fi ad multiplicandum proponatur ^ p«r ^ - : 
reduaisxx— 5 v&xadx— 5 & i, itcmcjuc 1 5^ x^- s 

ad X — 5 &: 1 , multiplico tantum x — 5 pcr x — j , & fit produ- 
dumxx — 10 X -4- 15. 

Prxtcrcaad multiplicandum 4H--_^pcr4 — t : quoniam4 

pcr4 — tfacit44 — 4^ «^i^^^per^ — facitti^; hinc produ- 
dum quxfitum crit 44 — 4 6-4- i/t. Qua cjuoque rationc multi- 
plictbitur '-^^^ " pcr 4 4 — ^ i', & producctur 4»— 144^-4-4^^. 
cum cnim44 — fiat ex 4-4-^in4 — 6, multiplica- 
tumpcr4-4-6 producat 44— 4 fijpcreft tantum multiplican- 
dum 44 — 44rpcr4 — 6, uthabcatur^'— 1 ^'«^-+-4 6 (^. 

Dtniquc fi multiplicandum fit ""jj^^u pc^ c — fict , divifis 
cd — dd^Qic — dy produclum ^l^— . 



T)e Diytjtorje fracliormm. 



AD dividcndum'-f* pcr^ : omiflocommunidcnominatorci, 
divido^/'» pcr H, fictquc quoticns 4t. Pari rationc fi 



pcr fictquc quotiens 
ll-'';*dividaturpcr'-^±^^*, orictur 



fcu 



'quo. u.c.;..,i:.inatorcsfuerintdivcrn, rcduaioad candcm 
den^iinationc.nfict,fin.ultirlicatioinftituaturpcr cruccm , ut 

, /ii — ii ** — jM-** . 

invulgaribus.Utaddividcndtun pcr ^ • quo- 

niam n.ultipl.cato prioris nun.cratorc 4>— fc' pcr poftcrioris dc- 
nominatorcm f , & hujus numcratore 44 — -i'-»-/'!' pcr iHms 
dcnominatorcm 4 + t , fiunt 4> f _ i' < & 4'+fc' ; Innc tiuoticns 



crit 



D 1 



Ad- 






Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioleca Nazionale Cenlrale di Firenze 
CFMAGL 1.7.131 vol.2 



l8 P R I N C I 1> I A 

Advcrtendum autem hic eft, ad facilitatem operatioms, fra- 
. aionum numeratores , ficut etiam denominatores non raro ad 

fimpliciores terminos reduci poffe. Ut ad dividendum -^~z^^y 

per "^^^^ : cum numeratores — h^^AA-^-nh reduci poffint 
ada^^aab^abb — b^dcay&c denominatores aa — lab -^bb 
'Qca~bada-^b8>c i ,• ideo loco multiplicandi 4* — i^^^per^ — by 
muItiplico4' — aab^abb — /;Jper i,^^ia^'-'aab+abb — b^; 
tk loco multiplicandi aa-^ab ipci- aa — lab-^-bb multiplico 
^iper^ — b, £taa — a b, unde quotiens divilionis fit 

— aab-\-alfi; — h 3 . , If ^ t r. , . «4 — 615" 
, velrf-f- — . tadcm ratione li r—- 

aa — ab *^ a xx — lox-^zf 

«. . 1 XX-{-SX . X^ S^^X-^-Z^X IIS -^r 

dividaturpcr-^^^ , orietur ,^x^sx ' NamA:*. — 625 

3cxx-h ^ X reduci poflunt ad x'— 5 xx-hi^ x — 1 2 5 & at, cjuin 
dcxx—iox^i^ &c X — 5 adx — 5 & i > unde produdaex 
multiplicatione per crucem fiunt x^-^^xx+i^x — 125 & 

XX — 5 AT. 

Porro addividendum^'— laab-^-abb per^^^—^: fubftituto i 
pro denominatore dividendi 4» — 2 aab-\-abby quoniam nume- 
ratores a^ — 1 aab^al; b3c aa — a b reduci poflunt ad a — b6ci; 
hincmultiplicatis^— i'per4-f-i'&: i per 1, Het quotiens 4U — bb, 

X ab b 

Sic & ad dividendum 44-*--^ — , per a^b . hoc cft, 
' a-\-^b r I ' 

a^-\-^aab-\-xabb a-\-b . . 

— ' — ?^^T • dmdo^J-f-^^^^-f-^^f^^^pcr^-f.^^ 

& fit 4 4-h5 4 bj unde quotiens qucefitus fit ''^^^^-^Haud alitcr^ 
fidividatur44— 4tper*-^{^^, curietur 4 -|- Et ^^^— per 
xa;h-5a:, orietui';^. * — ^ ^ per orictur 
aa-hab. Et denique ^-^^y- per a: -4- 5 , ex furget . 

^eT^dicnm extraSitone ex fraEfiomhm. 

CUm in Radicum extraftione ex fradionibus radix ex nume- 
ratore & denominatore extrada exhibeat radiccm qua:fi- 
tam : hinc fi extrahenda fit radix quadrata ex -^^- , quoniam ra- 

dix 
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cli>:quadratacx4 4Ucfl4[», & r.iJix tjuadiatacxf c dU, fcribo 

pro radicc quarlita j . 

Eodcm modo,fi extrahatur radix quadrata cx ^^^\^y^^^^ 

fict . Paii ratione ad cxtrahendam radiccm cjuadrataiu cx 

64jrx— i6ox . 64XX— i6ox • r c 
4+ - : quoniam 4 -f- - — in formam fra- 

dionisfaciti®^'"-'^'"*'^"**'^ & radix quadrata cx 100 — \6ox 
4- (^4 X X cft I o — 8 .V , radix quadrata cx 2 5 cft 5 ; crit radix 

10 — %X r 8x 

quilita — - — lcu 1 . 

Non fccus radix cubica cx 
I7x<— 54x»-t->7ix^ — I Silxi4-i8 5X3^—1 fOx-4-iif . ^ Kx — zx4- y 
X-,— t)xx4-i7JC— i7 X—} 

Quod fi quxfita radix prxdicto modo ex numcratorc atcjuc 
denominatorecxtrahi ncquit , prarponiiur data: fradioni llgnum 

radicale V. Ut ad extrahendam radiccm quadratam ex — 4f, 

fcribo V -^/^- — ^ 5 S^^* "^yf" — formam fra(flionis 
facit ^^'^^"i^^^^^ , 5c ex dcnominatorc ^hb extrahi potcft la- 
dix, quxeft 1 b : ideo quxfita radix fic quoquc fcribi potcrit 

, Similitcr radix quadratacx^^_^j^j,cnt^^^. 

Idem dc relicivis rriJicibu?; cR inrclliecncium. 

QUcmadmodum fradiones oriuntur ex divifionc impcrfcda 
quantitatum, quarum una pcr altcram fine rcliquo dividi 
nequit : ita cx cxtractionc radicis qu.uititatum radiccm non ha- 
bentium cxfurgunt quantuatcs Surdo: , quarum opcrationcm fc' 
quentibus cxemplis exponcrc vifum fuit. 

T)c ^^duclionc quantitatum furdarum. 

SCiendnm itaque> quod, ficut ad operarioncm fradionum di- 
verf^ dcnominationis oportct prius ipfas ad eundem dcnomi- 

D \ nato- 
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mcorem i>educere, ita & opus fit, quantitates furdas , fi diverla (h 
gna radicalia habuerint, reducere ad idem fignum radicalc. Qoiod 
ht,liad numeros, a quibus radices denommantur, minimus ia- 
verviatur numerus , qui per ipfos fine rcliquo dividi poiTit. Ut ad 
rcducendum V a q k\i V (^, a q ^ V C, a a q ft^ V \ a a q zd ideiii 
fignmii radicale : qua^ro ad 2 & 5 (numeros a quibus V 0^&: V C 
denominantur) mmimum numerum , ^uipcripfos fine relii^uo 
dividi poteft, qui efl 6, Jam cum 6 divifoper 2 oriatur 3 , & pcr 
3 divifo ofiatur 2 y hinc multiplicandum erit in fe cubice , & 
<«4(/quadratejfientquefubeodem i]gnoVQ^,a^ q^ icuV ^a^q\ 
^V ^S.a"^ qq feu V(g a^qq. Sic & V a b ik \V a^b-^ab^ fub 
eodem figno radicali crunt yVaabhdc vV a^b-^abK 

Huc refer cuni quantitas aliqua rationalis per multiplicatio- 
nem in fe reducitur ad aliquod fignum radicale. Exempli gratia , 
ad reducendum a^b ad- idem fignum radicis cum V aa-^bb: 
oportet multiplicare 44- ^ in fe quadratc, & fit y aa-^i ab^-^bb. 
Non fecus fi muldplicetur a-i-b in fe cubice, fiet 
\/c. a^-tiaab-^^abb-i-b^ fub eodem figno cum \/ C. 4' — b^-^abb. 
Et fic de aliis. 

Deindefciendum,quantitatcs furdasnon raro ad fimpliciores 
reducipolfc, tollcndft cx figno radicali quicquid cftrationale: 
nimirum,dividcndo quantitates fub eodcm iigno V comprchcnfas 
peraliquod Quadratum , velCubum,&c. perquod multiplica- 
tionc fuerint produda?. UtV 7 ^ aa reduci potcfl ad^ aVy. nam 
'/') aa produciturex muItipIicacionQ 25 aa[icr 3 , quarum radi- 
ces funt 5 & V 3 ,* adeb ut, li 75 ^** dividatur per quadratum 
z^aa, fub figno radicali tantum fcribendum fit 3 , hoc modo : 
541/3. Id quod monftrat 5 a , hoc eft, 2544, multiplicatum 
cflc per V 3» 

Eodem modo ciim 4'f'+4 4^;/;dividi poffit per quadratum 
44, &oriatur ab+bh-^ fit utpro \/ aH^a^abb fcribi qucat 

ax/^ab^bll 

Similitcrquoniam 4' i? — 44 bb^i a ab c^ahc c — ab^'^ 
bbcc^^ibU^b'^ dividi poteft per quadratum 44 + 2 ^t-j- 
cc^^iab-^ibc^^bbiCiiiws radix eft a+c — by^ quoticnseft ^^-+-1 b; 

hinc 
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hinc loco V — 44 Ad bi^AbiC — 4M-}-^/;u — ibh-^b^ 

fcribi potcft j -J- 1 — /; v db-i-bb. 

Konrccusprov + - lcribi potcnt — Voo-h^wp : 

rcduaoeniiB ukimo tennuio ad candciu dcnonunationcui ciim ///;. y. 
priori, potcft utriufcjuc nunicrjtor dividi pcr 4 a m m , cujas radix 
cft oritur<^uc 00-4- 4 mf, Dcnominator autcni cuin iit ratio- * 
nalis , libcrabitur a llgno V,c3itrahcndo radiccm pp^^^ 

Eadem rationc loco 

fcribi potcft V C.x» -4- 1 1. Et fic dc aliis. 

Vcriim enimvcro cjuoniam fo^pcnumcro difficilc cft invcnire 
Quadratum, Cubum,c^:c. pcr quod divilio, ad hanc rcductioncm 
nccclfaria, inftitui poiru non inutilc tuciit , li hoc loco oHcnda- 
nius , qua rationc datarum ijuarumlibct quantitatum diviforcs 
omnesinveniantur, perinde atquc in numeriseft oftcnfum vidc 
p. 500. 

Dividantur datx quantitates pcr qnantitatem aliquam primiti- Rsno Ihve- 
yam ( hoc cft , qux non nifi pcr unitatcm aut fc iplam dividi po- meniinhin- 
tcft) , & rurfus quoticns pcr hanc eandcm live aham primitivam , f^^" 
idque fiat doncc perveniatur ad quantitatcm ahquam primitivam, J^^'^"^^^ 
qux pcr fc ipfam cft dividcnda. Ut ad invcnicndum diviforcs "Irum 
omncs quantitatis 4" + 4 u H : divido 4^ ^ -f-4 4 6 per 4, fit qusnttta' 
^jib -\-Abb /\d quod rurfus pcr 4 divifum dat 4 Jam quia tHm 

quoticns hic pcr t amplius dividi ncquit, divido 4 pcr b^ 

ficprovcnit 4-f-^, quz quantitas clt primitiva , idcoquc pcr fc 
jpfam dividcnda. Quibus pcradis rclcrvcntur diviforcs 4 , 4 , 

tC4 + b. 

.ih^dAbh\AAb + Abh\Ab^hh\A + h 1 

Jim ut cx Mlcc uiMlonbus in .cniantur iliviforcs omnes quatui- 
tatis4^6-|- 44/»/;, multiphco primum 4pcr4, & fit4 4. Dcindc 
h per 1 , 4,& 4 4, fiuntquc b, 4 6,& 446. Dcniquc nuiltiplico 4 -f- ^ 

pCT 1,4,44,^,46,^446, &flUnt4-f-6,44+46, 4 '4- 4 4 6, 

ii6+H*, 446 + 466,6^4)64-4466. 
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4. a. 

aa. 

h, ah, aa 



a+b. aa+ab. a ^-^aab. ab-^hh. auh-^-abh. a ^b^aM. 

Atqucitadiviforesomneserunt i,a, aa, h, ah ^ aa h , a + b, 
aa + ab, a^ + aabyab + hhyaab^^abhyd^ a^h-^auhb. 

Sic & ad inveniendum omnes divirores quantitatis — 2 h b 
^iaab^^-^b^: divido4^ — 1 h b^i a ab^-+'h^ perquanti- 
tatemprimitivani4^ + ^'^,& fit a* — ^ aahb-{-b'^ , id quod 
rurfus divifum per quantitatem primitivam a a + a h — h h dat 
aa — ab~bb y cjua? quantitas etiam primitiva elt , adcoque per 
fe ipfam dividenda. Eruntque divifores refervandi aa^bb, 
aaA-ah—bby dcaa~ah — hb. 



aa — ab — bb.i 
aa — ab — bbl 



a^ — ^a^bb — laah^+h'^ a- — laahb-^h^ 
aa aa-^-ab — bb\ 

Ex quibus ut inveniantur divifores omnes quantitatis la^ b b 
~iaa b^^ b^ : multiplico primum aa + bb^Qj: aa +4 b — bb^ 
Scfita^^-^aH+ab^ — b\ Deinde lyaa + bbyaa + ah—bbr 
& ^^+4? b + ab* — 6+ per 4 a — a b — bby fiuntque aa — ah — hby 
a^ — a^ — ab^ — 4+ — ^aabb + b^^y S^a^ — la^bh'^ 
iaab^ + b\ 



aa^hb, aa-^-ab — bh. 

a^-i-A^b-i-Ab^ — b\ 



aa-ah-hh. a^^—a^b—ah^—b^^.a^—^aahb-^h^.a^—ia-^hh—iaah^^-i-b^. 
Itaut divifores omncs fint lya a-^-bby a a-\-ab — bby a^^-^a^b 
r^ab^ — b^y aa-^a h — hb, 4^ — a^ b — 4 1> — b'', a'^ — ^aabb-^b^, 
&: a"" — 2 rf^ b b — 1 aah'- + b\ 

Eodem modo ut inveniantur divifores omncs quantitatis 
A^'+-ia'^cc-{-aac'^: d'mdo a^ i a"^ c c a a c^ per 4, & fit 
a^+zaUc-^-aC' > quod rurfus per a divifum, dat a*-\-iaucc-i-c\ 
]am cum hic quotiens dividi amplius non polFit per ^aut c fimi- 
lcmve quantitatem , divido a^+ 1 aac c-{^c^ ^tv aa-^c vel, 
quodhic idemeft, ex ^+ + 2 ^ ^^c + c^ cxtraho radicemqua- 

dratain 
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dratam 4 4-+-< f, cjua dcnuo pcrrdpfam divisa, provciiit i . Un- 
de cuin divilorcs i clbrv at i llni 4, 4, 4 4 + f r, 4 c c ; idco ut 
cx iis invcmantur divilorcs omncs quantitatis 4*^1 l 4 c ^ : 
multiplico pnnuim 4 pcr .1 , i<c Ht 44: deindc i , 4,^ 44 pcr 

huntquc44 + f f, 4'-|-4f r,&:4*+44tfr: acdcni-i 

ClUC44-t-f 4»-|-4f *i*-f-44f f pcr44-J-f f,& flUnt.l*-f. 

i44ff4-fS <c'+i4''( <:-|-4r,C^: 4*4- i4*t f-}-44f*; cmnt- 
que divilbrcs omncs i, .t, 44, 4 4-|- f r , 4 -4-4f f , 4^4-4 4f f, 

4*4- 144 ff4-fS4^-t-24'l f-}-4fS ^4*4-1 4^ff-{-d4f*. 

4*-|- 2 4*ff-J-44f'»V-(-24Vf-}-»r*"4*-|-:4.irf-|-f'*'44-|-^f I 

4| .;..-|-ff*44-i-ffj 



4 4 -f-ff . 4) -f- 4 f f . 4^ -f-4 4 f f . 

4-l./4ff-}-<:*. 4^-{-14Vf-l-4f 4*-f-l.ri4-}-.Ut \ 



Similitcr ad invcnicndum diviforcs omncs quantitatis 4H — 
ddbb^ tdJibc -^dbc £ — dL^^^ifC c — 2 b^c^-^^b": c|uia,U- 
Cla divifjonc pcr i;, oritur^' — 44 6-f- i44f-f-4tf — Aob ^ 
bc c — ibbc ~^-b^ y hujus cjuoticntis pcr 4 -f- , oritur 44 — 
lub^ lac — ibc^^c c -^bbyOc radix c|uadrata cx 4 4 — 1 4 b 

-f-14<: — 1 /;f-f-f f-|.66cA4-}-f b, hoCcft,44 — Idb — 

2 4f — 2 b( '•{^c c -^bb divifum pcr 4-f-f — b , dat4-f-f — 
dividodcmum4-f-f — i; pcr4-f-f — b lit i. Undccum di- 
viiorcs rcfcrvati fmt , 4 -|- 6, 4 -f-f — ^ 4 -f- f — b-^ mul tipli- 
co tpcr4-f^6, &: dtdb-^-bb: tum i , i>,4-f-i>, &: 4 6-f.6/; pcr 
4-f^f — by tiuntc|UC4-|-f — bfdb^bc — bby .t4-f-4f-f-(;f 

— 6/;, &:44/;-f-4//f-f-(/6f — b^: ac dcniquc 4-f-f — b , 4 ['-f- 
bc — bb y 44-f-4f-f-i;c — bb,8cdab~\-ubc-^bbc — I^^pcr 

4-f-f — ^,fiuniCJUC4 4 — 14[/-f- I4f — 1 [; f -f- f f -f-(;ir, 4 4{;-f- 

zdbc-^bcc^idbb — i t^f-f-M, 4'-f-i44f-f-4ff — aub 

— 4^[>-f-6f f — ibbc + b\ d^b + aabb + iuubc+ubcc 

— ab^-jf^bbcc — zbU-jj^b*. Atcjuc ita diviforcs omncs crunt i, 
6, 4-f-(;,4fr-f-U,4-f.f — 6, ab + b( — bbyait^di+bc 

— bbydub'+'4bc^bbc — b^yUa — i 46-^-2 4f — i 6( -f-f f 
4-H,44t-f- labc-^bcc — 1 4(;6 — 1 (;[;f -f-(;»,4«-t- 1 4 4f 
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^acc — aah—abb-i-bcc — i bbc -^-b^^ydc a^b — aabb-^-iaabc 

^abcc — ab^-^-bbcc — ibU -^-b^. 

Nonfecus ll proponatur^i^ — ab^^c , invenientur ex divifo- 
ribus refcrvatis aybyC^a — ^ + diviforcs fcqucntcs: i^a^b, 
.abyCy ac-ibc^ab c^a — b^aa — ab^ab — bb, aab — ab by ac-^bcy 
aac — abcyabc — bbc,aab c — abbc,a-^byaa-{-ab,ab-^bby 
aab-^abbi ac + bc^ aac-^abc, abc-\-bbc, aabc-i-abbc, 
aa — bb ,a^ — abb , aab~b' , a^b — ab \ aac — bbc^aU — 
abbc yaabc — bUydc aHc — abU. 

Neque pr^etereundum hoc loco videtur, quo padohorum di- 
viforum ope dua? pIureTvc quantitates datx alia rationc, quam 
cx fuperioribus facilefuit colJigerc, ad fnnplicifrinios tcrminos 
reduci queant. Ut ad reducendum — abb,aab — b^^dc a^ 
aab — abb — b^ ad terminos fimpliciffimos , eandem cum ipfis 
rationcm habentes ,• quirro primo (utante) omnes cujufque 
quantitatis dat^e divifores: eruntque ipfius — abb divifores i, 
a,a — b, aa — ab,a-{-by aa-hab,aa — bbydca^^ — abb: ipfius 
autcm aab — ^'divifores erunt i , by a — by ab — bby a-\-h^ 
ab-\-bb,aa — bbydc aab — b^ : at vero ipfius^J-j-4 4^ — abb 
— b^ divifores erunt lya — bya-\^byaa-^bby aa-^-i ab-^-bb, 
^a^ -{-aab-^abb — b\ Jam cum inter ipfos tres fmt , quifibi 
inviccm refpondeant yUta — bya-\-by^aa — H , quorum ope 
datse quantitates ad limpliciores reduci polfunt; hinc ad inve- 

nicndum terminos limpliciflimos, divido<«' — abb^aab b^^dc 

a^^-^-aab — abb — ' per aa — bb (utpote diviforem pluribus 
dimenfionibusconftantcm), fiuntque*^, by3ca-\-b, Llbinotan- 
dum , quantitates propofitas fore inter fe primas , li nulli cx divi- 
foribus fibi mutuo refpondeant. 

Qux ratio invcnicndi diviforcs nonineptc quoqtie adhiberi 
potclt ad fradionum abbreviationcm . Ut ad abbreviandum 

^+i^^+Fr numerator quam denominator dividi 

potc(lper^ + 6, ?otcrkfio-^^-^'^^fcn^^^^ E^fi, 

de ccEteris. 

Inventis autem omnibus diviforibus , videndum eft num aliqui 
ex ipfisfint qundrati , vel cubi, &c. qui fi reperiantur, adhiberi 
poterunt ad prxdidum modum liberandi quantitates ex figno ra- 

dicali. 
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dicali. Uc cjuia intcr divirorcs qiuntitatis b-^aabb lepcritur 
quadratum a a , potcrit 4' 6 + 44^6, dividcndo pcr a .t, rcduci 
ada\^ db-^bb. 

Sic 5c cum 4' (; — 4 abb-^iaabc-^abcc — ab^-hbbcc — 
zb^c -4-6* pro diviforc habcat quoque quadratum aa-^^ac-h 

(C — idb — ibc-^bb, potcritpro r—- 

^/^^—aabb-^- iaabc-h ^ibcc — ab^-^bhcc — .ibu-j-b'^ 
fcribi a-^c — ^b^bb. Similitcrcum numcrus 75 inter di 
tifores quocjuc habcat quadratum numcrum 15 , rcduci potcric 
^77743^54^ 3. lta&:,quia 1 100 dividi potcft pcr numeros 
quadratos4, 16, 1 5 , 100, & 400 ; poicrit pro V liooaabb 
fcribi i^^v^ 500vcl44tV75> vel^^l^V^S, vcl loabV 11, 
vcldcnique 10 abV ^ 

Quod fi inter diviforcs prartcr unitatem quadratum nulluni 
autcubus&c. rcpcriatur, non poterit data quantitas prxccdcnti 
modo reduci, niiivehscam in tormam fradionis deliijnarc. Uc 
quia 10 prxtcrunitatem quadratum nullumintcr diviforcs ad- 
mittit, potcrit V^ io 44, dividcndo 10 pcr aliquod cjuadratum , 
utlubct,ut 4. 15, ioo,&c. denotari hocpaao: 2 4V^\vel* 
5 4VJ,vel 10 4V-', ,^cc. 

Sciendum dcnicjuc, cjuud , lica \\x ^d.uiiiratcs omncs ^ l i 
confidcratxfurdxcxiftant, tamcn intcr fc collatx duorum iint 
gcnerum: alixcnim dicuntur Commcnfurabilcs fcu Commimi- 
cantcs ; alix vcro Incommcnfurabilcs fcu non Communicanics. 

Communicantcs funt , quar affinitatem habcnicscum quanii- 
tatibus rationalibus, aut ctiam mimcris , inter fe funt ut quantitas 
rationahs ad quantitatcm rationalcm , fcufiaut numcrus ad nu- 

nierum. • , , 

Non Communicantcs vcro funt , quarum unius ad altcram rc- 
latio non cft ut quantitatis rationahs ad quantitatcm rationalciv, 
aut numcri ad numcrum. 

Ratio autcm dignofcendicommunicantes a non communican- 
libus eft , f» 5 po{U]uam ad fimphciffimos tcrminos funt rcduclar, 
repcrianturintcr fc efle ut quantitas rationalis ad quan titatcm ra- 
tionalem , aut numerus ad numcrum. UtV 75 44 &: V ly^^funt 
communicantes , quia divifionc pcr V 3 , jiiaximum carum com- 
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munem diviforem, reducuntur ad V iJ7a & V 9^^. hoc eft, ad 
^aSc^a: adeo ut pro -y^ aa &c \/ ly a a fcribipoflit 5^1/3 
6c 5 3, (jua: intcr fe funt ut 5 ^ aJ 3 , vcl 5 ad 3. 

Eodern modo communicantes erunt i/ a^^^aabb & |/ aabb-t^"^» 
quia utraque divisa per 4 4 -h ^i^, oriuntur V aa&cV bb.feiiadc b: 
ideocjuc rcducuntur ada^/aa-^bb dcb\/aa-hbby quxinterfe 
funtut^ ad b. 

Similiter communicantes funt V — -4- Vll^ & 

aa /j^ 

A/aaoomm A,aam% . , , / « 

T/>TT ^TnT" 4^^^PP^^^ducuntur ad - V oo-^-^mp & 

^ 0 4 w^, (juarura unius ad alteram ratio eft , ut - ad --^ 
icu p :(J^ad aatJi, ^ 

Haud aliter communicantes erunt Vx'^^6xf--^zixx-{^jiX'^io^ 
dc Vx^-^ I o a;' 4. 3 7 a; — izo^ hT^oo : redud^e enim ad A~-f- 3 
Vxx-hii(k s—xVxx-^ii, habent inter fe eam rationem, 
qnx eft ipfius 3 ad 5 — a;. Et fic de aliis. 

De Additionc SubtraSIione quantitatum 
furdamm. 

AD addendum vel fubtraliendum quantitates furdas , oportet 
primum explorare utrum fint communicantes ncc ne: fi 
enilii communicantes fuerint , adduntur tantiim vel fubtrahuntur 
quantitates vel numeri, quiextra fignum radicale reperiuntur. U: 
ad addendum V75 4rf & V 274^, hoceft, 5 3 & ^aV 
fcribo, additis ^ aik ^ ay pro fumma S aV ^ ; 3c laV 3, proea- 
rundem difterentia , utpotefublatis 3 *i ex 54. 

Eodem modo fi fueri nt V a^^-^aa bbSc \/ aabY^-^, hoc eft, 
aV aa- ^-bbd cbVaa-hbb: addendo & fubtrahendo 4&:^,erit 
fuiwm^a^bV aa^bby3c differentia TiEil Vaa^bb Simili- 

j V oQ+^mf &c Vw-h^i , erit fumma ^^^^ Vo^+^mp, 

&dif- 
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& diftircntia f^-^-J^ ^ o o 



r 



^mp, Necalitcrfitlilubcacur 



4 J4 h If — 



4 •» * .V .Y 



•cly VTt — v.v \/ bb — .v.x : crit cnim ^''.C- 'r-Ji 
//;;. i8 

2 4=^ 



fumnu xx;&: difK-rcntia ^-±^\/bb^xx, Paii 

ratione additis V x ♦4-6 »4- 1 1 vx-f-^i x+io8 ^ 

V xj_— io x^j+j7 xx~ ii Q x+ 500 , hoc cft, .^r+r7 

Vxx-h 11&5— xV^xxH-ii, critfumma S/.v.v-*- ii,cif- 
deniqucfubtradis, crit ditfcrcntia 1 x — i^xx-^ ii. 

Qliod fi vcro non communicantcs fucrint, non potcrunc adJi 
vclfubtrahi ita ut unam radiccm conlluuant , ^uocirca addcnd^c 
vcl fubtrahcnda: lunt mcdiantibus lli^nis -f- & — . undc Binomia 

Multmomiac.xfurgunt. Ut fiaddcndum ixtVud-ji-bb :id VoA-Jbby 
fcriboprofumma \/ uu^bb+V 'i'i—bb ',Sc ad fubtrahcndum 

V dA-^b dc \/ ud-^bb , fcribo pro rcliquo Vdu^b ^/au-^bb. 

Nonfecus fi addatur 4-f-i> ad uu-i-bb, crit fumma 
a~\-b-{-V Ud-j-bb ; at lifubducatur V au-^bb de4-}-t, erit 
reliquum u + f> — V uu-j^bb. Cum enim 4 -f- ^ fit quantitas ra- 
tionalis. &: V^4 4-f-(; /; quantitas furda, non rnagis communicantcs 
cflc pollunt , (juam omncs quantitatcs lurdar , qux di\ erfis fignis 
radicalibus defignantur. Haud dilFimili rationeconcludcs (um- 
piam cx44-f-/;<>-f-4V' uu-^bbd^ uu — bb — b Vau-^bbciXc 
144-I-.I — bVuu-j-bby dc dir!^crcntiam c flV ii '.+.i'^^b\\u^4V. 

De MHltiplicattone quarunuiitm furdamm, 

SI cjuantitates datx funt communicantcs , oportct, multiplici- 
tis quantitatibus vcl numcris cxtra fignum raJicalc pofitis, 
productum multiplicarc per quantitatem vcl numcrum fub figno 
radicali contentum , ut habcatur produclum cjuxfitum. Ut ad 
inultiplicandumV 7544^^^^1744, hoc cft, 5 4V3 pcr 5 4>';, 
inultiplicopnmum 5 4pcr 3 4, & fit 15 44: tum 15 44 pcr 5, 
critcjuc produt^tum cjuxfitum 4544. 

Eodem modo ad multiplicandum V 4*Hki4 b ^ pcr ^u 4 bb^b*^ 
hoc cfl , 4 1/ 4 4 -fbb pcr b VTd^ b b : multiplicato 4 pcr , &: 

E 5 pro- 
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^rodu6toab pcr aa^^bby fict produLlum c^uxCitum a^ b a b[» 

Nec aliter fit fi ad multiplicandum proponatur 

V A: + + <jA;' + 2iA:A: + 72A;+io8per 

V x"^ — ioA;'-f-37 — ^+ 300» l^oc eft, ;ic+3 V^ajx+ii» 

per 5 — xYx x+ 12 : Multiplicatisenim + 3 per 5 — a:, fit 

15-4-2 a: — xx,qi\od multiplicatum per xx>^ 1 1 , produ(ftum 

facit 180 -|- 24a:-|- 5 A:A;-f- 1 — x'^, 

Quod h datcE quantitates non fuerint communicantes , opor- 
,tex tantiim multiplicare quantitates fub fignis radicalibus com- 
prehenfas, & produdto prarfigere communefignum radicale. Si 
vero figna radicalia divcrfa fuerint , reducenda prius funt ad idem 
fignum, ficut fuperius eft oftcnfum, & deinde operandum, ut jam 
didumeft. Ut, admultiplicandum y*i/^peri/i ^i: multiplicatis 
a b per cd, prcrfigatur produdo abcd fignum V , & fit produdum 
qusefitum \/ abcd. Sic & ad multiplicandum Y aa^bb per 
\/ aa — bb: multiplicatis ^^-j-i'/; per 44 — bb^ fictprodu(^um 
\/ a"^ — K Similiter fi multiplicari debeat \/ aa -^b b per^-J-i;, 
reduco prius a-\~b ad idem fignum radicale, 3c fit ^/au-^zah-^i/bi 
tum multiplicatis^^-f - 2 ab^b b ^pcv a a + b b , fit produdum 
\/ a'^+iaH+iaabb^iab^"{-b'^ , vel eriam fcribendo hoc 
pado : a^b^/ aa -^-bb. Nec alitcr fit fi multiplicandum fit 
a-\-Vbc per/i-f-VtCjhoceft , a-\-V b c mkx multiplico pri- 
nuim 4-f-i/ b c pcr 4, & fit ^ a-^-a Vbc: tum a-{-V bc}[>€vVbc, fit- 
ciucaV bc-{-bc. cjua: produda fi addantur, fiet produdum cju.t- 
iitum a a-\^b c 1 aV bc. Nonfccus fi multiplicandum propo- 
natur \/ aa-^-bh-^^V — b b ^^qx a a-\-b b — Vaa — bbi quia 
multiplicando V' aa-{-b b^cr \/ a a-{- bb y dc V u u — bb per 

— V aa — hh ( omiflis fcilicet tantum fignis radicalibus) fiunt 
aa^bbdc — aa-^-bb; at vero multiplicando V aa^bb per 

— Vua — blydc V aa+bbi^ci- + V ^a — bb producta cvane- 
fcunt : hinc produdum qusefitum crit ib h, 

De Diyijione (^mntitcitum furdarum. 

C I datx quantitates funtcommunicantcs, oportet tantiim divi- 
O dere cjuantitatcs, vel numeros, extra fignum radicale pofitos, 

& 
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&:quod Qriturcritquoticns quxfitus. Utad dividcndum ^y^~au 
pcrV 17.1.1, hoccll, 5 4 v'3 pcr 3 .«V' 5 : divido .ipcr 5 u , fcu 
5 pcr 5 ; eritquc quotiens qua:(itus ; fcu i f Sic & ad dividcndum 
V^^+^^M per V' 44^T4-F, hoc d\fa\^4u+bb j^cr byaa^bb: 
diviliS4pcr/^, htquoticns . Non fccus V 4^»^ c fcut* V4 divi- 
fuin j^cr Vdb dat r. Et fic de aliis. ^ 

Quod li communicantcs nonfuciint , dividcndx crunt quan- 
titatcs fub lignis radicalibus comprchcnfa: , dc ci quod oritur 
prxfigendum eft communc fignum radicalc. Ut ad dividcndum 
\^ d^b — 4^* pcr V^.i4 — H: divifis a^ b — ab^ pcr4 4 — bb ^ fic 
db; undc quoticns quorfitus crit V .1 b, 

Lt quidcm fi figna radicalia fucrint divcrfa , rcduccnda prius 
erunt ad idcm iignum, 6c dcindc opcratio inftitucnda crit , ut jam 
didumeft. Utad dividcndum + a b b ^cx V a*+ a a bb : mul- 
tiplicando 4» -f-4 ^ 6 in fe, fit 4*+ 1 4* 6 6 + 4 4 6^ quare divisa 
|/ 4**4-2 a^bb-i^dab*Y(^rV a*+adb by erit quoticns \faa-\^bb. 
Sic &: i\ dividatui i/ a^+ia^b — lab ^ — * per4 + [/ : multi- 
plico primum 4 + ^ in I'c , ut fiat fub eodem figno radicali 
V^d+iab-^^bby quofacto, fi dividatur ^ V+ia? — 2 aH—f* 
pcrv^ 44-f-i ab-^bb , fict quotiens qujrlitus ^^4 4 — bb. 

Nou alia ratione aa-^-bb divifum pcr V44+6^, facit ^^aa^^b. 
quippe divifo quadrato pcr fuum latus , oritur latus . Undc fi 
H^^abb dividatur pcr \^aa-^bby orictur a^ aa-^bb. 

Porro fi dividcndum fit a a b />-f-4 b \/dd^bb pcr d\^aa-^bb\ 
dividoprimum a^+abb \>cr d\'aa-hbb,8c fir,utantc, V ja-j-uby 
t um ab^ ^au-i-^b pcr ^V' aa-hbby dc fit K undc quoticns quarfitus crit 
Vdd-^b^. Non fecus fi dividatur V4*4-i4»6 — 246»— 44-44/^ 
pcr 4 -4- 1 , orietur 44 — bb — 4 b, Similiter fi diviiicndum pro- 
fonnMx d b b V b c ^cr d -i- V b c : quonianui^ divisa pcr 4,ea- 
dem exoritur quantitas by quo: provenit dividcndo bV bcfct Vbc: 

hinc quotiens quxfitus erit i. Eodem modo aab^b b c^a b -^^ — 
Vbc divifum per 4 — Vir, facit4 fr— -j^. 

Poftca addrvidendum4 4— per 44- Vfr^ divido44 pcr a , 

& fit 
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& fit quod multiplicatuin per V pioducit ^1"^ hc, critque re- 
liquum dividendi — A^^hc — hc. divifo jam — ^ V ^t: per4, fit 
^hc^ quod multiplicatum pcr-i-y , facit — hc \ hocigiturfi 
aufcratur areliquo dividendi — hc^ relinquctur o , abfoluta 
eritdivifio, eritque quoticns qua^fitus ^ — ^/hc, Eodcm modo 

— f divifiim per ^ ah — V c d, dat Va b d: dca ^+bcVhc 
divifum pcr 4 + , dat aa-i-hc — aVhc: Ikaahh — ccdd 
divifumperVrf^— y c^, d a t ah^ cdVab-^-ah-^cdVcdi dc 

^ — ^Hcdiv ifum per a a^aV h Cydatah — bVbc: ut dc a^-i- 
ahc-^aa — hcVhc divifum per a — Vh c ,d2it aa-hhc^iaVhc, 

Denique ad dividendum 1/^^*4-/;+ per c — d : quia 
per c — dCcuVc c — icd-i-d d dividi nequit, fi:ribo pro quotientc 

.t:?^^,vel^^-^±^^, veletiam hocpaao: -±^V^-^\ 
Eodeni modo fi di\idatui aV^a+Fb pcv a+b, fict quotiens^;^ 
yax+bb. Similiter a a+b b divifum per ^aa — fcfrexliibet quo- 
tientem^^^-: 8caa+Vabcd per4-t-Vfrf, facit"-^— . 
Sicetiamaddividendum iZo + x+ ^ xx+ix^ x* per 

8 Vxx+ii, fcribitur pro quotiente - • vel 

^ hVxx-^iz ' 

quia 1804-14^:4-3 xx-h i X' — .v+producitur ex 15 4-2.V — xx 

in xx4- 1 2 j quadratum nempe ipfius -/.v.v^- 1 2 , fit ut fcribi 

qu oquc poffi t lyi-^^ ^ vcl brevius -^——^ 

Va;x4-i2, utpote dividendo xx-\-ii per V xx-h 12. Non 
aliterfi 1 80 + 24 5 •^'^+ ^ ' — a: + fit dividendum per 
;r^r^V ^cV^i, fcribo pro quotiente ' ^^^■^|^-t?^4^Jr-^ 

• namibo4-24x-4-3A;,v4-2.vJ_A: + 

di v idi potcft pcr X 4- 3 > & fit — 1 2 a: 4- 5 :v x — x^ ; vel quo- 
niam6o — izx-j-^xx — a:' producitur ex 5 — A;inA;A:-|- i2,fit 

ut etiam fcribi pofTit ^-^^^fp-' feu^— a; V Tx^li: 



De 



/ 
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T)e ExtraSItone Kadtcis ^adrau e\ Bi^iomtts. 

MOdus , quo cx quaruitatibus binbniiis radix cjuadrata ex- 
trahitur, non dilicrt ab co, qui in numciis adhibcri folct ad 
inventioncm radicis quadratx cx Binoniiis , cftcjuc talis : ReguU ex- 

tt/ihendi 

Sttbduclis quddrutis purtium duti Binomii 4 fe invicem , fi radix qua- r^iitctm 
drutu reUqui udpurtem mu]orem uddutur^ & ub eudem auferutur ; erunt ^^^^^atMm 
ruduesquudrutx ex fauijfe fummjt & dtfferentix , per fi^num -f- vel — '^^^'^' 
duti Bmomti iomexa , bnu purtes radicu quafua, 

Ut ad extrahcndum radiccm cjuadratam cx aa-^bc-^iaV bc^ 
fubtraho ^aabc, cjuadratum minoris partis cx a^-i-iuubc-i-bbc c 
quadrato partis majoris, &: rclinquitur a* — 1 uubc-^-bbc c j cujus 
radix quadrata au — bc addita ad majorcm partem uu^^bc , &: 
ab cadcm ablata facitfummam luu^ dirfcrcntiam ibc, c]ua- 
rum femiflcs funt aadcbc: undc radiccs quadratx funt u3<.V bcy 
cjux fi conncdantur pcr fignum + , crit radix quxfita a-^-Vbc, 

Sicradixquadraiacx + xV ^p tncmm-hxV f-^g- 181, 

Im. I 3. 

Eodcm modo fi cxtrahenda fit radix quadrata ex u-\-W ub-{-ial: 
fubduclo ^aubb, quadrato partis minoris,cx uH-hiuubb-hub\ 
quadrato majoris partis , eritrcliqui uH — laabb-^ab^ radix 
quadrata a — bV ub. quzfi addatur 5: aufcratur ex majori parte 
a-hbV aby hctfiimma 2 V u & ditfcrcntia ibVuby undcfc- 
niifTium radiccs quadratar conftituunt radiccm quxfitam 

|/ 4 V 4 [; / i; V 4 6 fc U V ' 4- V 6 ^ 

Nec aliter fit cum extrahitur radix quadrata ex a-^dV bc ^ 
iV abcd: etcnim fubtraclo ^abcdy quadrato minoris partis, ex 
aabc-hiubcd-^bcdd , quadrato majoris paf tis, rclinqiictur 4 a b t:— 
xabcd-i-bcdd y cujus radix quadrata cft u — dV bc: hxcergo 
fi addatur &: fubtrahatnr cx ma)ori partc d-^dV bc^ crit fumma 
laVbcy & diifcrcntia idVbc: Lx quarum dimidiis li radices 
quadratxcxtrahantur, fict radix quxfita V^^V l;^: + V^r/ v'^'^ vcl 

r Quod 
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Quod fi , fubdudis quadiatis partium daci binomii a fe invi- 
cem , reliqui radix quadrata & major pars binomii communican- 
tes non fuerint : fatius eritipfi binomio fignum univerfale radi- 
cis quadratte prsefigcre. Ut ad extrahendam radicem quadratam 
Pag.6. — l4 + V^T^+Ti fcriboV — :^a^V faa-i-bb» quaeradi- 
ces vulgo appellantur Univerfales. 

Db REDVCTIONE jEOVATIONVM. 

QUoniam ad refolvendum aliquod Problema , id ipfum fup- 
ponendum cft ut jam faiflum , atque nomina imponcnda 
funt quantitatibus tum datis , tum qua^fitis ; & quidem pro datis 
a D. Des-Cartes ordinarie ponuntur priores hterx Alphabeti 
a,b, &c. proqusefitis autem pofteriores at, &c : fic ut per- 
currendo Problematis difficultatem , eo ordme , quo omnium na- 
turaliffimc patet, qua ratione didlar quantitates, nullointcr co- 
gnitas & incognitas faClo difcrimine, a feinvicem dependcnt, 
tandem inveniatur viaquantitatemaliquam duobus modis expri- 
mendi. id quod ^quatio vocatur. Undecum xquationihil aliud 
fit, quam mutua comparatio duarum rerum sequalium , qua? varie 
denominantur : facile conftat , quantitates hafce cognitas & in- 
cognitas , prout divcrfimode funt aftedse atque difpofitx , diver- 
fas efficere pofle i€quationum formulas , qux tamen per fcquen- 
tcs regulas reduci queunt ad hafce fimilefvefpccies : 

b , aut 
:(J^oo — 4^ + U,aut 
^(Joo-ha-^jl^-hbb^ — fJ, aut 
^(^''Do-i-al^^-hbblX^^c^^^^-^^d^ &c. 

De n^du^ione per Additionem. 

VT fi habeatur ^quatio inter 3 & 1 2 , hoc cft , fi fuerit 
-(^ — 3 00 1 2 : quoniam fi ^rqualibus cequalia vel idem addas, 
ea qua? fiunt funt xqualia ; hinc fi utrinque addatur + 3 , fiet 
1 5. nam 3 & + 3 addita faciunt o. 

• Sic & fi fuerit 1 00 o , addendo utrinque b, fiet ^oo b. Aut 
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fi habcatur b — ^ x o , tict, aJdcndo utrobiqiic ^ » Et fi ha- 
bcatur — aqooOy erit ^^oo*<<J : ut&: fi — '.!.<<] .vquctur o, 
fiet^* &:c. 

Konfccusfihabcatur — .z^ — 6 i>^^ao<i* — adden- 
do utriquc parti + 4 ^^+i; - fict x 4 :^+/; ^^— t 

Ex c]uibu^conftat,quantitatcs ligno — adfcilas addi utriquc 
parti, fi cximanturabunapartc, & in altcram partcm transtc- 
rantur fub fii;no -f-. 

T^e^^duclione per SubtraElioncm. 

DEindc fi fuerit 4- 3 x 1 1 ; quia fi ab xqualibus xqualia vcl 
idcm aufcras, illa c|ux rclinc]uuntur funt xc]ualia, Ht ut, fub- 
trahcndo utrinquc 5 , habcatur x 9. 

Eodcm modofihabcaturz-z.-f-.<;.x^[^, fubtraflo utiinquc 
4-4:l, tictz.s.x — ATL-\-hh. 

Similitcrz.»-Hii''x*'Z---+-i'^;L4-t' icJucllui ad:.'x4:^:L 
^hhz. — i \ fubtrahcndo utrinquc -{-ic\ 
• Undc colligitur quantitatcs llgno 4- adfcdas ab utrac]uc partc 
fubtrahi , eximendo ipfas cx una partc & transfcrcndo in altcram 
partem fub figno — : atc]uc adcb quicc]uid vel additionc vcl fub- 
tradionc transtcrtur, adtici figno contrario. 

De Kcduclionc per Multipluationem. 

T) Orrb fi ad reducendum proponatur yx 5 : quoniam xqua- 
lia pcr xqualia vcl idem multiplicata , producunt xqualia ; 
fiet multiplicando utrinque per 5 , z.x 15. Sic & fi habcatur 

X. X ^ > invcnictur, multiplicando utrinquc per iz. x 4 &:c. 
Eodem modo fi fucrit X4 : qu()niam,delcndo dcnomina- 

torem 6 prioris partis -"^ , ipfa pars multiplicatur pcr -c/— 6 : 

hinc oportei etiam altcram partcm 4 nuiitiphcarc pcr i. — h ^ ut 
habeaturxquatiointcr jLz. & ajL—db, 

Siiiiiiiter fi fit ^ » ^J^iZZ^^"^}^ . quoniMn,(ublato dcnomina- 

F 1 torc 
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tore 4 partis prioris ~ , multiplicata eft pars prior per 4 , & fit 

z.tL; hincoportet& alteram partem miiltiplicare 

per^t, Lithabeatur ^-—^ — . Undc cum a:quatio pro- 

pofita reduaafit ad ^^oo ^ ' j^*-±lii , fi denuo utraquc 
pars multiplicetur per denominatorem pofterioris partis 

azz — abz-^a b b , , , , 

, het 2:» X — abT^ + Abv. 

Ex quibuspatet, xquationem, cujus utraque pars eft frad:io, 
reduci ad aliam, quo: tradlione caret , multiplicando per cru- 
cem j numeratorcm nempc prioris partis per denominatorem 
pofterioris , & numctatorem pofterioris partis per denominato- 
rem prioris. Quod idem eft ac fi binx partes ^equationis ad ean- 
dem denominationem reducantur, ipf^que deiride , omittendo 
communem denominatorem , pereundem multiph'centur, 

Ubi notandum,ad majorem abbreviationem atque operatio- 
nis facilitatcm, non raro tum numeratores , tum denominatores, 
ante hanc multiplicationem ad fimpHciores terminos reduci pof- 

fe. Ut fi fuerit ^ J^—-^ 30 "^^—^: redudis denominatoribus 

— z-f^a 

— aadc z-^a -^idz, — a & i,fiet oo''— --^. acproinde, 

z — a i i ' 

fi multiplicetur per crucem, invenietur ^'ao^^Lz, — laaz.-^aK 

Sniiihter hhabeatur t t — ^OO : redudis numerato- 

z-^o z 

ribus^^^ — bbx.d>ca^ — 4/>i>ad2-&4,habebitur -^. oo-.ubi, 

' z-^b^ z* ' 

fi per crucem multiplicetur , fiet 2- 00 4 ^ + 4 Non fecus fi 

1 1 azz — bzz aa — ab 

habeatur -jj^f^ 00 — : cum numeratores 4;^^ — b^z. 
3caa — ab reduci poffint ad ^ & 4, ut &: denominatorcs bb — b 
3cb 3id b — ^ & I, fiet ^ 7 ' ideoque multiplicando per 
crucem, exfurget tlzoo — az. --\~ab. 

Huc etiamrefer, cum inte|rum sequatur fra(3:ioni. Ut fi ha- 
beatur a:quatio inter ^^^'^^^^^ 8>cab^bb: fubftituta enim 

unitate pro denominatore ipfius integri ab — bbycun^az.^ b^^ 

dcab — bb reduci poffint ad ^ ' & erit «quatio tahs 



/ 
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30 - , undc multiplicando pcr ciuccm , invcnictur 

xquatio Voobz.z.^Abz.-^aub, 

Ad hjTC i\ proponatur V z. aequari 5: (juoniam xqualium arqua- 
lia quocjue Tunr quadrata, cubi, &c; hinc li utraquc pars in lc mul- 
tiphcctur(]uadratc,h.ibcbiturz-x 15. Sic &: li tucrit V x V s : 
duda utraque parte in fe quadratc , het -5. x 5 . Pari ratione fi V z. 
X(\uctutV dub-^byCni^x>44b — b, Haud fccus fi fucrit V C.<, 

X V C.dubb b , tict , urramc|uc partcm in fc muhiplicando cu- 

bicc,s.»4 4l;6 — fr. Eificdcahis. 

T)f Kcdticltorjc pcr Diyiftoncm, 

POftcafidctui ^ ^D.; 4 ^ : 4.iu;.:aai, xquaHbuspcr xquaha vcl 
idcm divifis, provcniunt xtpaha , ht ut , fi utraquc pars divi- 
datur pcr z., oriatur x 4. Sic &: fi habcarur x 4 -^i^^:- c, di- 
vidcndo utrinquc pcr 2. z.,hct ;l ^ x 4 Simihtcr ht, h propo^ 

natur 5 i.» 1 1 : ctcnim fi utrobique dividatur per 5 , provenict 
-tX4. Eodcm modofihierita^ X4t, dividendo utramquc par- 
tem pcr 4 , fict z. x Kcc ahtcr fi habcatur 4 .v — 6 x x (; , oric- 
tur, divisa utraque partc per 4 — I;. x x> ^ . Haud fecus fi pro- 
ponatur4^i-4-t:LZ.x4U + ^^^ — 4&t — quoniam u- '^* 
traque pars dividi potcll pcr A + b, orictur z. x 6 z-— (; Sic & 
fi fuerit 4;:.^ — i;z.^3o-<4^ — ^^^ + *^^^» dividendo utrinquc 
pcr4 — t,fiet^;LX4z.4-(;t + ^^,fcu-ccx>_^. ^+r-/,- 

Huc refcrendum quoquc cft, cum binx xquationis partcs,juxta 
modum p. 5 4. oftcnfum, reduci polfunt ad hmphciorcs tcrminos. 
Ut fi hicritxquatiointer4X.*— 4i;^'+4/;6-u.& — 46;L'-|-i4i;f>z.z. 

, jlfi^^ai* : dividcndo utramquc partem pcr maximum com- 

munenTdiviforcm d^z^ubz.+Abb , orictur ^^oo—bz+bb. 

T>e Keduclione per Extr^ionem Kadicis. 

DEniquc ad rcduccndum z. ^ x 1 ^ : quoniam xqualuim qua- 
dratorum accuboium&c. xqualia quoquc funt latcra lcu 
radiccs. fit ut, fi cx utraque partc cxtrahatur radix quadrata, pro- 

- f j vcniat 
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veniat 2.00 5. Sic & fi fueritz.' 00 1 25, erit,extra(5i:a utrinque radi- 
cecubica,;cco 5. Eadem ratione, habeatur zzooaa-^^iab-^bb : 
extra(ftautrobi(]ueradicequadrata,het;t:x^-j-/>. Nec aliterfitfi 
fuerit ^z.doaa+bc-^iaVbc , erit enim :z,ooa-^Vbc. Non fecus fi xx 

1-6, «quetur— i4+V^ faa+bfy erit x 00 1 a+ V^ aa+bb. 

His fubjunge fequens exempluni, in quo omnes pr^cedentes 
modi redudionis fimul occurrunt.Proponatur y^^^^^ y zz-iaa 

4 4 

30 V-j- ' qui^ igitur eorum , quse ^equalia funt , «qualia quoque 
funt quadrata, fict,multiplicando utraftique parteni in fe quadrat^, 
^ — V "^^^—^ 30 -^^ Addatur jam utrinque V ^ fyb- 

a Z Z r 

trahatur-j- , transferendo fcilicet ipfas in alteram parteni fub 
contrario figno , ut habeatur V ""^—^ £oWtx una parte, fietque 

7^^— — 30 V -^4— • QuotaCto, multiphceturrurfusutraque 
parsa^quationisinfequadrate, ut evanefcatfignum radicale,- ha- 

bebiturque l z.^ y- + -^^- oo — - . Ubi (i utrinque dematur 

i^"^, ac rcliqu^e partes omnes addendo ac fubtrahcndo ex una 
parte in alteram transferantur, quod fit mutatis tantum lianis erit 

az^ aaz^ ^a^ ^ ^ , , r & ' 

-j j^j-X>~. Porrout deleantur fragliones, reducantur 

omnTs termini ad communem denominatorem ^bb: quo pera- 
clo, fiutrinquepereundemmultiphcctur , ipfum nempe deno- 
minatorem omittendo , obtinebitur ^abz.'^'— ^aaz."^ 009 b b» 
Dividatur jam ubiquepcr^, hoccft, a ubique deleatur fitque 
4 i> 2.4 — 4 4 z^^x 9 4' ^ ^ : quo fado , dividatur utraque pars per 
4^» — 4^ ut habeatur quantitas exuna parte fola , eritque 

^ 4l^^ • Ul^i utrobique extrahatur radix quadrata, habe- 

bitur ^^oo^ a^^: Sc fi denuo u trinque extrahatur radix 

quadrata^invenietur^xVirfi^i/ 

E quibus patet, leduaionem per addidoneni & fubtradio- 

nein 
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ncm inftitui taiu ad iiumnucndam uuiltitudincui tcrminorum > 
quam ad aquationcm ritc ordinandam ; rcductioncm vcro per 
inultiplicationcm ad evitandas tum tracboncs tum c|uaniitates 
furdas ; &: rcductioncm pcr divifioncm > tam ad dcpriuicudas di- 
nicnlioiics , quam ad rcduccndam xquationcm ad dcbitaui for- 
imm & limpliciflimos tcrminos ac dcniquc rcductioncm pcr 
cxtraCtioncm ladicis, ad obtinendam xquationem cx mininus 
terminisconftantcm; prxtcrquam quod omncs hx rcdudioncs 
ctiam ad quantitatcm c^uxfitamcx data xquatione invcnicndam 
utilcs clVc poirint. Atc]uc hxc quidcm ad iutroductioncm Mctho- 
di Gcometiix Rcnati Dcs-Cartcs dicta fufficiant. 



F I N 1 S. 




FRAri. 



48 

FRANCISCUS a SCHOOTEN 

AD LECTOREM. 

NE menda, quarin edendohoc opere hucufque commifla 
deprehendimus , Ledorem in eo evolvendo remoraren- 
turj fedipfius ftudio, quantum in nobis eHet , riteconfii- 
l^retur: monendum duximus, ut illainanteceffum fic emendarc 
dignetur. 

Pag. i9.1in. iSAc^cmnabsre. p. 3 3.I. i & 2 pro | fcribe-^. 

ibid. 1. 19. pro APfirribe AB. ibid. l.ult. clarius cxprimatur li- 
nea fiiperdu(5ta, qua; vix ac ne vix quidem apparet. Quod & aliis 
inlociseft obfervandum. p. 41. 1. 7. lege G A. p. ^6. 1. 15. pro 

- ef lege- z ef. p. 47. 1. 14. pro & '^/J fcribc & ij^. 
ibid.l.penuh.pro ^£ & I^,^^ fcribe ^ & . p. 67. 
pro YZ lege Y E. p. 74. i^} calculo ultimi termini a^quationis 
adhucfemel ponendum eft— 77-^6 n \ p.91. I.9. proFA le- 
geLA. p.2p8.in margineIegeRf^«c7/(?.p. 30(^.1. 7. prox''lege 

CcTterum nelocus fuperltes hujus pagin^ vacuus rclinquere- 
tur, vifiim fuit lioc loco fimul indicare fphalmata , qux in Exerci- 
tationibus noftris Mathematicis, quas anno 1 6$ 7 in lucem emifi- 
mus, fuerunt commifla, ac poftmodum a nobis recognita : ut, iis 
fequenti modo corredis, Lcdoris ftudium in confimili argumen- 
to abfque mora occuparetur. 

Pag.^.l.2legepm///;w.p.7.1.81ege</«^/?/tf.p.i^3.I.penult.lege 
qudfiverim.^. 1 9 3 .1.12 lege nulU (?w«/w.p.2 2 8.I.3 Icge fit :^j-^iaa, 
ibid. 1. penult.Iege incircumferentia, p. 295. 1. 28 k^c defcriptio, 
p. 5 1 7. 1. 2 2 lege quod eU re^tum. p. 3 27. 1.4 lcge OHenfo. ibid.l.an- 
tep. lege tpfa ctrca. p.s 29. 1. 1 o pro EG lege E C. p.3 47. 1. 5 pro 
E C, E F lege g C, s F. p. 3 i . I . i lege ad £, ita utAEfit Aqualis A B. 
p. 3 7 2. 1. antep. poft ^tod , & p. 3 9 3 . 1. 9 poft Qued eo tolle vir- 
gulas. p.423. 1. 15 pro 69 lege ^^59. p.432. 1. 7 lege 16x4. 
p.434.I.uIt.&p.4(;2.1.3o,ut&p.48o.l.24.Iege^^ir,. p 
1. 22 Iege/« V. p. 52 5.1ine^ 6^7, 8, 9; 10 in locum lineal 

rumi, 3>4>5funtfubftituendi^,&viceversa. p. C27.I.21 lecrc 
autem, tr ^ / 
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Quod 



Uod jam pridemin votis e- 
rat, ftudii pictatis mex ex- 
perimcntum Tibi probari, id 
reccntiUima Mularum AI- 
gebra intcrpretabitur. Etfi cnim,bcne- 
Hcia maxima, quibus me totamque do- 
mum nollram onerafti ,quam grato a- 
nimoexccperim , mihi iple fim tcftis ; 
tamen mileram eam vitam putavi, cui 
cfte gratam probare antea non licuit ; 
id ahquo obfequio, tum ipfi Tibi , tum 
cxtcris omnibus indicatum , maximc- 
que pcrfpicuum efle defideravi. Ncq-, 
arquum cft , virtutis deprxdicationem 
pnvatis tantiim parictibus claudi. In- 
ter ingratos etiam annumerantur ii , 
qiu bcncficia acccpta paucis comme- 
morant ; totus Orbis , adhibendus eft, 
pietatis noftrx tcftis & conlcius. Quo- 
niam vero monimcntum Tuarum vir- 
tutum nulla unquam obfcurabit obli- 
vio ; nullum erit tali Hcroi dignius gc- 
nusobfequii, quam quod nulla tempo- 




ris circumfcriptione terminatur. Quo- 
circa hoc opufculum Algebraicum o* 
portuniflimum exiflimavi, quod me^ 
perpetu^ obfervanti^E teftem fempi- 
ternum conftituerem ; in quod haud 
obfcure conjicio, nihil fenedhiti , nihil 
fuccefroribus licere. Mirandam Alge- 
brie vim mulris verbis exponcre fuper- 
vacuum eft, quippe fecura demonftra- 
tionis Rix , femper & pacis & belli fer- 
viit artibus; in qua hoc eximium eft , 
quod abundantias defedusq-, pari mo« 
mento xftimet.nequeilli, qux plus ha- 
bent, magis neceflaria funt , quam qua^ 
minus; atq; hoc (ux fcientix habet mo- 
nimentum,quod mortales faciunt Vir- 
tutis. Verumjartium & fcientiarum in- 
crementa, non in ipfarum modo inae- 
nio, fed etiam in fuperiorum clementia 
fica funt ^ xftimantur quoque pleraque 
mortalium pretio , quod iibido calum- 
niandi conftituit^ &quis neaet, exi- 
mium decus, &pius fa voris, q^iiam vir- 

tetis 




tutis efle bencficium? undc patrono & 
defenforc lis opus ell: , iub cujus aufpH 
ciis riorcant. Al<Tcbrx nihil ad au2cn- 
dum tiirtigium lupcrefl; , noc tamen u- 
nomodo crcfccrc potcft. Tc crgo prac- 
fertim mvocat , cujus cepimus ck afl^e- 
dus judicii expcnmcntum , quan- 
tum maximum Muix capere potuc- 
runt. Indulgcntix T\ix propinquum 
exemplum cfl: Aftronomia , quam in 
Tuo gremio lulccpifti, cum naufra- 
gium illud obfcrvationum Tychoni- 
carum , quas mvidiosa tranquillitatc 
provedas improvifus turboabflulcrat, 
Tua bcnignicaterclarcircs. Tuobcne- 
ficio patnam recepcrunt. Taceo litc- 
rasGra:cas>quas majoribus luis ita rcd- 
didifli , ut illa: utrum plus Tibi , an Tu 
illis dcbcas ambigi poflk. Et ut vcrbo 
abfolvam , Tux bcncvolcntix ufum 
ncc littcris nec hominibus unquam dc • 
ncgafti. Quare illud cxtrcmum oro,ut 
eidcm Gcncrofitati, cui tribuifti hocut 

G j litc- 
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literas fufciperes , attribuas, ut fufcep* 
tas tuearis ac foveas : atque hoc grati 
animi, non omnino quale velim, fed 
quale poiTum hoc tempore monimen- 
tum , f avore excipere digneris. Cele- 
bratum eft fama 6c acclamatione quan- 
tum Aftronomiam amplificaverit Da^ 
nia,Tibi vero renafcentis A-ftronomix 
gratia debetur. Et fi propofito annue-» 
ris, non tam patri^ quam Tibi debito- 
rem conftitues etiam Algebram , hoc 
eft,MathefinUniverfalem. Ego floren- 
tem virtutis Tux gloriam seternam op- 
to , Tibique feliciflimos annos preca- 
tus,in clientelam Tuam receptum efl!e, 
fupra humanum fblatium recreabor. 
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fiafriid , <y4nni 
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teditijftmus 

Erasmius Barthoiinus, 
Mcdicinx & Machematum Profcf- 
for Regius. 




ErasmI Bartholini 

Ad Tradlatum de Natura & Conftitutionc 
i€c]uationuni 

EPISTOLA PR^LIMINARIS 

c/f J CUrijfimum Virum 

CLAUDIUM HARDY, 

Rcgis Gallix Confilianiim. 

Vamyis jinijlra hujiu fcculijudicut parum 
apud me yalcant ^ tamen i diyulgandi4t' 
jufmodi quemlibet jure abjlerrerent ^ qu£ 
dtyerfas hommum ccnfuras-yitare 7ie- 
queunt. Verum ego alto fuperctltofpretis calumnttr , 
quttatis amanttor ^ publtc£ uttlttatis , propofito defi- 
fiere nolutyttbtq, , Vtr CLirtjfime^ exponere confittAt^ea^ 
quit ad prdtfkttonem uttlia ejfe putayt , eo Itbenttus^ quo 
cognoyertm amtcifftmum ttbt futffe , dum in ytytj ejjety 
D. De Beaune^ tn Curta Blefenfi Confiltanum Regtum. 
ISlam etfi ytr htc fuertt perelegantt t?igento , t^p^ 
tum laudandf4Jy tn quantum tntelltgt yirtus potefi \ tOr- 
rnen hoc tn eo maxtmum futt^ quod Mathefnata docltf 
/imus , ut tempore xqualts Vtro fummo D. Des-Cartes , 
ita Analytices Jpectofx. pertttd proxtmus. ^to momcn- 
to tmpulfusy dum Blefits hngu^ GalJtc£ exercend^^gra- 
ttd degerem , amtctttam tanti Vtrt colut , dthgentcrque 
^dfiimiUarttate ufu4 fum y qua tpfe me comttcr ampU- 
Hcbatur. Interea de rebas Mathematicis omnts jeri 

fermo' 



fermo^ ((srquoties alterutri de Andyticis fermocinari 
yolupe , toties noftra conferri coUoquia necejfe erat. 
Vnde non ohfcure tntellexi^ quantis fuerat ingenii doti^ 
btis ac Jludiorum eminens^ d quo yf puhlica negotia per-- 
mitterent , perfeSlio Algebra maxme J^erari pojfet. 
^are yariu precibus hortatas fum^ ut^qua mcditatHS 
erat , publicis deflmaret ujibus. Verum lUe multa fihi 
ohflarCy occupationes tam puhlicas quampnyatas^ ya- 
letudtnemy operas amicorum^ eadeniqueprtncipta^ qu^ 
dd intelleSium fuarum medttationum necejfarta eranty 
defiderart tnnuehat. Tum ego^ isrmeam operam tpfi 
poUiceriparattffmam cocpi^ (i^ figntficare confcrtptam 
ejfe d me Ifagogen Cartefianam , quorum neutrum pro- 
pofitomoramafferrediuttus poffet.^ ^tbusnjalde fe^ 
creattis^ de edendis opertbiisfuis ferto cogttahat. Sedy 
cum Arthrittcis dolorthm plusfoltto ^ le5io dettneretur^ 
omnem a Mathemattcis , ad corporis yaletudtnem^ cu- 
ram transferre cogehatur. Ego tnterim ad perlufiran- 
das reltquas GaUta^ proytnctas ayocatus , per aliquod 
tempus fuhfiiti Vlexi^ \ unde^ cum yaria negotta reyer- 
tiLutettarnfuaderent^placuttCafirtm Blefinfe tranf 
tre^ ut de fanitate amtct certior fierem. .^em in pr^dio 
fuo^ cumdolorthiis Coltcis acrtter confltSiantem ^ cum 
deprehendtffem^ affirmantempa^^um projferd njale- 
tudtne ex eo temporefe ufum fuiffe ; non medtocrtter do- 
lut, egregtis tnyenttsfortunam tam effi adyerfam : me^ 
ycrofiudta tterato ohtuli.promtttens , me bono puhltco^ 

ejuf 



^ufquc '^rj^Liy quajyis fuhiiurum moleftas, Scd pojl- 
quam rAaxatiorus morbi rju/Ia affulgerct Jj^es^fujJ^trans 
yaledixt , iterque fufieptum mgrcjjus , Lutettam rcdtt. 
Vtx tbt confueta Jitidta reyocayeram , cum Ittera: miht 
redderentur ab hojptte meOy Viro humantjftmo^ D. An- 
romoMarchats , tn urbe Blefenf tunc bngua Galltcx 
Profejfore^ nun^ero Serentjftmt Prtnctpts GafontSy 
Dticts Aureliancnftum, Mathematico , qutbus nuntta- 
batur^ dcartimnoftrum ^ oculorumufupriyattimftitjfcy 
temportbus foljiittt Brumalts , ab acrtmonta dcfiuxtonts 
Arthrtttca \ exoptajfeyero meam prafenttam tanto de- 
fiderio *ut de cdittone cogitattonum fuarum deJJ)erarcty 
ntftmea opera utt poffct ; adeoque rogajf, ntfgraye m- 
mis effety operam quam polJicttus eram accom?nodarcm, 
Exarferat ed tempeftate , bellum ciyilc tntcr Rcgcm 
GalJtx ijr Prtncipes confangutncos , fedcfqtteexcrcittts 
Prtnctpum eratStampXy quam obfidtone aggredtcbattir 
Dux exercittis Kegtt. Haccum tranfeti7tdum ejfettts^ 
qut ad Comttatum Blcfenfem pergtmt anctpttt cura 
dtJiraSiftSy conf ttueram tarnen longifpmts yiarum am- 
hagtbus , per Kormanntam (jr Ducatum Andegayen- 
fempottiis ner moltrt.qudm Jpes amtct dcfcrerc. ^ippe 
eapars territorit PartJienJiSy Kothomagum ycrsus^ t an- 
tum mtlittbus yacaytt. Cum tnexJJ?efiatOypropter ad- 
yentum excrcttus Lothartngtct ^folutd obfdtone Stam- 
ager Gajltnenjisymt/tte utriufque partts bberarctur, 
pradonibtis tamen tnfejlari ojtas ftgntficatum esl. 

H J^^- 



^are arrepta occafione^ dijjuadentihm amicis^ itineri 
7ne commiji'^ paryi ^ftimans^uno fenculo^^amico pro- 
dejfe^f^ praclara myenta redimere. Neque primas j^es 
fortuna deftitmt^ quippeemenfo penculofijfmo itinere^ 
fahus reyifi amicum ^corpore fatisfanum^ nifi lumen 
oculorum rapuijfet a:gntudo. Sed duhmm itmeris eyen- 
t um deterior fortuna excepit ^ cum in frimordio noftro - 
rum operumyforfan quod diligentius^quam permitteret 
anniiempus , Algehraicis fuhtiluatihus mcumberem^ 
(zftate medidyfummis calonhus^fuh Canicularn^ mgra- 
yijfmummorhum exfehn Jynocho mciderem. Et jam 
de mea falute dejperantihus MedicM^ mopmMo am- 
mam efflayit Vir Amplifjmus D. DeBeaune. Nam^ 
cum amico aliquo, qui lecio ejus ajfiderat^de rehtis Ana- 
lyticis dijferentem ^ fuhito deftituttyox^ detndetotum 
corptis rvitaliscalor reliqmty atque eyafit perpetuam 
njaletudtnem dte 19 Augufti^ AnnoiC^t ^ nattisAn- 
no 1601 die zjSept. Stcpr^ctpttantthHsJntis ^fefelltt 
Jpes omntum mortalttas. Ego ctm miht tndtcari mcon- 
Jultum ducerent noftn , dum morhm nondum decltna - 
rety ne ^egrttudtnem aggrayarent^ non ntfi poft multum 
tempm idrejctyi. Tumnthil cunciatHs^ operam dedt^ 
utfidet me^ committerentur ^ qu£ reltEia fiterant ad~ 
yerfarta^ nuUam curam mortuo detrecians^ quam vtyo 
defttnayeram, puhltc£ tittlttatis rattonemha^htturiis. 
Kelucianttbns vero h^redthi^s , cum altpts pecuma folt- 
cttajfet antmoseorum', parum ahfutt, qutnidemfcrt- 
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pta^ qui au^lorem^ cafns traxtffa. Er^o onw! fludto de- 
monlharc occocpt^ pernuros ofmes deftoicli coyiattis nifi 
mihi tradcrcntur \ /^arfu chartasjinc ordtnc^finc nu- 
mero ^fine exp/tcatione , notis ^ charaflerthus exara- 
tas fi^pputationes , non ab alio intelltgi poffe , qudm qin 
aliquo tempore cum ipfo fnmtliaritcr ytxtjfct. J^ithiu 
perpenfis , tandem obtinutpropofitum ^fcd majort labo- 
rCy qu.im fuccejfu. ^tppc omnta dihgcntths tnfiictcns^ 
antmadycrtt plura ajfcSfata quarn cjfccla. Intcr tot 
adyeifaria folunimodo abfohitum inycnt opns dcAn- 
^ulo Sohdo^quod jam pridcrn in pubhcum cdtdtfjem.^ ntfi 
fumptiiSyproptcr copiamfigurarum , BtbhopoLt fnfitdt- 
ytffent. TraSIatus de Natura Conflttuttone JE- 
quationum ne htera quidcm cxtabat , menti tamsn 
D. de Beaunc plcraque conformta ejfc dtjfcrendo dum h 
cuit curn yiyo compcrt. Ex tis^qti<s: dc Lim/ttbus.f'qua - 
tionum confcripfi^ qu^dant reperta funt tn adyerfmis^ 
qiiibus^ cum multa defiderarentur ^ nlt/mammafium 
tmponerenccejfe habui.Vrxfnt/oncm de?itque.,quamAu- 
thorhu/c operi prxmittcndam dux/t ^ nerchgioefjct o- 
mittere^addidi. Nonignoras^ VirClar/jfme^meroga- 
tu Authoris omnta Ga/Jicc pr/iis confcr/pfijjc ^ t/bique 
C2r ahis pcrlc^cnda dcd/jfe corr/genda \ tamcn nunc 
Lat/ne cdcre coaclns fum^ nc diutttis latcrent. Nam etfi 
ttbi , dum tn Itaha degerem , adeb cordt fuertt horitm 
fcrtptorum d me tibi rehclorum editto^ ut fumpt/b//s 
propriis excudtparares , quo nom/ne multum t/b/ dcbc- 

H i bt<?U 




buntpofieri', tamen nemGalliaqmdemyotumapcu- 
tmes. ^ocircay cum Amftelodami iterato frdo fuhjt' 
ceretur Geometria Kenati Des-Cartes , id operam dedt^ 
ut h(zc una mprimerentur. Confentiente njero Typo- 
grapho modoLatine extarent ^placuitLatmaminter- 
fretatioyiemm coyifilium adhibere ^ (S* fotius authoris 
frecihtis mohediens , quam publici negligentior reputa- 
n. ,^od perpendendum relmquo tis ^ qui meyiolat^ 
fidei taciie accufabunt . Subjunxiffem atta , quorum 
yeftigta adhuc fuperfunt tn adyerfariis ^ fed qu^dam 
tanti tndtgent lahoris^ ut de reftitutione quafidej^erem^ 
alia remoratur multitudo figurarum^ : cunBa tamen 
breyt njtdebit heneyoUis Lecior ^fi Typographt ohedte^ 
nnt. Interea htfcefiuere, tuqueVtrClarijfime.judt- 
ca quid ex meis curis^ ^ difiictlltmis tttneribtis ^fru- 
cIhs colligt pofitt , tuum namque judtctum ertt tnfiar 
omnium. ^od fi tamen ^ altt confiteantur , htnc 
non exiguum emolumentum ad omnes redundare ^ roga 
ut id Mantbus Vtri Clartjfimt Flortmondt de Beaune 
acceptumreferant'^ errores ^ero fioffenderint^ hemm^ 
corriganty me^que humanitatt afcrtbant. Vale. 
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FLORIMONDI DE BEAUNE 

PRi£FATIO. 

Ecrcvciaiu in publicum cdcrc Iiofcc 
traclacus , multo prolixiorcs atque 
pcrf ccliorcs , proximo inlcqucntc an- 
no. Vcrum anni hujus initio ronfli- 
iStatus cum gravidmio ad oculos dcfluxu,ocu- 
lorum ulu pnvatus tui. V^ndc propofito planc 
dcftitilfcm, nifi D. Erafmius Bartnolinus opc- 
ram mihi fuam , nc mca cuxa hanc arrcm in- 
vcnta oblivionc (cpulta jaccrcnt , obtuhllct. 
Ej us igitur auxiho hoc opus compolui, ad quod 
intclligcndum fuppono Lcd:orcs jam in Gco- 
mctria Rcnati Dcs-Cartcs vcrlatos, additisquc 
incamNotis, a nobis olim (non quidcm ani- 
moillasinpublicumcdcndi) concmnatis; utSc 
dodliflimis Francifci a Schootcn Commcnta- 
riis j ncc non Pnncipiis IVlathcfcos Vnivcrfahs, 
fcu Introducl:ionc ad Mcthodum Gcomctrix 
Rcnati Dcs-Cartcs, ab codcni Baithohno cdita. 
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NATVRA AQVATIONVM. 

C A P II T I. 

Ulio facilius invcnicmus Naturam & Confti- 
tutioncm .^quationum cx carum gcncrationc 
&: comparationc cum fimilibus icu cjufdcm 
formx, Quam confcrcndo carum radiccs cuni 
ccrtis mcdiis Geomctricc proportionalibus , ut 
prxftitit Victa. 
.-Ecjuationcs autcm facilitatis gratia ita difpo- 
ncrc libct , ut omncs tcrmini ab una parte rcpcriantur ar^ualcs 
nihilo , poncndo ipfos ordinc , prout gradatim pcr incognita; 
quantitatis dimcnfioncs dcfccndunt.Priiiuuii cnini tcrminum vo- 
cabimus , ipfam quantitatem incognitam , qux plurimarum di- 
mcnfionum exiftcns nullis aliis quantitatibus adficitur ; fccun- 
dum vero , in quo incognita quantitas una dimcnfionc minor cft ; 
tertium in quo duabus ; &: lic dciticcps, ufquc ad tcrminum omni- 
no cognitum, qucm pro ultimo habcmus. Dcinde, loca, ubi tcr- 
minorum aliqui dcficiunt , allcrifco complebimus , c]uxtum fub 
numero terminonim comprchcndentur. Hxc omnia bcneficio 
tranfpolitionis facilt pcraguntui . 

Ex iis, qux fcripta &: commcntata funt in Geomctriam Renati 
des Cartes, nota eft methodus cognofccndi , c]uot habcri poffint 
mdiccs in qualibct/€quationc: nimirum, poflc i€quationcm tot 
habcrc vcras radiccs, quot mutationcs lignorum continux adtue- 
rint , &: quotics eadcm flgna fc inviccm (cquuntur immutata , tot 
pollc rcpcriri falfas radiccs : inodo in numcrum tcrminorum ii 
numcrcntur, qui dcficiunt. 

Porrb , duas .€quationes fimilcs cflc dicimus fcu cjufdem for- 
mx, quando in utraque idcm ci\ primus tcrminus , 5c reliqui tcr- 
niini in utraque fimilitcr funt atfccti d< i\ in una tcrminus ali- 
quis abfiicrit , ut is quoquc a^fit in altcra. Kam cum fimilcs funt 
ytcjuariones, candem habcbunt coniHtutionem 6c naturam , &: 
fieri poterit comparatio fcu collatio fingulomni tcrminorum u- 
niuscum fingulis tcrminis corrcfpondcntibus altcrius. 
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C A P U T II. 

De ndtura ^ conjlitutione Squationum ^adratarum] 
feu duarum dimenfionuw, 

QUando a^quationes hsefunt afted^c, reducuntur oinnes ad 
tres fornias fequentes : 

xx^^lx — mmdoo 
xx — lx-^wmooo. 

I Propofitio. 

Ad intelligendam naturam & conftitutionem prioris scquatio- 
nis , formetur per multiplicationem harum duarum x — jo o & 
a:-*-^ o fequensaequatio : xx — hx — bcx^o. Supponendo 

igitur c majoremquam candem habebitformam atqueprima 
propofitarum a;x4-/a: — mmooo* & per confequens , binxh» 
i^quationes erunt ejufdem naturx & conllitutionis. Fiat collatio 
unius cum altera ; 3c per comparationem terminorum fecundo- 
rum habebimus c-^^hool. Undc difcimus , / efle differentiam in- 
ter falfam radicem c & veram h; dc^ cognita falsa c , veram h effc 
^qualem ipfi c — / • &, cognita vera h, talfam c efle a^qualem ipfi 

Prarterea, ex comparatione poftremorum terminorum habc- 
bimus mm arqualem bc. Unde fequitur m m efle a?quale redan- 
gulo fub vera dc falfa radice j &, cognita falsa c, vernm b squalem 

efle ~ ; dc, cognita vera h, falfam c xqualem cfle ^ . 

2 Propoftio. 

Pro fecunda «quationc propofita formetur rurfus per raultl- 
plicationem duarum x— too & x-f-f xo, arquatio xx^hx-^hcooo. 

In quafifupponamus^majorem qu^mc, eritipfa ejufdem for- 
inx cum fecunda propofita x x -^l x ^m m oo o. Etperconfe- 
quens dux illae ffquationcs crunt ejufdcm natur^&: confl;itutio- 
nis. Faaaergocollationeunius^um altera , habebimus excol- 

latio- 
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lationefecundorum terminorum ri;x> — /, vcl/x^ — f.Un- 
tledilcimus, cjuod / cfb differentiaintcr vcram radiccm b & fal- 
famf ; & fi cognita hicrit falfa crit vcra /» arqualis /-f-c j & fi 
flicrit cognitavera />, falfa c crit xcjualis /; — /. 

Porro, pcr comparationcm poltrcmorum tcrminorum, lu- 
bebimus mmo^bc. Undc fccjuitur w ;;i clfc xqualc redangulo 
fub vera dc falfa radicc ; cognita faisa c , vcrara b effe xqualcm 

— •> ^s:» cognita vcrat,.falfanue(fea)^. 

5 Propofitio. 

Protcrtia fupra pofica xquationc, formcmus , per multiplica- 
tioncm duarum x — taoo&x — fooo, a-quationcm fccjucntcm 
XX — frx-hirtaoo, &:habcbit eandcm formam atquc propofita 

—c ... 
lertia xx — / xH-wwx)o,&: confequentcr hx binx xquationes 
crunt ejufdcm naturx & conftitutionis. Comparcmus crgo unam 
cumaltcra*, atcjuc cx collationc fccundorum tcrminorum habc- 
bimus t-+-cx)/. Undcdifcimus, quod / cft fumma duarum vcra- 
rum radicum , &: fi una carum, cxempli gratia, t , cll cognita, rc- 
liqua txquabitur / — c. 

Prxtcrca cx comparationc ultimorum tcrminorum habcbi- 
mus w;;iX) bc , hoc cll.wwi xaualc rcctangulo fub duabus vcris 
radicibus, quarum fi altcrutra elt nota, exempli gratia , c , altcra b 

xquabitur — . 

Quantum ad xquationcm quadratam xx — wwxo , qux 
noneltaftcda, ipfa oritur cx duabus fcqucntibus x — WX) o , & 
x-f- m X) o. Undc fcquitur ipfam duas poflidcrc radiccs , unam 
veram, aJteram falfam , quarum utraquc xquatur ipfi m. 

C A P U T III. 

DemtMTd (^r conjlitutiofic jf.qudtionum Cubicarumfcu 
tcrtid dtmcnfonis , fccundo tcrmino carcntium, 

OMncs hx xquationcs rcducuntur ad ticsfequcntcsfQrmas : 
x**-|-wwx — w'X)0. 
x^^^^mmx — «*aoo. 
xi . ;wx+fi'aoo. 

I i.m- 
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1 Propofitio, 

Ad cognofcendam naturam conftitiitioncm prioris a?qua- 
tionis propolitse, formeanis per multiplicationem harum dua- 
rum X x^bx-^ c c :x> o &c x — bo<) o hanc a^quationem 
x^* — bbx — bccooo, Suppofito autem cc majori quam b 
-^cc 

ipfa eandem habebit formam atque prima propofita a;^ * ^mmx 
— «'30 o. & perconfequens ejufdcm erunt natur;3e &: conftitu- 
tionis. Fiat igitur illarum collatio, & per comparationern tertio- 
rum terminorum habebimusr^ — bboomm. Unde condat , (i 
vcraradix b cognofcitur, cc fore cequale mtu^bby & confc- 
quenter A;A;--f-^A:+ w w-f-noo o. qux sequatio duas reliquas 
radices ;'efpicit, ac cum vera radice b concurrit adformandam 
scquationem propofitam. 

Prarterea, fada comparatione ultimorum terminorum , habc- 

bmms n^oobcc, UndefequiturccelTe a^quale y ; &, cognita 
vera radice b, hanc xquationem xx + bx+^ x o fimiliter 
duas reliquas radices refpiccre , & cum vera b concurrere ad for- 
^nationem propofitx a?quationis. 

2 Propofttio. 

Pro fecunda a^quatione propofita formetur rurfus per multi- 
plicationcm duarum xx + bx^ccooo dc x-^ux^o jrquatio 
x^^—^bbx-^bccooo, Suppofito autem b b majori quam ^ , ha- 
^cc 

bebitilla eandemformam atquefecunda a;' * — mmx «'oo o 

& per confequens habebunt eandem naturam & conftitutionem. 
Fiat igitur collatio , & ex comparatione tertiorum cerminorum 
habebimus bb^ecoomm. Unde conftat, c c effe squale b b—w m; 

&, cognita vcra radicefr,2quationem hanc xx-i^bx-^bb^ mmooo 

duasrehquasradicesconcernere. Porr6,ex comparatione duo- 
rumpoftremorumterminorum, habebimus undefd- 
quitur c c efle aequale ~ s &, cognita vera radice by hanc jequatio- 

nem a; x + 1 + y fimihter ad duas reliquas rcfpicerc. 

3 Pr0' 
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3 Propcjitio. 

Ad invcniendam naturam &: conQitutioncm tcrtix Gcquationis 
propofitar , iiat ex duabus hifcc .v .v + 6 .v — f t ao o & v — 6 oo o 
xquatio x'* — ^''Af + ^ctooo, candcm habcns torniam cum 
— (C 

tertia propofita xj* — mmx + tOx>o. Unde & ipfa: candem 
habebunt naturam atcjuc conflitutioncm. Fiat crgo collatio , &: 
pcr compirationcm tcrtiorum tcrminorum habebuiuis 
(coomm. Undc conft^t , c c xaualc clVc w m — 1 1 j & , cogni- 
ta veraradice b , arquationcm nanc x x^bx^^-b b — mrtrx>o 
ad duas reliquas radiccs rcfpiccrc. 

Przterca , ex comparatione poftremorum tcrminorum , habc- 
bimus n' oobcc^^ci^CT confequens f f X) Quarc, cognita vc- 

raradicct, hxc arquatioxx + frx — y » o fimilitcr duasrcli- 
quas radices conccrnct. 

C A P u T IV. 

Dc natura dr confittutionc j£quattontm Ctthicarum fcu 
trtum dtmcnjtonumytcrtto tcrmtno carcnttum. 

H/E xquationcs rcducuntur ad trcs formas fccjucntcs : 
a:?4-/.v.v*— n'30o. 
x' — Ixx"^ — X) o. 
— /vv *-f-;i^X)^. 

I Propofitto. 

Pro natura 3c conTlitutionc prinix pwpofitionis , fiat pcr mul- 
tiplicationem hanim duarum x x-^^c x^bc x> o x — bx>o 
hafcarquatio x' — //xx*— U^X)o. Lt fuppofui f majorc 

quam b , habcbit ipfa candcm formam cum prima propohia 
xJ-f./xx * — oo o , & pcr confcqucns crunt cjufdcm natura*. 
Fafti c rgo coIUtfone , habcbimus cx comparatiunc fccundorum 
tcrminorumf — b:x)l, hoccll, fao/ + t. Undc conftat,cog- 

I z »1^^ 
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nita vera radice b , arquationem xx-^^bx-^bb-^blooo duas 

+ / 

relicjuas radices refpicere. 

Prseterea , ex comparatione duorum ultimorum terminorum, 

habebiturwJx6i>c.undefequiturr efleacqualem &, cognita 

radice^jsequationem y + y 30 o duas rcliquas radi- 

ces concernere. 

1 Propofnio. 

Pro fecunda propofitione fiat ex multiplicatione harum iua- 
rum X x^c x-\~b € oo o Sc x — 6300 h.TC xquatio 
— bx x"^ — bbcooo, Et fuppofita b majore quam c^ erit ejuf- 
+ c 

dem formse cum fecunda propofitarum x^ — Ixx^ —n^oo 
adeoque erunt ejufdcm natura? & conftitutionis. Fiida igitur 
collatione, ex comparatione fecundorum terminorum habebi- 
mus6 — cooL Undeconftat, f efle^qualem/' — /•, &, cognita 
vera radicc b , scquationem hanc xx^bx-\^bb — bl ooo duas 

reliquas radices refpicere. 

Porro per comparationem poftremorum terminorum habc- 
V\mnsn^00bbc. Unde fequitur c eflc «qualem ^^; & , fi vera 

radix fuerit cognita , hanc arquationem xx-^^'- x-^j 00 o 
duas reliquas radiccs concernere* 

5 Propofttio, 

Pro tertia propofitione formemus ex duabus xx — c x — b cooo 
^x^booo hanc apquationem x"^ — cxx^^-^bbc 00 o , qux 

—b 

habebit eandem formam atque tertia a?quationum propofitarum 
x5 — /a;a;*+«'3oo, & per confequens erunt ejufdem natura: 
& conftitutionis. Quare fada collationc , per comparationem 
fecundorum terminorum habebimus c^booL Unde difcimus, 
quod c lEquetur l^b; &, fi vera radix b fit cognita , quod ^equa- 
uoxx — bx — bb^blooo ad duas reliquas raiices in veftigan- 

das referri debeat, -p^^^ 
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Prxtcrea, comparatis ultimis tcrminis, habcbimiis n^yybbc, 
undc fcquitur c xquari ; cognita vera radicc b^ hanc xqua- 

tionem xx — ^x — yooo rclicjuis duabus invcnicndis infcr- 
yire. 

C A P U T V. 

Z)t nAtuTA dr conftttuddnc /£quatfonum Cubicarum feu trium 
dimcnfionurrt , in qutbus omncsjermini cxtant, 

TC Quationcs hx rcducuntur ad fcptcmformas fccjucntcs: 
X? — /xx + ;wm.v — x o. 
x'-|-/x.v — m wx— n' x o. 
X ' — / .V X — m m X — n' X o. 
X ^ + / .V X + >/i m X — N ^ X o . 
X' — /xx+mwx-|-w' xo. 
x» + /xx — mmx + «*x o. 
— /xx — mmx + n^ xo. 

I rropojitio.* 

Ad cognofccndam naturam & conftitutioncm primx propo- 
fitionis, fiatex multiplicationc xx — ^x-|-f/<ixopcr x — /;xo> 
aequatio fcqucns x^ — bxx-^ddx^bddooo. atquc candcm ha- 
— c -^bc 

bcbunt naturam & conftitutioncm. Facta crgo comparationc, 
cx collationefccundorum tcrminorum habcbimus /;-f-f x /, vel 
^x/ — b. Dcindc cx collationc tcrtiorum tcrminorum habcbi- 
mus dd-^bc x^mm y hoccft, ddoomm-^bb-^b ly quoniam c 
cft invcnta xquari l^b. Undc apparct, cognitavcri radicc b, 
acquationem hanc xx — / x-|-mm-fii>— /;/xo duas rcliquas radices 

refpiccre. Denique cx coUatione poftrcmorum tcrminorum ha- 
bebimus6<f</x»^ undeconftat, <ii xquari y-, &, cognitavcra 

radice b, acquationcm hanc xx — lx + jdoo duas rcliquas ra- 

-^b 

dices concernerc. 

I ? 2.Vr9^ 



70 



De Natura 

1 Propofitio, 



Pro fecunda propofitarum fiatex mulriplicatione xx + cx+ 
ddoo o per ai; — ^^coo sequatio hxc x^ — bxx — bcx — bddooo. 

& fuppofita c majore quim b.^bc majore quam d d, habebit ean- 

demformam, quam propofirio fecunda x^ + lxx — mmx 

«^xo, & confequentereruntejufdem naturx& conditutionis. 
Fadaergo adarquatione , ex comparatione fecundorum termi- 
norumhabebimus — ^x/, hoc dV, f oo /-f.^>. DcindeexcoU 

latione tertiorum terminorun) habebknus dd — b lo^i mm^ 

hoc efl: , reftituto valore ipfius c invento, habcbitur dd oobl-^bb 
— m m. Undc conftat , cognita vcra radicc b , hanc ^equationcm 
xx-^-lx-^-bb-^bl — wwxo duabus rcliquis radicibus invefti- 

gandis effe utilem. Denique, cx comparatiorre poftremo/um 
termmorum , habcbimus bddoonK Unde fequitur r/^/fore «qua- 
lem y j & , cognita vera radice b , xquationcm hanc 

bX'{--r 
L ^ 



xx-^-bx + j-XiO reli^is duabus infervituraai. 



5 Tropofitio. 

Pro tertia propofitione , fiat ex multiplicationc xx-hcx-^dooo 
^cv x — b ooo cadcm a:quatio x^-^bxx — bcx — bddooo. 

-f-f -hdd 

Et fuppofita b majore quam Cy Sc bc majore quam dd, erit ejuf- 

dem formx cum tertia propofitarum x' — Ixx m mx n^oo o, 

& confcqucntcr cjufdem ei unt natura: & conftitutionis. Fadi 
ergo adxquatione, cx collationc fccundorum terminorum habe- 
hlmus c^boo — l, hoceft, coob — l. Dcinde ex collatione 
tcrtiorum terminorum habcbimus dd — bcoomm^ hoc eft, fub- 

ftituto valore invento ipfius c.^ntddoobb — bl mm. Unde 

conftat, qu6d , cognita yeru radice /^, hajc a^quatio xx-^bx-\-bbooo 

• — / ~bl 

ad duasinveftigandas reliquas adhiberi poflit. Denique,ex col- 

latione 
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htione poftrcmorufii tcrminorLm , habcbitur bddoon\ ITnde 

fccjuitur, d d xquari ^ ; > cognita vcra radicc hanc a:c]uatio- 
ncm .V .V -f- 1 x-f- j X o ad duas reliquas quxrcndas cflc utilcm. 

4 Propojttio. 

Pro quarta propofitarum fiatcx multiplicationc xx-ffx-M^xo 
per X— 6x0 cadcm arcjuatiox' — bxx — bcx — bddy)o. Ec 

fuppofita c majore quam 6, & rf<imajorc cjuamt^, crunt cjuf- 
dem formx ac quarta propofiiio -f- 1 x x -h m fux — «' 00 o , &: 
confi^qucntcr cjuldcm naturje conftitutionis. Facta crgo ad- 
spquationc , cx collatione lccundorum terminorum habcbimus 
c — boolf icucyol-i-o. Dernde , cx comparationc tcrtiorum 
terminorum, Uahcbmms d d — b c 00 tn m ^ hoc eft , rcflituto va- 
lore ipfius c invento , crit ddDobb-^bl-^mm. Undc conftat, 
cogniti vcra radicc b , hanc a:c]uationcm xx-hl^x-i^bb-^bl-^mmooo 

duas rcliquas radices rcfpicerc. Dcniquc cx collatione poftrc- 
morum terminorum habcbimus 6<i^ixn\ Undefcquitur , dd fo- 

re xquale "^- , & , cognita vera radicc b , hanc arquationcm 
X X b X -^ — 00 o ad indagandas duas rcliquas adhibcrl pofic. 

5 Propojitio, 

Pro quinta propofitionc fiat cx multiplicatione xx — cx — ddooo 
perx — ^doo xquatio x^— ^ XX — ^ifix-h^/^/i^xo.Et fuppofito 
— b ^bc 

majorequam ddy critejufdem formx cum quinta propofitarum 
— /xx-f-mf/f x-f-n^ xo> & confequentcr ejufdem naturx & 
conftitutionis crunt. FacSa crgo adxquaiionc, cx comparationc 
fccundorum tcrminorum , habebimus 1 00 c-^b, vcl cool — b. 
Deindc , ex comparationc tcrtiorum tcrminorum , habcbimus 
hC'-^ddoommy hoccft, reftituto valore ipfius f invcnto, crit 
ddoobl^^bb — mm , Unde difcimus , cognita radice yera b, 

xqua- 
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acquationem hanc xx^^lx — bl-^bb-htimooo duabus reli- 

quis inveniendis efle ufui. Denique ex collatione poftrcmorum 
terminorum habebimus n^oobdd. Unde colligitur dd sequari 

j; &, cognitaradice vcra by hanc a?quationem a; a; — Ix^jOOQ 
duabus reliquis inveniendis infervire. 

6 Propofitio. 

Pro fexta propofitione fornietur ex duabus x x-^-c x—ddoo o 
& a; — ^oooasquatiox^-hfArx — ddx-t-ddboo o. Et, fuppofita 
— b — bc 

c majori quam b , habebit ipfa eandem formam atque fexta pro- 
pofitarum x^-{-lxx — ;w ?m x 4- oo o , & per confequens erunt 
ejufdem natureE& conftitutionis. Fiat jam comparatio,&ex col- 
latione fecundorum terminorum habebimus l oo c — b y feu 
cool^b. Deindc ex collatione tertiorum terminorum crit m m oo 
dd-^-bcy hoc eft, fubftituto valore c invcnto, habebitur ddoomm 
— bi — bb. Unde conftat , fi vera radix b fit cognita, hanc sequa- 
tionem a;a:-4-/a; — xo , pro duabus rchquis inveniendis 
-^-b -i-bl 
-hbb 

ufui futuram. Denique, comparando ultimos tcrminos , habebi- 
mus ddboon^i & per confequens X) y ; adeoque, cognita 

vera radice/>^i2:ca?quatio a;a; + /a; — ooo ad inveftigandas 
duas rehquas utilis erit. 

7 Vrofofitio, 

Pro feptima propofitione formetur ex duabus a; — i;ooo & 
xx-^cx — dd:30Q xquatio a;'-|-c a;a; — ddx-^^ddb^x^o, Sup- 

^bc 

pofita autem b majore quam c , habebit ipfa eandem formam 
cum feptima propofifarum a;' — / a: a; — w ;;;a; + oo o , & con- 
fequentcr crunt cjufdem natur^ & conftitutionis. Fada igitur 
comparatione , orietur ex coliatione fecundorum terminorum, 

loob^ 
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/30^ — Cyi^ciicoob — /. DcinJc, confcrcnJo tcrtios tcrniinos, 
ent mm oob c-^dd , hocdl, fubftitucndo valorcnu invcntum, 
habcbitur ddoomm — bb-^bl. Undc dilcinuis , cot;nita vcra ra- 
dicc /\ h.iiK xquationcni xx-f-^.v — mm-^-bb — bloo o adin- 

— / 

vcni^riuj.s duas i\.lu]aas infcrvirc Poftrcmo, collatis ultimis tcr- 
niinis , habcbimus ddioon^y undc crit f/(i xqualc y; &: > cum 
cognofciriir vcra radix byhxc xqu^itio x.v-t-/;.x — y x ad duas 

rcliquas uuciucndas adhibcri potcrit. 

C A p u T VI. 

De njitura ^ conjlituuone Ac^uAtionum quatuor Jimen- 
Jionum y/ecunJo cr tertio termino carcniium. 

Ujus gcncris xquationcs ad trcs formas fcqucntcs rcdu- 
cuntur : 

* * + M J X 00 0. 

X ♦ * * — w — p * 30 o. 

X ♦ * * M ' X 4- p X) O. 



H 



1 Propofitio. 

Pronatura 8c conftitutionc prioris propofltionisformcmus cx 
duabus x^-hbxx-^-bbx-^c^ooo dc x — boo o hanc xqu;itio- 
( ' x—bc^ 00 o. Suppolito vcro c ^ majorc quam 6^, 



ncm X 



4 *, 



— 6^ 



habcbit ca candcm formam atquc prima propofitio x^ + * -f w ' x 

X o , 5c pcr conlcqucns crit cjufdcm naturx & conllitu- 

tionis. I-iatcrgo comparatio , &: cx collationc cjuartorum tcr- 
minorum habcbitur^ » — b^oon^, hoccll, c^oon^-^bK undcco- 
gnofcimus , cjuando innotcfcit vcra radix />, xquationcm hanc 

-^bxx-^bb x-^n^-^b^ xo fpcdarc ad invcftigationcmtriuni 
rcliquarum radicum. 

Prxterea, collatisultimis tcrminis,fitp'*x W ' : undefcqui- 
tur, c^ xquari y ,• &, cognita vcra radicc by arquationcm hanc 

K X' + 
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x^ + bxX'^bbx+~-:x> o ad tres jreliquas inveftigandas pof- 
fc ufurpari. 

1 .Pro^ofitio. 

Pro fecunda propofitione fiat ex duabus x^-^-bxx-hbbx-^c^yio 
dcx—booo hxcajquatio x^^^^^^c^x — bc^ooo. Et.fipona- 

turb^ major quam f ^ habebit illa eandem formam atque fecunda 
propofitarum x'^**— .«Ja:— p^coo, & confequenter eriftit 
ejufdem natur^e & conftitutionis. Fiat jam comparatio , 3c ex 

collatione quartorum terminorum habebimus — b ^ oo m% 

hoceftjC^ooi;'-:— Unde cognofcimus , inventa veraradicet, 
hanc sequationem x^-^^bx x-^bb x-^-b^ co o , ad tres reli- 
quasradicesrefpicere. Porro , comparatisinterfe terminis ulti- 
mis,habebimus/>*oo^t:^ Unde fequjtur, ^quari^; &,cogni- 

ta veraradice by hanc sequationem x^ -i^bxx-hbbx-i-j oo o 
tres reliquas radices concernere. 

5 Propofitio, 

Pro tertia propofitione fiat ex duabus ^'^-{•bxx-^bbx—c'^ x o 
^x—by^o xquatio x^ ^—c^ x^b c^ ooo habebit eandem 

formam atquetertiapropofitarum x*^* * — A:-f-/>-a) o , ac per 
confequens erunt ejufdem naturs: & conftitutionis. Fiat jam 
comparatio, & ex collatione quartorum tcrminorum habebimus 
f^ + ^^^xwS hoceft, c^oon^ — bh Unde conftat, cognitavera 
radice^, sequationem \\mc x^-^-b xx-^^bb x — «'-f-^.'xo ad 
tres reliquas inveftigandas adhiberi poflc. Prseterea ex collatione 

ultimorumhabebiturp-^OQ^c^. Unde fcquitur, sequari ^3 

cognita vera 1-adice ^equationem hanc x^^bxx-^-b bx — 300 

ad tres reliquas quserendas elle utilem. 



C A- 
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C A P U T VII. 

Dc ffdtura dr conjlitutionc JEqudtionum quatuor Jimen^ 
Jtonum y tcrtio cr quarto tcrmtno carcntium. 

7n Quationcs hx aJ fccjucntcs trcs foinias rcdiiciintur : 
X* — / .X ' * * — p * 30 O. 

I Profofitio. 

AJ cognofccnJam naturam 5c conftitutioncm primA^ propo- 
fitionis.hac cx multiplicationc harum duarum .v'-f-<: .VAr+i^t 
bbc ooo &: X — 6x0 hac arquatio x * + v ' * * — 6 U x o. 

Suppofita vcrof majorc quam /», habcbit illa canJtm formam 
acquc prima propofitio x - + / x ' * * — p ^ x o , ac per cqnic- 
qucns crunt cjulJcm natura: & conftitutionis. l iat iguur aJx- 
quatio , & comparanJo fccunJos tcrminos habcbimus f — x /, 
hoc cft , f X / + ^^. ItViJc Jifcimus , cognita vcra raJicc b , hanc 
zquationcm x^ + bxx + blx + b^+bblo:>o tribus rchquis 

invcftigan Jis infcrvirc. Dcin Jc, collatis ultimis tcrmmis , habc- 
biturp*x6'f. unJcfcquitur, carquari J-*j&:,cogmtavcra raJi- 

ce b, hanc xquationcm x^+f.x a: x + Y ^ ^ 
liquas inJaganJas aJhiberi poflc. ^ 

2. Propojitio. 

Pro fccunda propofnione fiat cx duabus x^-hc xx-h^^c x-h 
Ucxo& X— 6x0 h«c xquatiox^-f-fx'** — ^/'trooo. Lt 

— b 

fuppoHcnJo b fupcrarc ipfam c , habcbit illa canJcm formam at- 
qucfccunJa propoftio x- — /x' * x o , & confcqucntcr 

cruntejufJcm naturar & conftitutionis. Fiat crgo aJarquatio, & 
collatis fecundis tcraiinorum habcbimus — (; h-^ x — /> hoc 

K 1 ^^^» 
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efl:; cy^h — /. Unde difciinus, cognita vera radice jequationem 
hanc x"^ '\'hxX'^hhx-\-h'^ — hhlooo adtres reliquas invefti- 
— / ^hl 

gandas ufurpari poffe. Pra:terea, comparando poftremos termi- 
norum , habebimus p^oohU. Unde fequitur, c aequari ^ ^ &, co- 

gnita vera radice h, iequationem hanc x x -{-j^ dO o tri- 

bus reliquis infervirc. 

5 Pyopofitio. 

Pro tertia propofitione formetur ex duabus — c x x — hc x 
— hhc 00 o 8c x — hooo aequatio ha:c x"^ — c x^ ^ ^ -{-h^ c oo Oy 

— h 

& crit ejufdem formae atque tertia propofitarum x^ — /a;^ **-f- 
p+ 00 o , ac per confequens eandem habebunt naturam & confti- 
tutionem. «Fiat ergo adxquatio , & ex colJatione fecundorum 
terminorum habebimus looc-^h y hoc eft , cool — h, Unde 
conftat, cognita vcra radice hyhmc a:quationem 

— Ix x—hlx-^hh l-^h^ 00 0 tribus rehquis inferyire. . Por- 

-hh -i-hh 

comparando poftremos terminos, habebimusp+oo i;' Cy & per 
confequens coof^; adeoque, cognita vera radice , poteritse- 

quatio x^ — ^^^^ — — joooad tresreliquas radices in- 
veftigandas adhiberi; 

Non operse pretium duximus meminifle a?quationum quatuor 
dimenfionum , in quibus fecundus &quartus terminus defunt: 
quiaillse omnes reducuntur adQuadratas, ac idcirco earum na- 
tura & conftitutio eodem modo habetur. 
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JE 



T VIII. 

T>e naturd C7 conjlitutione Aquationum quatuor dimen- 
Jionum , fccundo tcrmino carentium. 

Quationcs hx rcduciintur ad fcptcm formas iLijacnus : 
X* * — ;w m X .V -|- fj ' .V — o) 

X* * + W W .V X W ' X 30 o. 

X* * — w m X X — tiKx — f ^ X o. 



.4 % 



+ m VI X X -f- ;j — x o. 
•Sc* * — w m X v -j- w + X o, 
X* * -|- m m V X — fj ' X -f- oo o. 
\ ^ * — m m X X — ti^ X -|-p* » o. 

I Propojitio. 

Ad cognofcendam naturam dc conflitutioncm prima? propo- 
fitionis, fiat cx multiplicatione duarum x^-^bxx — cc x4-^^' o 
& X— too hxc aquatio x** — ccxx-hd^x — bd^coo. qux can- 

— bb -^bcc 

dem habcbit formam atque prim*a propofitarum x* * — mmxx 

^n^x p"" X Oj ac per confcqucns crunt cjufdcm naturx &: con- 

ftitutionis. Fiat crgo adxquatio , & cx collatione tertiorum tcr- 
minorum habcbimus ttitti c c b b , hoc eft , ccoottim — bb, 
Demde, comparandotcrminos quartos, crit Xfi^ -4-ti:f , hoc 
eft , reftitucndo valorcm cc invcntum , habcbitur d^ oo ti^-^-b^ 

btJim. UndccomperimuSjCognita vcra radicc^», hanc xqua- 

tioncm x»-#-^xx-t-n^ xo tribus rclicjuis indagandis infcrvirc. 
— fw -^b^ 
— btttm 

Pratterca , confercndo inter fe terminos ultimos , habcbimus 
f^oobdK Undefecjuitur, ri^xquari y ; &, inventa vera radice ^^, 

hanc xquationem x ' 6 x x — mmx -f V x o ad tres rcliquas 

^bb 

quxrendas adhiberi poffe. 



K 
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2 Propofitio. 

Pro fecunda fiat ex multiplicatione A;'-4-^A:A;-4-i:i:A;^-//?ooo 
per a;— ^xo hxc jrquatio a;^ * + ^rA;A; + ^'A; — ? ^»oo o. 

Suppofitovero c<; majore ^cch majore quam ^Sha- 

bebit illa eandem formam cum fecunda propofitarum a;^ m m 
^^Tr"'?^'^?*^^* perconfequens erunt ejufdcmnaturse& 
conltitutionis. Fiat igjtur ad.Tquatio, & ex comparatione tertio- 
rum terminorum habebimus7«w;ooc^:— ^^,hocert,(;<:oow;w-f-i»^. 
Deinde, collatis quartis ferminis,erit — c h^ 30 — «^hoc eft, 
reftituendo valorem € c inventum , habebitur zoh m m 
h^ — riK Unde difcimus, cognita vera radice h, ^cquationem 
x^^-hhxx-^mmx-^hmmo^^OytnhMs reliquisinveftigandisinfervire. 



hh 



. h^ 
— «5 



Prxterea, comparando ultimos terminos,habebimus p+ 00 h. 
undefequitur,(/^^quari^'; &, cognita vera radice^, ^quatio- 

nem hanc ^h xx ^mmx^^j o ^ii tres reliquas indagan- 
-hhh ^ 

daspoffe ufurpari. 

5 Vrofofttio, 

Pro tertia, fiat cx duabus his ^h xx-^^c c x-:^d^ roo Sc 
x-^hooo ^quatio x^^ + ccxx^H^x-^dnooo. Et, fu ppofi- 
"hh ^cch 

to hh majore quam cc.d^cch majore quam ^^habebit ipfii eandem 
tormam atque tertin propofitio x^ w; xx^n^ x—p^ xo,ac per 
confequcns ejufdem erunt naturx & conftitutionis. Undefada 
ad^quatione, ex collatione tertiorum terminorum habebimus 
hoceft,r. 00 Dcinde, collatirqu^b^^^^^ 

termm. , habebimus-«3 x«..^ + ^3,hoceft, fubftitSo 
valorem . . mventum , erit d^ ook^^h m m^nK unde p tet fi 
cognita fit radix vera h, hanc ^quationem x^^^hx x^h h x^l^ o 

— '+-hm'' 

tri- 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioleca Nazionale Cenlrale di Firenze 
CFMAGL 1.7.131 vol.2 



JS. Q^U A T I O N U M. 
tribus rclicjuis invcftigandis infcrvirc. Pofticmo, comparando ul- 

timos tcrnnnos , habcbimus x 6 ris ac proindc x y ^ & , co- 

gnita veri radice t, potcrit xquatio .xJ + 6 .v a; + 6 .v + x) o 

—mm 

ad reliquas trcs inveftigandas ufurpari, 
4 Trop^fitio. 

Pro quarta propofitarum for mcmus cx duabus — h a: x-f c c x 
-fd^xo &: a;— ixohanc a:4uationcm.v**4^<:f.v.vH-ri^v— 6x0. 

—hb — Ci. b 

Etfuppofitof cmjjorcquam ac riMnajorcquim <: t (; , habcbit 
ipfa candcm fornum atcjuc cjuarta propofitio .v* *-f- m m x x-^tr x 
— X o , ac pcr confcqucns crunt cjufdcm naturx conftitu- 
tionis. Fiatergo adxquatio , & comparando tcrtios tcrminos 
habcbimus mmoocc — bb, hoccdyC c oomm-^bb, Dcindc,con- 
fcrcndo quartos tcrminos , habcbimus ood^' — c c b , hoc cft , 
rcftitucndo valorcm c c invcntum, crit d\ x 6'-+- b m m -t- n\ Undc 
difcimus, coenita vera radice i>,xquationcm hanc x^-^-bxx-^m m x 

^bb 

^b^ X o tribus rcliquis quxrendis infcrvire. Deniquc, collatis 
-^bmm 

ultimis tcrminis , crit d^boof^; & pcr confequens ii^Xj.undc, 

coenita vera radice b, harc arquatio x^ +b x x + m m x + j o 

^ +bb 
ad reliquas tres indagandas crit adhibcnda. 

j Propofitio. 

Pro quinta propofitione, fiat cx duabus x'+6a;a: — ffv— ^'xo 
Zcx — l/xo harcxquatio x-^ ^ — cc xx — d^ x-^-d^b^x^o, YLt 

^bb -^bcc 

fuppofito bcc majorc quam , habcbit ipfa candcm formam at- 
quc quinta propofitatum ;;i w x x + ' 30 o, ac pcr 

confequcns cjufdcm crunt naturx conftitutionis. l iatjamad- 
jcquatio, &: comparando tcrtios tcrminos habcbimus mmoocc-^bby 
^ hoc 
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hoc eft , cczontm — bh. Deinde, conferendo quartos terminos, 
habebimus n^oobc c — ^?; ideoque,reftituendo valorem c c inven- 
tum, erk d^oohmm — h^^nK Undepatet, cognitaveraradi- 
ce b, hanc ^quationem ac? + a; — m m x — b m mooo reliquis 

+ bb +b^ 

tribus qu^rendis infervituram, Denique, comparatis ultimis ter- 
minis, habebimus d^boop^. Undefequitur,^^ xquari^^; &,co- 

gnita vera radice h, hanc asquationem x^+hx x — m mx — j 00 o 

•+^bb - 

ad tres reliquas inveftigandas-pofle adhiberi. 

'6 Propojhio. 

Pro fexta propofitione formemus ex duabus x"^ -{^hxx^^cc x 

— d^^ooo Sc X — (^ooohanc xquationem x^^^ccxx d^ x 

— bb — ccb 

-+-dHdo o. dc fupponendo c c majus quam hby habebit.ipfa 
eandemformam cumfexta propofitarum x^ -{^nimx x — n^ x 
+P\^ o, ac per confequens crit utraquc ejufdcm naturx & con- 
ftitutionis. Fiat ergo adcXquatio &: pcr comparationem fecundo- 
rum terminorum habebimus mmoocc — bb^ hoc eft, ccy)mm'{'bh. 
Deinde , collatis tertiis terminis, habebimus ao ^ ^ ^ ^ 

eft, reftituendo valorem c c inventum , erit d^ 00«' — h m m 

Unde patet , data vera radice h , ^equationem x"^ -^^bx x + m m x 

•^hb 

— « ^ 00 o ad trium reliquarum inveftigationem poflc ufurpari. 
+ b m m 

+ 6? 

Poftremo, comparando ultimos terminos , erit p-^ 00 d^ h. unde 
fequitur , d^ ^equari^^ ; & , cognita vera radice h , hanc sequatio- 

nem x^ + bxx+mmx^ j 000 a^] reliquas tres quserendas ef- 
+ bh ^ 

fe adhibendam. 

7 Pro- 
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7 rropofttto. 

Pro feptima propofitarum fiat cx diiabus K^^-^-hxx-^cx — ao o 
5c X — b X o hxc apcjuatio jr**-f-fcxA-~(i'x-4-^</^3oo. Et lup* 

pofito majorc quamrr, habebit ipfa candcmformam atcjuc 
lcptima propofitio * — m m x x — n ' x x o, & pcr conlc- 
qucns cjufJcm erunt naturx & conftitutionis. Fiat ergo adcpcjua- 
lio, comparando tertios terminos habebimus — mmoo — bb 
H-ff, hoccft, ccyibb-^mm, Dcindc, collatis quartis tcrmi- 
nis,crit o^id^ -^-bc c^hoc eft , reUitucndo valorem invcntum, 
crit d^y^n^ — b^ -\-bm m, unde conftat , cognita vera radice by 
hancxquationcm Ac^-f-frxx-htfr x — o ad reliquas trcs 

— mm 

— bmm 

xnvcftigandas utilcm cflc, Poftremo , comparando ultimos tcr- 
minos, habebimus p^oobdK undedifcimus,i<'a:quari y co- 

gniiavcrAiadice(»,hanca?quauQnemA;'-f-6xx4-t'' ^ ^ ° 
^ — m[b 

2d reliquas tres quzrcndas adhibcri pofTc, 

C A p u T IX. 

n^Uttrd dr conjlitutionc /EquAtionum quatuor dinjen- 
fionum , c^UAfto tcrmim carcnttum^ 

HK. xquationcs rcducuntur oinncs ad fcptcra fccjuentes for- 
xnulas : 

x* + /x' — mmxx^ — 00 o. 
X* — Ix^ — m mxx * — oo 

— /x'+wwxx ♦ — p*x)0. 

— Ix^^i-thmxx + X) o. 
x*+/x' — mmxx * Hhp^^X) o» 
X* — /x^ — wwxx * +p* 00 o. 



L 



I rrO' 



I 



m 
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Ad inveftigandam natjrani & coniliturionem prima? propofi- 
tionis , roinieniu? ex duabus — c x x -^aI d x-^r h d d o:^ o & 
X — h'jo o 2B(juationem hanc x^-^cx^^ddx x^ — bbddooo; 

^b -^bc 

habebitque ipfa candcm formam atque prima propofitio x^ — 
Ix^-t-m m X x * — p+ X o, & per conlequens dux illarjcquationes 
ejurdem erunt natura? & conflitutionis. Fiat jam adaecjuatio, 6c 
ex comparatione fecundoram terminorum habebimus looc-^b^ 
feu ^ 00 / -f- ^». Deinde, comparando tertios terminos , erit>/if«30 
dd-^bc, hoc eft, reftitucndo valorem cinventum,habebitur ri/i oo 
jfint — hl — bb. undc conflai , fi cognofcitur vera radix by hanc 
«quationeni .v' — / ;c x 4- w a; -f- ^ o ad rehquas tres in- 
_t — /;/ ^bbL 
— bb —b^ 

▼cftigandas infervire. 

2 Profofitio. 

Pro fccurtda pfoporttione formemus ex duabus x^-^cxx-^ 
ddx — bddooo & x — booo hanc ^quationem x^^-^^c x^-{^d d xx 

' — ^ —bc 
* — ddbbooo. Suppofita vero ^ majorequam by ikbc majore 
quam f/r/, habebitiila eandemformani atque fecunda propofita- 
rum x^^-^lx^ — mmxx^ — p^^ooo, & per confequens cjufdcm 
erunt natura? & conftitutionis. Fiat ergo adarquatio , 3c ex colla- 
tione fecundorum terminorum habebimus looc — b ^ hoc eft, 
cool-^b. Deinde, comparatis tertiis terminis , erit — mmoodd 
— bc, hoc eft , reftituendo valorem c inventum , habebitur d oo 
bl-\^b b — m m. Unde difcimus, cognita vera radice by hanc xqua- 
tionem x^-^-lxx^blx-^-bbl oo o ad reliquastres qua:rcndas 
^b -hbb +6' 
— — fcw* 

poffe adhiberi. 

Denique , comparando ultimos terminos , habebimus p ♦ oo 
hbdd, undefequitur, (/r/ arquari '^; &, cum cognofcitur vera 

ladix 
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radix hanc xquationcm -^-l x x-^-h l x-^-K ooo trcsrcli- 

cjuas radiccs conccrncrc. 




Pro tcnia propolitione , fiat cx duabus x^-k-^xx-^ddx^bddxim 

^ V — ( ro hxc xiiuatio x^ -^-c x^ -^- dd x x * — hl d d x> o. Sup- 

poUtib auiciu u iiujuicquain f , 3cbc inajorc c^iLiii: u dj habcbit 
ipfacandcinformam atcjue tertia proporuio x* — /x» — mmxx * 

X o , &: pcr confcqucns cjuldcm crunt naturx conftitu- 

tionis. Fiat Jam adxquatio , 8c comparando fccundos tcrminos 
habebimus — /»f — t, hoceft, coob — L Deinde, confercndo 
tenios terminos , erit; — mmx dd — bc, hoc eft, rcftitucndo va- 
lorcm c inventum, habcbitur ddy) bb-^bl — w Undc difcimus, 
cognita ver a radicc by hanc arquationcm x^-^bxx-^bb x-^b blooo 

'^bl +b^ 
— — bm\ 

iribus rtiic]uis infcrvirc. 

Pollremo, comparatis ultimis tcrminis, habebimus f^oobbdd, 

nndc fequitur,</i xquari ; &> cognita vera radice 6, hanc arqua- 
tioncnix'-4-txx-f-fr t j pro tribus rcliquis ufurparL 

4 Propofttio, 

Pro quarta propofitionc fiat ex duabus x^-^xx-^ddx-k-bdd » o 
^ X — » o hxc a^quatio x'' -^c x^-^-ddxx^ — bbdd-XiO, Sup- 

— t -^bc 

pofitis autcm c majorcquam S>i dd majorc quam bc , habebit 
ipfa eandem formam atque tertia propofitio x^-^-ix^-^mmxx 
/>*3o o, ac per co- ' duxillar .T • cscandcnj habcbunt 

naturam&: conft n. Fiatjai. ^ tio, comparatisquc 

fecundisterminishabcbimus/xc — I/, hoceli,^ Dcin- 

L 1 dc, 
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de, conferendo tertios terniinos, habebimus m tnoodd — bc, hoc 
cft , reftituendo valorem c inventum , erit d rioo m m-hbl-^bb, 
unde conftat, cognita vera radice 6, hanc asquationem 
x^-^-lxx -^mmx-^-bmm 00 o ad tres reUquas adhiberi. 
^b 4-6/ -^bbl 
-hbb 4-6? 

Denique, comparando ultimos terminos , habebimusp+x 
bbdd. unde fequitur, dd xquari f^i ^ > cognita vera radice 

hanc icquationem x^ b xx + mmx'+j coo* did rcliquas tres 
+ / +bl 
+ bb 

cjua^rcndas effe utilem. 

5 Fropofnig, 

Pro quinta propofitione,fiat ex duabus, x^^-^cxx — ddx^bddooo 
Scx-^booo , hxc a^quatio — cx^ — ddxx^^ + bbddoocEt 

— 6 ^bc 

fupponendo b c majusquam ddy erit ipfa ejufdem formar cum 
quinta propofitione x^ — w»; x.v* +p^ao o, ac percon- 

lequens eandem habebunt naturam &: confticutionem. Fiatjam 
ada^quatio, & comparatis fecundis terminis, habcbimus / x 6 4-r, 
hoc eft, cool — b^ Deinde, ex comparatione tertiorum termino- 
rum, habebimus w wao 6c — ddy hoccft, reftituendo valoreni 
in vcntum c , erit ddoobL — bb — mm. unde patet , cognita vera 
radice b, hanc sequationem — Ixx — blx — bbl x o ad relH 

+ 6 -^bb +bmm 
+mm 

fjuas tres quxrendas adhiberi polTe. 

Poftremo , comparando ultimos tcrminos , habebimus bbdd 
oop*, ac per confequens 30 j^. unde, cognitavera radice b, 

hssc xquatio.v' — Ixx — blx'^^ xo pro tribus reliquis in- 
+ b +bb 

veftigandisinfervire poterit> 
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C Propofitio. 

Pro fcxta propofitariim, fut cx duabiis .t^+r.vx — ddx — bddx^o 
5c X — t oo o lixc xiiuatio -f- f x' — d a; .v * + H (/ oo o. 

SupponenJo autcni c inajorcm cjuam habcbit ipfa candcm foi- 
mam atcjuc fcxta prc^pofitio, ac pcr confcqucns ejufdcm crunt na- 
lurx &;conftitiitionis. 1-iaccrgo adxc^uatio, & comparando fc- 
cundos tcrminos habcbimus /xc— /^, hoc cft, ^ + Dcin- 
de,ex collationc tcrtiorum tcrminorum, hohcbimus mmoodd-^-bcy 
hcc c(l, rcllitucndo valorcm c invcntum, crit dd 00 m m — b l — b b, 
Undc difcimus , cognita vcra radicc b, hanc xcjuationcm 
j^i-j- Ixx — mmx — bmmojo tres rehquas radiccs rcfpicerc. 
-f-M +blfl 

Poftrem6,cx comparationc uUimorum tcrminorum , habcbi- 
mus p*oobbdd, ac pcr coufcquens dd^^^-^; adcocjuc, cognita 

veriradicc b, hxcxquatlo ^lxx—mmx — ^4 ooo adtrcs 

+ b +bL 
+ b(f 

rcliquas invcftigandns erit adhibcnda. 

7 rropojttio, 

Profcptima propofitionc, fiat cx duabus, v -t- ^ . . — (/f/.v — 
hddoQoiix — ioo o,hxc xc^MdLUo x^-^cx^ — ddxx^-^-bbddzoOi, 

— b -^bc 

Suppofita autcm b majore cjuam t > habcbit ipla candcm formam 
atque feptima propofitarum — Ix^ — w wi v x * -f-/)* x o , ac 
pcr coniccjucns cjufdcm crunt naturx Sc conftitutionis. l iat |rgo 
adxcjuatio, Sc pcr comparationcm fccundorum tcrminorum ha- 
beblmus t — boo — /, hoccft, cx)b~l. Dciiulc, confcrcndo 
tcttios terminos , habebimus mmoodd-^-bc , hoc clt , fubllituto 
valore c invcnto,cnt dd 00 mm — bb^j-bL unde di(cimus,co- 
gniti Ycra radice b, bonc Jtcjuitioncm x^+bxx — mmx — bmm oo o 

_/ —bl —bbl 
+ bb 

L 3 tribiis 
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tiibus reliquis infervire. Denique , comparando pofcremos ter- 

mmoB, hohchmms p"^ 00 bbddf acper confequens rfrfao^-^,- &, 

cognitA vera radice i, ha?c «quatio x^+bx x-^fnmx-^^ooo 

— ./ ^bl 
+ bb 

ad tres reliquas crit referenda. 

C A p u T X. 

De natura dr conjlitutione Mquationum quatuor dimen* 
Jionumy tertio termino carentium. 

REducuntur autem ha: «quationes ad feptem fequcntes for- 
niulas: 

x^ — lx^^-^n^x — p*co o. 

x^^lx^^ ^n^x — p+ooo. 
x^ + lx^^ + ti^ X — X o. 
X* — Ix^^ + n^x+p^ooo. 
x^ + lx^^ — «';tf+p*x o. 
ac* — / Af^ — «' X X o. 

I Profofitio, 

Pronatura & conftitutione prim-e propofitionis , formcmuSi 
cxduabus x^ — cxx — bcx-^-d^ ooo ^cx — x o , hanc «qua- 
tionem x^ — cx^^^d^ x — W^ooo, &:habebit ipfa eandem 
— ^ -^-bbc 

formam atque prima propofitio x* — /x' *-f-w' x' — p^ooo, ac 
per confequens ejufdem erunt naturar &r conftitutionis. Fiat ergo 
adscquatio, & ex comparatione fecundorum terminorum habe- 
bimus looc-^by hoc eft , cool — b, Deinde, confercndo c^uar- 
tosterminos, habebimusw^xti^-f-i/^i:, hoccft, reftituendo va- 
lorem inventum f, erit /i' x *— U/h. ^;?. Unde difcimus , co- 
gnita vcra radicc ^ , hanc ^quationcm x^^lxx-^blx^n^ oo<i 

•^b ^hb ^b* 
— bhl 

ad trcs rehquas qu^rendas adhiberipofle. Denique, comparando 

ulti- 
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ultimos tcrmino6,hab<:biinus/)*»t(i». unJc fcquitur, //^aqua- 

" ^ i&jcoguita vcii radicc ir>harc a:cjuatio x^— /xx— I;/.v-f ^ 00 o 
ad rcliquas ties crit rcfcrcnda. 

1 Propofitio. 

Pro fccunda propofitionc, tiat cx duabus,x5-f^A:x-|-k.v+i' » o 
&: .V — [; 00 0, 1 ixc atjuatio x"* -f- 1 x » * ' x — d^b 7^0. Suppo- 

^b —hU 

fitis autem c majorc cjulm i;, &: bbc majorc t]uam r/S habcbit ipfa 
eandcm formam acquc lccunJa propofitio .v*H-/.v^* — n^x — ^p^xo, 
ac pcr confequcns cjufdcm cnini naturx & conftitutionis. Hat 
crgo adarquatio, |h.t coinparationem fccundorum termino- 
rum habcbimus , /aof — b, hoceft, cool-i-b, Dcindc, collatis 
quanis tcrminis , habcbiiuus ri' — bbcoc^ — hS hoc d\, fublh- 
tucndovalorem f mvcntum, crit D[>bb i-^b^ — nK Undc pa- 
tetycogniti vcra radicc bj hanc xquationcm x^^lxx-^lx-^bblooo 

4-/; -^bb -f.M 
— n' 

tribus rcliqaisinfervire. Poftrcmo, per comparationcmultimo 
rum tcrminorum, habcbimus f^oobd^, ac pcr confcqucns x ~ •> 

cognita vcra radice byhxc arquatiox»+/x.v-f-fc/x-f-t*xo 
ad trcs rcliquas invcfligandas crit utilis. 

3 Profofitio. 

Pro terriarropofitionefiatcxduabuSjX^-l-f-VAr-l-f^f x4-<fjxo 
Scx — /^x o,ha:c xc\wmo x* -^c x^ * ^d^x — i^^booo. Suppo- 

^b ^bc 

fitis autcm b majorc cjuam f , &: bbcvni]o:Q quam habcbit ipf i 
candcmformam atquc tcitia propofitio x*-f-/.v' * — w'x — p*x > 
ac pcr confcquens cjufdcm crunt naturx & conftitutionis. ^iat 
iraque carum adxquatio , &: per comparationcm fccundorum tcr- 
niinorum habcbimus /xf — //,hoccft, fx/-f Dcindc,co:i- 
fcrcndo quartos teruiinos, habebimus — fr^x — w, hoccft, 

rcili- 
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reftituendo valorem finvcntum, erit + — «?• Unde 

difcimus , cognita vcra radice hanc xquationem 

A:5 + /A:A;+6/x + /Ucooad rclicjuas tre s qua^rendas efle u ti- 

lem. Denique , coUatis ultimis terminis > habebimus oo b, ac 
pcr confequens oo^j;dCy cognita vera radice b , ha?c asquatia 

x^+lxx + blx + ^^ooo 2Ld tres reliquas erit refercnda. 
+b +bb 

4 Trofofitio. 

Pro quarta propofitione fiat ex duabus x^-^cxx-^-bcx-^Ji^ OO o 
^x — booo hxc itquatio x^ + c.-c'*-!-^/^ a; — d^^boo o. Suf- 

— b — hbc 

pofitis autem s majorc quam b , $cd^ majore quam bbc^ habe- 
bit ipfa candem formam atquc quarta propofitarum x^ + /a;3 * 
X — p^ooo 5 ac pcr confequcns erunt ejufdcm natura: & 
conftitutionis. Fiat crgo ad^equatio , collatisque fecundis termi- 
nis habebimus looc — b^ hoc cft , coob-^L Dcinde, comparan- 
do quartos terminos , habcbimus n^^ood^ — bbc , hoc eft , refti- 
tucndo valorem c invcntum, fiet d'^ oo -f- L-' 4- b L Unde difci- 
itius, cognita vcra radice b , hanc a^quationem 
x^ + bx A+ hb x-^^n^ 00 o ad tres rchquas effe rcferendam. 
+ / j^hl +6' 
+ bhl 

Dcnique, confercndo ultimos terminos , habebimusp+oo d^ b, 
ac per confequens ao y • unde, cognita vera radice b , ha^c «- 

quatio x"^ '+'bx x + b bx +^jOOO tribus reliquis inferviet, 
y Propofith. 

Pro quinta propofitionc, fiat ex duabus, x^^cxx bcx—d^^ooo 

& AT — /; X o , hjec sequatio ,\^ — cx'^^^d^xJ^b d^ 00 o. fuppo- 

^ ^b +hhc 
nendo autem tfcc majus quam^i' , habebit ipfa eandem formam 

quinu 
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atque quinta propolitio — /.v^ *H-'i^x -fp-^ 00 o , ac per con- 
fequens erunt ejufJcm naturx*& conllitutionis . 1 iat ergg ad- 
arquatio, comparamioquc fccunjos tcrminos habcbimus looc 
+ 6, hoceft, cool — b. Deindc, ex collationc quartorum tcr- 
nunorum, habcGimus froobbi — r/», hoc ci\, d-, 00 bbl — b^ — 
fubftitutoncmpe valore c invcnto. Undcpatct, cum innotclcit 
vera ratlix b , hanc xquationem \ ? — / .v x — M .t — i> f> / x o tri- 

bus reliquis infer^^ire. 

Poftrcm6, cx collationc ultimorum terminorum, habcbimus 
f^y^d^b, undc lequitur , d* aequari cognita vera ladicc Z', 

hanc xquationem — / .v x — blx — ^ooo zd tres rcliquas in- 

^ +bb ^ 

veftigandas eflc adhibcndam. 

6 Profojitio. 

Pro fcxta propofitionc, fiat cx duabus,x'-f ^ -v.v-f- .v— r/' x o 
& .X — t X o , arquatio x^ — f * 4-ri^v-+-^(i' » o. Suppo- 

^b -^bbc 

fitaautcm f majorc quam // , habcbitipfacandem formam atquc 
fcxta propofitaium x^ /x > * — x-f./)-^ » o, ac per confcqucrs 
cjufdem crunt naturx & conftitutionis. Fiat crgo adxquatio, 
comparandoqucfccundos terminos habcbimus looc — /;,hoccft, 
cxil-^-b, Deindc,ex collatione quartorum tcrminorum , habe- 
ood^ ^bbc , hoc cft , rcltitucndo valorcm c invcntum, 

fietrf^xn' bbl-^bK Unde patet, cognita vcra radice/», hanc 

«quationcm x ' -f- / x x 6 / x — n^ooo tribus reliquis inferviic. 
^ . -^bb ^bbl 

^b^ 

Deniquc, conferendoultimos terminos ,habebimusp* » /;rf». 
undc fequitur, d^ xquaii j; &,cognita vcra radicc/?, hanc xqua- 
tioncm x^-+- / x x-^ t / x — x 0 ad rcliquas trcs efle rcfercndam. 
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DeNatura 
7 Propofnio, 

Pro feptima propofitione, fiat ex duabus,A;'+rA:A:+kAr— rf' » o 
— bzooy hxQ arquatio x^^-^-cx"^^ — x-^hd^ y)o. Suppo- 
^ ^hbc 

nendo autem b majorem quam c, habebit ipfa eandem formam at- 
que feptima propofitarum x"^ — Ix^^ — «U'+p*x o , ac per confe- 
quens ejufdem erunt naturx & conftitutionis. Fiat ergo adsequa- 
tio , comparandoque fecundos terminos habebimus c^boo — /, 
hoc ell:, czob — /. Deinde, ex collatione quartorum termino- 
rum , habebimus n'^ oo d^ b b c > hoc efV, reftitucndo valorem c 
inventum, fiet^i^oow^ — b^-^bbL unde fequitur, cognita vera 
radice b, hanc a^quationem x^-i-bxx-^-bbx — n^ooo reliquis 

/ —bl —bbl ^ 
-hbl 

tribus infervire. 

Poftremo , comparatis ultimis tcrminis , habebimusp+oorf^ b. 

unde conftat , d^ a:quari j-; &, cognita vera radice by sequationem 

hanc x^+bxx + bb x — y » o ad tres reliquas effe refei;endam. 
— / ^bl 

C A P u T XL 

De natura conjiituthne jEquationum quatuor dimen^ 
fionum , in quibus nuUus terminus deejl, 

REducuntur h«e a^quationes omnes ad quindecim fequentes 
formas: 

X^ /;V'4-WW A^AC+W^X+p^X o, 

— Ix^ — w5a:4-p+ooo, 

X^ IX^ WWA^A^+WU-i-p+XO. 

x^-^rlx^+mmxx — w'a:+/>+xo. 
x^-^lx^^^mmxx — w^x+p^xo. 
^*+/a:' — WWA^A^ + WJx+p^XO. 

/^3 ^rnm xx-^n^ ;v— f ^ » o. 




^Q^llATIONUM. 
— / v' + m m X A + X — oo o. 
x*—l \^ — m m XX — ti^ X — ooo. 
x*—lx^— m m X .X -f- X — X o. 
x*'-\~lx^^mmxx — tn x — x o. 
X*-j-/.V^ -j. m ;/| X X + fi^ X— p*»o. 
X* + / — m m .V .V — .v — oo o. 
x* + /x' — mtti .v.v + n' .v — p*xo. 

I Frofofitio. 

Pronatura&: conftitutione primx propofitionis dignorccndl 
frat ex duabus hifcc , — cxx^ddx — /• x o &:x — txo, 
hxc xquatio .V* — tx' + (/<ixx — /*x + f>/'»o> qux eandcm 

^bdd 

habebit formam atque prima propofitarum x* — / x ^-4- m m x x — 
uJxH-p*» o, ac pcrconfcquenscjufdcm crunt natiira: & confli- 
tutionis. Fiat crgo adxquatio , unde comparando fccundos tcr- 
minos habebimus /xc-h^, hoc cft , czol — b, Dcindc, confc- 
rcndo tertios tcrminos , habcbimus ttitft oo d d -^- b c hoc cft, 
reftituendo valorcm<:inventum, fictidoomm — bl-j-bb, Tum 
percollationcm quartorum terminorum habebimus tt^oof^-hbdd, 
hoc cft, fubditucndo valorcm d d inventum yi\ctpooti^-^bbl — 
lmm'-'bKUndc conftat , cum innotcfcit vera radix hanc se- 
quationem x / x x 4- m w x — 000 tribus rcHijuis infervire. 
^ ^b ^bb —bbl 

^bl -hbttr 
-hb' 

Poftremo, confcrcndo ultimos tcrminos, habebimus p^oobp, 
undcfcquitur,/Ja:quari j,- &, cognita vera radice by hanc x- 

quationera x' — / xx+mwx — yxoad trcs rcliquas cffe rc- 
^ ^b +bb 

— 6/ 

fercndam. 

1 Tropofttio, 

Pro fccunda propofirionc,fiat cx duabus, x* — cxx — ddx^pooo 
5c X — boooj hxc arquatio x^ — c x^ — ddxx — f^x-^bpooo. 

^b -^bc ^bdd 

M X Siip- 
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Suppofitis autemt^ majorequam ii^/, &c b d d nu]orc quam 
habebit ipfa eandem formam atque fecunda propofitarum x"^ — 
Ix^-^mmxx-^n^ x-^f^ODOf ac per confequens ejufdem erunt 
naturae & conftitutionis. Fiat ergo ad2equatio,& per comparatio- 
nem fecundorum terminorum habebimus looc^b y hoc eft, 
c 00 l — b. Deinde , conferendo tertios terminos , habebimus 
mmodhc — ddy hoc eft, fubftituendovaloremt inventum, fiet 
ddoobl — bb — mm. Tum ex collatione quartorum termino- 
rum habebimus oo bdd-^f^ , hoc eft , reftituendo valorem ^f^i 
invenrum, (ietf'^oobbl-^b'^ — bmm — nK Unde patet , cognita 
vera ladice b, hunc sequationcm x^ — l x x m m x -hn^ :o o tri- 

+ b ^bb +6' 
— t Z -hbmm 
-^bbl 

bus relic]uis infervire. 

Denique, coUatis ultimis terminis, habebinius p^oobf^^, uri- 
de fequitur, arquari ^ & , cognita vera radice b, hanc sequa- 

tionem x^-^lxx-^mmx — ^j ooo ad tres reliquas inveftigan- 

-hbb 

-^bL 
das pofte adhiberi. 

5 Tropofnio. 

Pro tertia propofitione fiat ex duabus a;' — cxx — ddx — f"^ ooo, 
dc X — booo hxc xquatio x^ — c x^ — ddxx — f^ x-^bf^ coo. 

-^bc •+-bdd 

Suppofitis autem dd majorequam bc^ dcf^ majore qumibddf 
habebit ipfa eandemformam atque tertia propofitio x^ — lx^~ 
mmxx-^n^ X -f-p+ x o, ac per confequens ejufdem erunt natur» 
& conftitutionis. Fiat crgo ada^quatio, & per comparationem 
fecundorum terminorum habebimus cool-^b. Dcinde, confe- 

rendo tertios terminos , habebimus bc-^ddoo ?«?;;, hoc eft 

fubftituto valore c invento , erit ddooblJ^mm-^bb, Tum ex 

comparatione quartorum terminorum habebimus bdd f^oo 

^ »5 , hoc eft , reftituendo valorem d d in ventum , fiet/' oo « ' H- 
hbl+bmm^b^ IJnde conftat, cognita vera radice b, hanc 

^qua- 
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9fquauoneni.x'— /.vx— M x— X otribus rcliquisinfcrvirc. 

Poftrcmo , comparatis ultimis tcrminis , habcbimus co 
undcfequitur,/«a:quari^; &, cognita vcra radice b, hanc 

Guationeni .v ' — / .v at — w m x — -r ao o ad trcs rcliquas effe rc- 
+b — W 
+ bb 

ferendanv. 

4 Propofitlo. 

Pro quarta propofitione fiat cx duabus x^—cxx-^ddx^f ^ oo o 
& X — t' » o lia:c xquatio x* — t a;» — ddxx — /' .v + (;/' x o, 

Suppofitisautem ^/^/majorequam bc , 8c bdd majorc quam /S 
habcbit ipfa eandem formam atquc quarta propofitio x* — / a:^— 
pt m .V .V -f- Ac -f-p* » o , ac pcr confcquens ejufdcm erunt naturx 
& conftitutionis. Fiat crgo adxqiiatio , unde comparando fccun- 
do* tcrminos habcbimustx/ — b, Dcindc, collatis tcrtiis tcr- 
niinis , habebimus bc — <i (/ oo — mm , hoc cft, reftituendo valo- 
rem c invcntum, fiziddzo m ;;j ^ / — bb. Tum ex comparatio- 
ne quartorum tcrminoium habebimus w' oo b dd — / ' , hoc cll , 
fubliituto valorc d d invcnto , ciit p oobmm-^-bb l — 6^ — ;;', 
Unde conftat, cognita vcraradicc^, hanc a'quationem 

— / .V X — ni m X — b m m x o tribus rcliquis infcrvirc. 

4.^ _6/ —bbl 
^bb +61 

Deniquc, comparatis ultimis terminis , habcbimus p^x i»/^ . 
undc fcquitur,/» arquari^ ; &, cognita vera radice b, hanc arqua- 

lioncmx' — Ixx — mmx^^ O) o ad trcs rcliquas cfTc rcfc- 
J^b —bl ^ 
+ bb 

rcndam, 

M 3 5 rro' 
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y Vrofofitio. 

Pro quinta propofitione , fonnemus ex duabus, a;' + r x A:-f- 
ddx — 00 o 6<: a; — hanc sequationem x^^-^^cx^-^i-ddxx — a; 

^bc ^hdd 

4-^/'»o. Suppofitis autem c majore quam b, & ddiwz^ove 
quam , habcbit ipfaeandem formam atque quinta propofita- 
rum x^^^lx^-^-mmxx — n^x^f^^zoOi ac per confequens 
ejufdem erunt naturx & conftitutionis. Fiat ergo ad^equatio, un- 
decomparando fccundos terminos, habebimus cool~i-b. Dcin- 
de , collatis tertiis terminis habebimus tnmoodd — bc ^ hoC 
eft» fubftituto valore c in vento, erit ddzom m — b l — b b. Tum, ex 
collatione quartorum terminorum, habcbimus ;n oof^-^-ddb, 
hoc eft, reftituto valore d d invcnto , erit/J oo n^+mmb — bbl^h 
dndepatet, cognita vera radicci», hanca:quationem 
x^ + lxx + mm X — x o tribiis rehquis infervire, 
J^.b ^bl — m'-b 
— bb +bbl 
+ b^ 

Denique , ex comparatione ultimorum terminorum, habebi- 
mus !?/'xp*,ac per confequens/' oo y. unde conftat,cognita vera 

radice b, hanc sequationem ;v' + /xa; + wwx— -jooo ad tres 

+ b —bl 
^bb 

rcliquas effe referendam. 

6 Propofitio. 

Pro fexta propofitione fiat ex duabus ^'^-{^cxx^ddx — /^ oo o 
^x — tcoo ha:c iequatioA;'^ — bx^^ — bcxx — bd dx + bf^^ oooi 

^dd — /? 

Suppofitis autem c majore quam by & majore quam habe- 
bit ipfa eandem formam atque fexta propofitio x^-^lx^ — m mxx 
— a; 4-p+ co o, ac per confequens ejufdem erunt naturx & con- 
ftitutionis, Fiatergo ad^equatio, & per comparationem fecun- 
dorum terminoium habebimus ^00/ + ^. Deinde, collatis tertiis 
terminis, habebitur rfd— ifOQ— w ?«,hoc eft, fubftituto valore c 

inven- 
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invcnto^ cntddoo bl^bb — mm. Tum, comparandoquartos 
tcrminos, habebitur oof^ + bdd, hoc cft , rcUituto w^orc dd 
invcnto, erit f^oQti^ + bmm — b^ — bbl. Undc conlbt, cogni- 
ta vcri ladice b, hanc xcjuationcm .v' -f- / a; x + / a.\ — w » :x>o 

+ 6 -^-bb — bmm 
^mm -^-bbl 

... 

tribus rcliquis mfcrvirc. 

Dcniquc, collatis ultimis tcrminis, habcbimus 00 bf K undc 
fcquitur , /' arquari ^^- ; , cognita vcra radicc b , hanc arquatio- 

nem / x x -f - W x — ao o ad trcs rcliquas cflc rcfercndaa]. 
^b -{-bb 
— mpi 

7 Profojttio. 

Profcptima propofitione, fiat ex duabus,x^-f-r.v.t — ddx — 
pxoScX — boo Ojhxc xquatioA*-f-^*' — ddxx — f^x-^-bf ^xo. 

^bc -^bdd 

Suppofitis autcm c majorequam by & t</</majorecjuam/ habc- 
bit ipfacandcm tormam atquc fcptima propolitio Ar'»-f-/x^_ 
mmxx-^n^ x-^-p* 00 o , ac pcr confcqucns cjufdcm crunt na- 
turx & conftitutionis. Fiatergo adaquatio , unde comparando 
fccundos tcrminos habcbimus looc — b , hoc cft , c 00 b-^-L 
Deindc , coUatis tertiis terminis , habcbitur mmoodd-^-bc y hoc 
cft, rcftitucndo valorcm ^ inventum , fict Jrf x ;;i w — bb — bL 
Tum ex comparationc quartorum tcrminorum habcbimus 00 
Idd — /S hoc cft,fubftituto vaJorc^ii invento,crit f^oobmm — 
— bbl — n'. Undcfcquitur, cognita vcra radicc arquatio- 
ncm hancx^-h^xx — mmx — bmmooQ rcliquis tribus infcrvirc, 
4./ ^bb ^b^ 
-hi^l -^bbl 

Poftrcmo , confcrcndoultimos tcrminos, habcbimus p^oobfK 
imdc fequitur,/^ «quari 3 &, cognita y cri radicc t, hanc xqua- 

tio- 
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tionem + hxK — vtmx»^j ooo ad reliquas tres efTe refc;^ 

+ t/ 

rendam. 

8 Propofttio, 

Pro oftava propofitione, fiat ex duabuSjX^ — cxx-^ddx^p oo 6 
&CX — 1 30 O3 hsEc quatio x^^^cx^^dd xx^-^-f^ x i x 

Suppofito autem majore quam/^ habebit ipfa eandem for- 
mam atque o(5lava propofitio — l •^mmxx — n^x — p+00 o, 
ac per confequens ejufdcm erunt naturae & conftitutionis. Fiat 
ergo ad^equatio, unde comparando fecundos terminos habebi- 
mus / X t -1- ,hoc cft , cool — h, Deinde, collatis tertiis termi- 
nis, habebitur mmoodd^bc ^ hoc eft, rcftituendo valorem c in- 
vcntum, (\tt dd 00 t?nn — bl^^bh. Tum ex collatione cjuarto- 
rum terminorum habebitur /^ — bddoo — n \ hoc eft, fubftituto 
valore(/^iinvento,erit/'3o i^ww — bbl—n^ ^bK Unde con- 
ftat , cognita vera radice b , hanc a?quationem 

— lxx'+'mmx-+'bmm 00 o tribus reliquis infervirc. 

^h +bb +b^ 
— I;/ --^bbl 
— n^ 

Denique , comparatis ultimis terminis > habebimus 00 bfK 
unde fequitur/' arquari j & , cognita vera radice b, hanc sequa- 

tionem x' — / xA; + w;wA;+j:x)oad tres reliquas effe refe- 
+ b ^bb 
^bl 

rendam. 

9 Propofitio. 

Pro nona propofitione,fiat tx duabus, x^^^cx x^+d d .v+/3 300 
& a: — - X o , haec a^quatio — cx^ + d^xx +/ 3 /? booo. 

--^b +bc —bdd 
Suppofito vero/? majore quam bddy erit ipfa cjufdem forma: cum 
propofitionenona x^^lx^^mmxx^n^x^p^doo, ac per 

con- 
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confequcns habcbiincdux illar arquationcs candcm nnturam & 
conftitutionem. Fiatcrgo adarquatio, undc coniparando r«cun- 

dosterminos habcbinius loob-^c^ hoccft,f3o/ b, Dcindc, 

ex comparatione tertiorum tcrminorum , habcbitur vi moadd 
+ bCy hoc cft , lubrogato valorc c invcnto , erit ddoomm-^bb 
— W. Tum collatis quartis tcrminis, het w ' x/* — bd d, hoc cft, 
fubftituto valorc d d in vcnto , erit p x w ' + (; ' -f. 6 ;// m — hbl. 
Unde conftnt , cogniia vera radice b , hanc xquationcm 
X» — / .V v -f- m m \ + 000 tribus rchquis infcrvirc. 
+ /; ^bb +bmm 
— bL +b^ 

— bbl 

Pritcrca, comparatis ultimis terminis, habcbimus f^boof^, 
unde fequitur,/^ xquari y ; ) cognita vcri radice by hanc xqua- 

tionem — Ixx + mmx^^oo o ad trcs rcliquas cfle rcfc- 
+ b +bb 

— bl 

rcndam. 

10 Propofitio. 

Pro decima propofitionc hat ex duabus hifcc x^-k-c x x -^ddx 
-+-/' X o &: X — If » o hxc xquatio x^^-h cx^-h ddxx-^f ^ x— / ^b xo. 

^bc — W'- 

Suppofitis autem b majorc quam f , &: <: majorc quam d dy ncc non 
i>/irfmajorcquam/S habcbit ipfa candcmformam atqucdccima 
propofitio x* — Ix^ — mmxx — « '.v — x o, ac pcr confcqucns 
ejufdcm crunt naturx &: conftitutionis. Fiat ergo adaquatio, 
coniparatisqucfccundis terminishabcbimus //x — /,hoc cft, 
(oob — /. Dcindc, collatistcrtiistcrminis ,habcbitur</^i — bcoD 
'^mmy hoc cft, fubllituto valqrc c invento, crit ddoobb — bl — mm. 
Tum ex comparationc quartorum tcrminorum habcbitur/ ^ — bd^ 
»n» , hoccft, rcftitucndo vaJorcm^/tiinventum, fiet/^»M — 
bbl — bmm — w». Undc conftat , cognita vera radicc b , hanc x- 
quationcm x^-^bxx-hbbx^b^ x o tribus rchquis infcrviic. 
— / —bl —bbl 
— ^bmm 
— /i» 

N Dc- 
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Deniquc, comparatis ultimis terminis , habebitur p*ooip» 

unde conlht , /' arquari j ^ &, cognita vera radice hanc xqua- 
tionemx' + i>xx+ nA: + ^xoad tres reliquas efle refe- 



— / 



— bl 



rcndam. 



1 1 Frofofitio. 

Pro undccima propofitione fiat ex duabus — rf^iA; 

— xo X — hoQo hsec sequatio — ddxx-^p x — i/'aoo. 

— h — hc -\-ddh 
Suppofita autem b majore quam c , habebit ipfa candem formam 
atque undecima propofitio — Lx^ — mxx-i-nKx — f + oo o, 
ac per confcquensejufdem cruntnaturse & conftitutionis. Fa<Sa 
crgo adsequatione , cx comparatione fecundorum tcrminorum 
habebimus c — b x — /, hoc eft, b — /. Deinde, comparando 
tertios tcrminos, habebimus mmoo dd^bc^ hoc eft, reftitucndo 
valoremf inventum, critddoomm-^-bb — bl. l um , cx colla- 
tionc quartorum tcrminorum , habcbitur x/' ^ddb, hoc eft, 
fubftitucndo valorem dd inventum , fiet /' x «' — mmb~b^ 
^bbl. Undc difcimus, cognita vera radice b , hanc a^quationcm 
x^^bxx — mmx+n^ OOo rcHquis tribus infervire. 
^bb +bbl 
-f - W — m b 

Poftrcmo , collatis ultimis terminis , habebimus b f ^ oo p \ 
undefequitur,/^asquari j,- &, cognita vera radice by hanc 
quationeni a; ' + ^ a: a; — w w a: + y o ad reliqu as tres cffe re- 



ferend 



+ bl 



ani< 



11 Tropofitio. 

Pro duodccima propofitionc , fiat ex duabus, x^^cxx + ddx 
+/' ooo&Af— two, ha^c sequatio x'''{'cx^-hddxx'^f^ /5/;xo. 

—4 -r^^c -^bdd 

Suppo- 
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II A T I O N U M. cf() 
Suppofitis autcm c majoic auam b , &c dd majorc quim , ncc 
non bdd majorc ^uam /• , habcbic ipfa candcm formamatquc 
duodccima propoiitio a-* + / .x^ + w w.v x — ti^ x — p^ooo , ac 
pcr conicqucns crunt cjuldcm naturx & conftitutionis. Fiat crgo 
adxquacio , undc confcrcndo fccundos tcrminos habcbimus /x c 

b , hoc cil , ( 00 l-{-b. Dcindc , collatis tcrtiis tcrminis, 

habebitur mmoodd — bc, hoc clt, fubftitucndo valorcm c invcn- 
tum, cTitddoomm-^bb-^bl. Tum comparando quartos tcrmi- 
nos habcbimus — bddoo — n\ hoc cli, fubftituto valorc dd 
invento , crit p x /'m m-}- tW + M — tiK Undc difcimus, co- 
<»niti vcra radicc l>, hanc xquacioncm ^bxx-^-bbx-^b^ x o 
^ ^bl ^bbl 

W' 

tribus reliquis infervire. 

Denique, comparatis poftremis terminis, habebimus bf^oop*^ 
ac per confequens pooj. unde > cognita vcra radicc b , ha:c x- 
quatio x'+ txx + Ux + j»oad trcs reliquas crit rcfcrenda 

-f-m/w 



I 5 Propofltio, 

Pro dccima tcitia propofitione , fiat ex duabus , v + : v .v 4- 
iix4-^xo&:x — ('Xo,hxcxquatiox*4-fx^4-<fr/xx-f-/' x 

^ -^b —bc -^bdd 

^pboo 0, Suppofitis autcm c majorc quam b, dc dd majorc 
quam bc , nec non/^ majorcquam bdd, habcbit ipfacandemfor- 
mam atquc dccima tcrtia propofitio x^ -f - / x ^ -f- m m x x 4- x 
— X o , ac pcr confcqucns cjufdcm crunt naturx &: conilicu- 
tionis. Fiat crgo adxquatio, collatisquc fccundis ccrminis, habc- 
bimus / X f — hoc cft, f X / -t- />. Dcindc, comparando tcrtios 
terminos , habebimus mmoodd — 6 f , hoc dl , reftituto valorc c 
invento, crit ddoomm — bb — // /. Tum, comparatis quartis tcr- 
minis,habcbimus ti^ x/' — bd d, hoc cil, fublUtuto valorc ddm- 
venio,eritpx»^4-t^ + ^/'/ — ^'w'»- Uudc conllat, cognitl 

N 1 vcra 
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vcraradicei, hanc xquationem x^-^-bxx — bbx + h^ oo o 

— bm^ 

reliquis tribus infcrvire. 

Poftreino, ex collatione ultimorum terminorum , habebimus 

Ipoof^. undefequitur, sequari^^* ; &, cognita vera radicefr, 
hanc asquationem x^ + bxx — t i x + ^ x o ad reliquas tres 

cfle refercndam. 

14 Propofitio. 

Pro decima quarta propofitione formemus ex duabus hifcc 
x^^cxx-\~ddx'+'f^:xio 3c x — b 00 o hanc ^quationem 
x^^cx^^ddxx-^p X — pbooo. Suppofitis autcin (^maiore 
—bc —bdd 

quam & //(rmajore quam dd ,v\(ic non hdd majorequam/% 
habcbit ipfa eandcm formam atquc decima quarta propofitio 
x^^^lx^ — mxx — n^x — p-* x o, ac per confequens ejufdem 
erunt naturse &: conllitutionis. Fiat ergo ada:quatio , unde ex 
collatione fecundorum terminorum habebimus Isdc — hoc 
efl , t 00 / -f- Deinde, comparatis tcrtiis tcrminis, habcbitur 
dd — bczo — mmt hoc cft, fubftituto valore c invento , crit ddoo 

hb-^-bl — mm, Tum collatis quartis terminis habebitur/' bdd 

y> — , hoc eft ,fubftituto valorc /iinvento, crit/' co/>5_j-/;/;/ 
— bmm — 7tK Unde difcimus, cognita vera radice b, hanc 
<mtitioncmx^-\~bxX'+bbx'^b^ xo tribus rehquisiufervirc. 
4-/ +H +^^1 
— —bm' 

Denique , ex comparatione poftremorum terminorum , habe- 
bimus x/3 b. unde fcquitur , cognita vcra radice h , hanc sequa- 

tionem Af'+tA;x-f-H;f +^cdo ad tres reliquas cflerefercndam 
+ / -hhl 

15 Pro- 
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* I j rropofiiio. 

Pro decima cjuinta &: ultima propofitionc , fiat cx duabus , 
jc'-4-fxx — (iri.v-|-/'»o2c .v — 6x0 , hxc ax|uatio 
x*-4.tx* — d dxx-^ X — bf^ooo. Suppofita vcro t iiiajorc 
^bc ^bdd 

quam b, habcbit ipfa candcm formam atqucdccima quinta pro- 
politio Af^-H/x» — w W.V X -l-w^ X— p* X o , ac pcr conlccjucns 
ejurdcm erunt naturo: &: conltitutionis. Fiat crtjo aJxquatio, 
contcrcndoqucfccundos tcrminos habcbimus / xt — by hoc cll, 
c » / 4- 1 . Dcindc, cx comparationc tcrtiorum tcrminorum , ha- 
bebimus mmyidd-^-b c ^ hoc cft , fubftitucndo valorcm t invcn- 
tum , fict ddoomm — bb — bl, Tum coUatis ijuartis tcrminis , 
habcbitur M' x/'-+- W// , hoc cft , fubftituto valoic //<i invcnto, 
erit/*x />' -4- /r^/-+-w' — bmm, Undc dilcinius, cognita vcra ra- 
diccfr,hanc xquationcmx'-|-(^xx-4- /»6x4-6* x) o tribus re- 

4./ ^bl -hbbl 
— )iim 4- n ' 
— bm^ 

licjuis infervire. 

Poftrcmo, collatis ultimis terminis, habcbimusp*»/» 6, ac 

pcr confcquens /' a> ^*^. undc fcquitur, cognita vcra radicc b, 
haac arquationem x' + 6 x x + 6 b .v -f- DO o ad trcs rcliquas 

— mm 

cflercfercndam. 

OBSERVANDA 

hlc ingencre nonnuUa. 

I. Otandum , nos in omnibus prxccdentibus adxquationi- 
bus fupponcrc jequationcs comparatas inrer fc habtiillc 
srque multas radices, autvcras, aut falf.is. aut imaginarias. ttad 
dignofccndas imaginarus a rcliquis , infcrvict Tradatus Diori- 
fhcus, qucm fubjur.gc ic aninms dh 

X. Quod fi diligcntcr pcrpcndanrur ca , quar prarccduar , pa- 

N 3 tcbir> 
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tebit, mutatis (ignis terminorum locorum parium, ut 2^', 4^ Scc, 
non mutatis fignis rcliquorum , (comprehendcndo fub termifio- 
rum numero etiam locos vacantes : ) fecundum terminum fem- 
per;Equari fummse radicum arquationis, affedarum cum fuisfi- 
gnisH-& — ; tertiumvero, fumma? produdorum carundem ra- 
dicum , cum fingulse binse in fe invicem ducuntur : dc quartuni , 
fummsE produclorum multiplicationis jfadse cxfingulis ternis, 
atqueficdeinccps. 

Unde fequitur , deficiente fecundo termino, ipfam falfam fum- 
mamve falfarum radicum ^equari ipfi verse vel verarum fummas ; 
&, deficientetertio termino, produclum velfummam produd:o- 
rum ex binis, pcr fignum-j- vel — defignatorum , ^equarifum- 
n\x produdorum velei, quod ex reliquis binis produciturac cum 
contrario figno afficitur, & fic dec^eteris. 

frimum Exemplum. Fiat ex multiplicatione x — b 00 o per 
x-i-cooo hxc arquatio a; a; — bx — bc 000. Quaremutatis fignis 

fecunditermini acretento fignotertii , habebimus xx-^bx — 

— c 

bcoo o. Unde apparet y b — c cfle fummam radicis veras -^b Sc 
falfa^ — c ; & — bc efle produdum cx multiplicatione falfse — c 
per veram 

Secundum Exemplum, Fiat deinde alia a^quatio xa; — bx-^bc 00 0, 

— c 

ex muItiplicationcA.* — boooiperx — f 000. Quare mutatis fignis 
fecundi tcrmini, retcnto figno tertii, habebitur xx-^-bx-^bcooo, 

-hc 

Unde apparet , -h b-^c efle fummam duarum verarum radicum, 
ik-i-bc cfle produdum ex earum multiplicatione. 

TertiumExemplum. Fiatex continua multiplicationc trium ra- 
dicum jc — /'xo, x — cooo, &: a:-}-/oo o a^quatio fequens : 
x^ — bxx-^-bcx-hbcfooo. Quare mutatis fignis terminorum 

^c —bf 

+/ -cf 

loco pari pofitorum , relinquendo fignareliquorum, habebimus 
x^-^-bxx-i-bcx-^bcf 000. Unde apparet, fecundum termi- 
H-c —bf 
-cf 

num 
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num-4-^'-+-^ — /ellcruuiinam vcrarum radicum 4-6, ^ fal- 
fx — / ; & tcrtium tcrminum bc — bf — cf efle fummam trium 
produdorum -4- 1 f , — bf^ & — r/, prout iinguljc binx radiccs 
inieinviccm ducuntur ; at quartum tcrminum — tt/cllc pro- 
dudummultiplicationistriumradicum-f H-t:,^ — /. Patet 
quoquc, dchcicntc lccundo tcrmino, talfam / xquari iummx- 
duarumvcrarum-f-^C^:-hf ; dchcicntetcrtiotcrmino, pro- 
duda multiphcationis — /& — cf ligno — arfccta, xquari pro- 
duclo '^bcy ligno -h aticcto. 

Quartum Exemplum. Formcmus xquationem cx continua mul- 
tiphcationc trium .v — 6x0, .v — c x o , &: x — d x o , qux lic 

bxx-^-bc X — bcdoo o. tt mutatis i'ignis locoium parium, 

— c ^db 

— d -^dc 

retcntisllgnisrehquorum, habebimus x^-^b xx-^dc x^bc d, 

-^bc 

Undepcrrpicimus, fccundum tcrminum -j-i^-f-f-h^ cllc fum- 
mam radicum -h -f-f , &: 4- *, ^^' tcrtium terminum ^dc-^-db 
4-tf elfcfummam produdorum cx finguhs binis radicibus in fc 
inviccm ductis*, at quartum tcrminum -hbdc cHc produdum 
mukiphcationis omnium trium radicum. 

Quintum Excmplum. Fiatcx multiphcationequatuor x — i>x o, 
a: — iTXo , X — iixo, &:x-h/xo fcqucns xquatio 

X* bx^ + bcxx — bcdx — bcdf 00 0. Undc mutatis fignis 

+bd 4-6r/ 

—d +cd -^bdf 

+f +'^f 

— 

tcrminorum, locis paribus conftitutorum , rctcntis fignis rch- 
quorum , habcbimus x^ + bx^-^-bcxx^bcdx — bidfxfO* 
^ +c +bd —bcf 

+cd —bdf 
_/ -If -cdf 

-^f 
-df 

Atque apparct, +b+c + d^f cllcfunimam quatuor radicum 
^ xqua- 
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aiquanonis ; & tertium terminum elle fummam produaorum ex 
iingulis binis radicibus in feinvicem du(5tis • at quartum termi- 
num efTe fummam produdorum ex fingulis ternis radicibus ; ac 
denique ultimum terminum elTe produdum earundem quatuor 
radicum-f-/;, ^c,^d, & — /, in fe invicem dudarum. Patet 
quoquejdeficientefecundotermino, falfam radicem — /^quari 
fumm^triumvcrarum+^, + c, & + Et, deficiente tertio 
termino,fummam produdorum ex binis , per — defignatorum, 
a^quari reliqu^e fummit produdorum cx binis , cum li'gno + af- 
fedorum. Non fccus fe res habet cum defecerit quartus. 

Sextum & ultimum exempliwi. Finganius quoque ex multiplica- 

tione continua quatuor radicum x — boo 0)X—coo o , x dooo^ 

& X— /oo o hanc exurgere ^rquationem 

x* — bx^ + bcxx — bcdx + bcdf 00 0. Et mutatis fienis lo- 

— c +bd —bcf ^ 

— d +cd —bdf 
-f -cdf 

+ cf 

corum imparium , retcntis reliquis , habebimus 
x^ + bx^ + bcxx + bcdx^bcdf. Atque apparet, fecun- 
+ (; Ji^bcf 
+d ^bf +bdf 
+f +cd ^cdf 
+ cf 
+ df 

dum termmum ^b + c + djri^f effe fummam quatuor radi- 
cum-, tertium terminum +/;(:-4-^^ + <:f/ + ^/+(r/-f-J/eirc 
fummnm produdorum multiplicationis ex fingulis binis ; quar- 
tum •+.bcd + b c/+ bdf-+' c df cfle fummam produdorum 
multiplicationis ex fingulis ternis ; ac denique ^bcdf effe pro- 
dudum earundem quatuor radicum + ^j+f,-|-.^/,&-l-/ in 
fcinyiccm dudarum. ' 



C A. 



itQ^UATIONllM. lOy 
C A P U T XII. 

RcguU pro ini cntcndis reliqttis Aiquationis radt- 
ctbtfs y unaj.i/farum data, 

OPortct mutarcfignatcrminorum locorum parium xquatio- 
nis propofitx, ita ut falla: radices cvadant vcrar , & \cix fal- 
fx. 1 ransformata hoc pado arquationc , fuppofitaquc radicc da- 
ta pro vera, invcniatur arquatio , rcliquis radicibus invenicndis 
idervicns , ficuti fupra ilocuimus. Atquc in arquationc fic inven- 
ta mutentur figna tcrminorum locorum par ;m , h :ln ^imu^quc 
xquationcm rcquifito fatisfacicntcm. 

Exctiipli gratia. Hllo xquationis / .v x — ai tn x — x o 
una ex fallis radicibus data, qux fit 6, atquc mutatis fignis tcrmi- 
norum locorum parium, habcbimus — Ixx — m ;/j .v w ^ x o. 
Supponatur jam radix falfa b hujus xquationis cffc vcra , atquc ut 
'habeatur xquatio , reliquis duabus radicibus infcrvicns , confula- 
tur Capitis V. Prop^'^ ^da . ^ elicicntur indc hx dux xquationcs 

X' X + / X 4- H 30 o &: .V .V + ir X X) 0. 
— m m 

Quocirca mutatis utriufquc xquationis fignis locorum pa- 

rium , habcbimus xx — / x -f- ^ 6 30 o & x x — // .x + X) o, 
— ^ +W — / * 

— m m 

quarum quxlibct quxfito fatistaciet. 

C A P U T XIII. 

tolUndum fccundum tcrmtnttm /^quationum 
QJd A D R A T A R U M. 

/ X — w w xo. Sit t — *. / X x,&: habcbimus z z, { / / x o . 

— mm 

r • / + tXX,J ^ZA*— ^//xo 

XX — /x — mm xo.Sit^ Scritquc^ — mm 

<;/— 7xx,3 ;//xo. 

— mm 

O xx-^ 



I 
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XX — Ix+mmooo, Sit«^ Seritque^ -^mm 



j/— 7»^)3 



7/ 



illooo. ' 



"hmm 



CUBICARUM. 

f }/+^xa:,^ f »0. 

X- J— /a;a^h.ww.v^mJ ooo, Sitc^ .^eritque.^ 

UZ-^oo^J L7'*-|//;-4-/t/'ooo. 



— i/m' 



f 1/4-2^00^:,^ r^'*-f //^—5^/^X0. 

;v?_/a;a;— wwa;— «'xo.Sit.^' r^eritque^i Ztl^' 

U/-7xxJ l7'*-i//7-i-,V/'xo. 



f f/-f-;::xAr,"] 



,i/-7a)A;, J l^' *— f ///+jV''»o. 

M» 



i,eritque^ 



.'v?_/a?a:— wwa;4-«'xo. Sit, 

J l7'^-;//;-4.,V/'xo. 
x '4-/a;a:— wwx— w'xo. Sit ^ / xat, eritque * — i // ;^ + J_ / j 000. 
,v'H-/xx+wwx— »3 xo. Su;:.— i/xx, eritque?.3*_» //^^^ «^^, 
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-f./.vx— w;«x-+-;i»xo. Sit — ^ / x x, critcjuc ^ — ; /^ x 0. 

QilADRATO-QUADRATARUM. 



♦ — Ix^^mmxx — 
0i xH-f *»o. Efto«{ 

b/-7x.vj 



'1 . ] 

jH:rirc]iic< 



♦_|jc'— mmxx-4- 



';/+ix.v,^ 



— — ii * — .^.^r 

-|-;/m* -♦-.V/;Wxo-. 
— — ;/n» 

— :/m» +J.//m'xo. 
~;/n^ 

fc^^-;//^c-;/u— .;,/* 

J I — m\ — !/w — -,//w»xo. 

-4-;/m* — ^^•xo. 
_«» +i/n» 

^**_;//^c— ;/' JL— .1,/^ 





f 




^ritcjuc^ 


7X.V,. 





;/+^xv 

«..i^Wmmxx— 

n^x+f ^xo. Ello^ ^ritc]uc< 



"i 



— ?/in* +-'^//'«*»o- 

— ni 4-i/n^ 

r » ^ , ; - « /1 2. ' /♦ 

— n' — ;/»• 

— m* +'./»»• r',//w'30O. 

4-»' — :/«' 

O i .V+ 
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x^ + lx^-^mmxx + rp X '■i^p'' 00 o. Efto & — i/xx, crit- 

Af+4-/;t3 — inmxx + n^x+p^oo o. Efto — ^/oox, crit- 

^mm +ilm^ — )jlmmooo. 
+ — i/«' 

jc*+/a;? — wiWATx — «?a; + p* oo o. Efto x,— i^/xx, eric-; 
cjue^-^* — i II i h z. — _fy/^ 

— mm '+'ilm'^ '--■^^llmmooQ. 
— ' +i/«^ 

f l/+^x,vn f ^^^— J// ; /3 

I +^w* +X^/w*xo, 

7 X,V, J . / /^^ « /, ^ / 4 

+w^ — ^llm-^xo. 
+ «' — 1/«5 

>entqLie.^ ^-«3 +i/«» 

^*-i//77+i/V-If^/* 
— ^ilm^ —i^Um^ooo. 



«JaT— p^XO.Efto.; 



■ 










H 







II M. 

— p4 



.;^*-;//y;^.;/;^_.,^/. 



xo. 



r:.^*-;//zx~i/^ — 
j — 'w" — i/W — -'^//m'xo. 
>erucjucii — — ;/n» 

-hn^ — ;/«» 

j^*^_/ w XX— .n'x — p^xo. Efto ^ — Wxx, crit- 
^jn^ — ;/w* +,V//m'xo. 

x*4-/x' — w wxx-f-w^x-— p*xo* EIloc-^\;/xx, crit- 
4UC ^** — ;//^^4-i/' :f.^* 

— m' -+-;/w* — Vf^/'«*3oo- 
— ;/w' 

— 

x*-4-/x' — mmxx — n^x — p^xo. Efto z. — ^/xx, crit- 

quc t** — + 

m* +:/">' — -',//m»xo. 

^_ i X ' 4- m m X X -J- /i' X — p* x o. Efto z. — ^ / x x^ crit- 

-j-w^ — ;/w* — ,'j//w-xo. 

O 5 Undc 
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Unde colligere licet, omnes fuppofitiones , quse aJ tollenclum 
fecundum terminum adhibentur , neceflario exhibere a:quatio- 
nem realem , modo reales radices adfuerint in ^equatione propo- 
fita; &fi nullx in hisfuerint, id indicio effc, nullas quoqueeire 
imaginariasin^c]uationepropofta. Nam, cxempli gratia, fi fit 
xquatio x'' — / .v' — wwAr;cH-«?;c-4-p+xo: patet , fi radix eft 
realis, x neceflirio debere a:qualis efle ^ / , vel major , vcl minor. 
Sia:c]ualis tucrit i /, nltimus terminuscequationis transformatae 
dcficcre debet; fi major fuerit quam ^ /, xquatiotransformata 
denominataaradice^eritrealis; fi denique minorfuerit , trans- 
formata sequatio a radice^ denominataitidem realiserit. 

Quod fi fecundus terminus jcquationispropofit^ afficitur fi- 
gno-^, ut,exempli gratia, fifitA:*-*-/^;» — mmxx-hn^x — f+xo: 

patet, fi adfuerit radix aliqua realis, fuppofitionem hanc -loox 

femperefle neceflario realemac denotarealiquam quantitatem; 
adeoque transformatam ^quationem admitterequoquealiquain 
radicem. 

Deindc conflat, radices veras «quationum a radice / denomi- 
natarum efle falfas sequationum a radice denominatarum ; & 
contra, radices veras ^quationum a radice :^ denominataruni efle 
falfas squationum aradice^ denominatarum. 

C A P U T XIV. 

Continens modum tollendi ^enultimum terminum 
JEciuationum , fecundo termino carentium. 

pRo Cuhicis. Supponaturuhimusterminusdivifus perincopni- 
X tam quantitatem efle xqualis radici xquationis pronoflt^ 
& flc ^quatio transformetur ^ in qua demum penultimus deficiet 
terminus. 

?ro Quadrato-quailrm. Supponatqr ultimus terminus divifus 
per incognitam quantitatem efl^e c^qualis radici arquationis 
propofit^E , & tum rurfus transformata arquatione penultimus 
termmus deficiet. * "*«.iixiu> 

Pro arquationibus quinque dimcnfionum fupponatur ultimus 
termmus divifus per mcognitam quantitatem Ri^efl-e^quaHs ra 
dici ^quationis propofit^ , ^ fic m infinitum, tranfmutJtl de S: 
dq ^quationibus , uti diftum eft. *"ii"utacis aein- 

Sed 
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Scd pro arquationibus qiKUuor diincnllonum comniodius cft, 
fupponerc quadratuni ultimi termini divifum pcr incognitam 
cjuaniitatcm RcHexcjualeradici incoi;nitar, atcpc ita tiansfor- 
nuic arquationcm. 

Ixcmflum CulicMUW. Proponatur x ' * -|- m m x — n » x o. Eflo 
^ » X, & , transforniata xcjuationc , liabcbitur ^ -f. 

— »'xo. Hinc imiltiplicatis omnibus pcr , fict w m«' 
j^* — X c, adco^uc divifis pcr n \ fict -+-m m R^ — R*^ x o, 
hoc eft, pcr tranfpofitioncm , habcbitur R* — m m R ^ — x o . 
zquatiocubica, carcns pcnultimo tcrniino, in qiu ciini J.nar 

R* ex fuppofitionc habctur xoo^,- 

Aliud Excmplum. Proponatur x » * — m m v — m ' x o. Efto 

^xx.fictque^^.-^^^-^i^xo.hoceft, R^ + mm * 

— n^^xo. xquatio cubica , in qua pcnultimus tcrminus dcfi- 
cit , &: in qua ciim datiir R * , cx fijpra pofita fuppofitionc habc- 
tur X. 

Terttum txmflum. Proponatur x ' * — m m x « » x c. Lfto 

— X X, critquc, transtormata xquatione , ^ — - -T » o, 
hoc cft, R* — m m R* * 4- 30 o. xquatio cubica , carcns pcnul- 
timo termino , & in qua cum datur R* ex fuppofitionc id habctur 
quod requiritur. 

Excmflum QuAdrMo-quadratdrum. Proponatur x** — mmxx 

^n^x p*xo. Efto^^xx, &:,transformataxquationc, fiet 

/• jww^ , «[^^ — p*xo. Hoc cft, roultipHcaiis omnibus 
pcrR4, habcbimusp' — mmp*Jl' + n'ppR3_p*R* xo, ac 
proindc divifis pcr habcbitur Ji* — ^ R ^ m m R» p* x o. 
xquatio quatuor dimcnfionum , carcns pcnultimo tcrmino. 

£xrmp/wm /r^awittm . Proponatu r X* * -I- m m X X — « ^ X -+-p* X 0. 

Supponcndo ^ x x, transformctur xquatio, fictquc ^*—fp^ 

» * ^ p* X o. xquatio in qua pcnultimus tcrminusdc- 

ficit. 



M 
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Exemplumtertium, Proponatiir x+ * — /» wxa: — Ar-f-p* ooo. 

Sijppofita xoo~y sequatio transfonnata erit 1^+ — — ' — w w 2^'-* 
00 o, carens penultimo termino. 

Exemplum quamm. Proponatur — w at a: -|- « ' at -f-/)^ x o. 



W3 



Su ppofi to 00 X, erit transformata ^quatio 2^-^ -f- - R ' — w w K ' ^ 
-f-p-^ 00 o , penultimo termino deftituta. 

Exemplum qulntum, Proponatur x^^^mmxx-^n^ x p^ oo o. 

Et fuppofito^ 00 AT, arquatio transformata eritl^+-f-^ R 
^ — />♦ 00 o 5 carens penultimo termino. 

Exemplum fextum. Proponatur a;+ * — w a; x — « ' x — p+ co o 
Et fuppofito^ooA;, erit sequatio transformata2t+4-- R^-hmmR'- 

* — p^ 00 o , quc deftituitur penultimo termino. 

Exemplumfeptimum. VTo^omtux x^^+mmxx^n^ x-^p^o^o. 
Suppofito^ X a;, transformata asquatio erit R^ — - — w m R'- 

* — p-^ 00 o, carens penultimo termino. 

Ex quibus manifefbm eft , ex omnibus sequationibus auferri 
pofle penultimumtcrminum, quandoquidem fuperius oftenfum 
cft, ex omni ^quatione tolli poflefecundum, ac modo jam eft de- 
monftratum , quo pado ex ^quationibus , fecundo termino ca- 
rentibus, penultmius terminus auferatur. Id quod annotalfe opc- 
vx pretium duximus, cum Vieta, poftquam Capite i^^ode^tjL- 
tionum Emendatione{Qcund\im tcrminum cujufque icquationis tol- 
lcredocuit, versus finem ejufdem Capitis affirmet , pofTectiam 
aliquando alios auferri a^quationis terminos , atque ex hac noftra 
quidem methodo conftct , quomodo fempcr penultimus tolli 
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O^iethodui trAnfmutdndi j£quatioms Cubtcds compofita^ , 
in c^uihtiA fecunduA termintis deejl , in yEquaiioncs 
CubtC44 ftmfUces , quando tdficrtpotejl. 

Pfloponitur hxc apquatio *+ j mwx — «'odc Suppo- 
namus — — mw»o, hocclt, xx> - ^ . Un 
dc, transformati arquatione , habcbitur 

hoccft , multiplicatis oronibus pcr » , invcnietur hxc arc^uatio 
— — iii*xo, vclt*»»'z.'4-w*, cujus radix ctt 

X, » X ' n ' + i n * + "^- Qyar cft arquatio cubica funplex. 
Cognita autcm cjus radicc c , crit cx fupra pofitis radix altcra 

y 3Q t^im'^'". Qyx fcmpcr cft pofTibilis , cum * major fit 
quam m. 

ilian'. Supponatur x.t + z.x— wwxo, critciuc 



XJQ^"*"^^^' Undc transformata xquationc habcbimus 



t*-4*ii't'~wi*» o, hoc cft,x.*» — + cujus ra- 
dii cft ^ » » — 1 " ' + V \n^ + m^, Qux rurfus xquatio cft 
cubici fmiplcx. Cujus opc , ciim cognolcitur , habcbitur 

X 30 qux fcmpcr crit portJbilis. 

Proponatur itcm hxc xcjuatio x^*—mmx — «»»o>fup- 

Undc 



mm 



ponaturcjucx.z. — ix + ww»o, hoccft,«ao - 

, , i^-^\mmi.*'^\m^2.x.-¥m^ 
transformata xcjuationc habcbimus ^ ^ — - - 

--i!![^-5:rLL!?! — iii»o, hoccft, — n'*» + w'xo, 



fcu x,*»»'^' — w*, cujusradixcft z.'x>' R ^/\n* — m . 

p Undc 
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• llnde patet , oportere m ^ non niajus cik quam 1. ut xquatio 
fexc — locum obtineat. Nam fi majus fit, non pof- 

iet propofita «quatio ^ ^mm x —rt' oo o Cic in fimplicem 
cubicam tranfmutari. 

C A P U T XVI. 

Methodu^ generdis, concernens ufum fecundnrum rddmm, 
ad toUendA figna radua/ia ex^^uatione fropftta. 

CI fuerint ducT ^quationes , in quibus eadem litera reperitur,' 
J^licetipfasreducerecomparandocum duabusaiiis , inquibus 
nxc litera pauciores habet dinienfioncs. 

Exempli gratia, liabeamus hafce duas xquationes x-J-f-fcATA: 
— f^^T^'?^^ ^^'-^'^^^'«'«^-«'xo. Quibustranf- 
pohtis, habebnnus.vJx — (;A:x-f-rc;c + (/J & a;'x4-/ vat— 
mmx-\^n\ acper confequens / a; a; — w w a: + « ? 30 o , hoc 

^ — cc — 

cic, xa:3o inquahteraArpauciorumeft 

dimenfionum. Atque ut habeatur adhuc alia, multiplicetur tan- 

mmxx-^-i^ K 

tum ^quatio invcnta per a:, & invenietur x^^yyc c — 

Qu^ comparata cum aliqua ex pra:ccdentibus, verbi gridl^ cirni 
lecunda^cxhibetfequcmemarquationem^-w^xA:— «3 a:— /«3xo. 

. . — -hd^ 

m qua Iitera x fimiliter duarum tantum eft dimenfionum Scd fi 
co lata fuilkt cum prima ^quatione , inventa fuirfet alia ubi x 
adhuc pauciores habuiflet dimenfiones, ita ut eligenda fit ad com- 
paranonem facillnm. Atque fic continuando mveniri Iwc pofl 
iunt du^ ah^, ubiA: eft unius dimenfionis , & tandem ali/nK; 
prorfus deeft. Quod ipfum docet,dari tales at ol in^l^^^^ 
htera , qu^ m utraque inveniri debet , mutua 111^/^ ^ 
plane aufertur. Ua^^e apparet , pofie^iir/ 
hanchteranvquamvis non diminuatur nlmerus dZZnTl 

Exein- 
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Excmjvli gratia , fi dcntur hx arquationcs AfAf— .^x — fcxo 

XX bx + dd — irtxo , lubcbimus xx — bxDocc , &: 

XX bxoct + bb — dd^ ergof i xH — 

Vcnio jam ad afymmctrias fcu irrationalcs qiiantitatcs , pro 
quibus tollcndis , oportct tantum fupponcrc litcras a qualcs Im- 
calis tcrminis afymmctris xquationis propofitx.Qua quidcm ra- 
tionc nontantum obtincbimus arquationcm propolitam , in qua 
omncshxlitcrxfuntfubftitut^; lcd ctiam tot alias , quotlitcrx 
fucrunt fuppofitx. Undc collatis ordinc omnibus hifcc xquatio- 
nibus , dcvcnictur ad xquationcm , ubi nullalitcrarum inYcmtui 
ac pcr confcqucns nullum fignum radicalc. 

Excmpli gratia , proponatur xquatio c + VC.bbx — V Jxxo. 
Ad tollcndas igitur cjus afymmetrias , ponamus K x V C.Mrx, 
X V r/ X. Quibus in xquationc propofif a fubftitutis , habe- 
bimus f + R — ^»0 ; atquc cx rchquis fuppofitionibus cri: 
Rixtl^x ^z,z.yidx. I>nm6, aJ tollcndum K, habcbmuis 
K X — f i idcoquc K^x;l' — 5^-^ + 5^^^ — ^^4^" 
nuoque R ' X 6 6 x. Quare crit 1 — 5 f x.z-+ 3 ^ c i.— ^ » — 
i; 6 X X o , & pcr confcqucns x + ^ ^ ^u — ^cc 
c^^bbx. Scd h multiphcetur fupcrius propoUta xquatio ^z. 
Dodx v€T habcbitur etiam x x x.. Ergo crit 
^(x,z.L^^yCC^ + c^ xo, &:fubftituto</x loco z.L,habebi- 

— dx +bbx 
mu$ icdx—^ccz, + c^ ooo,hoctf{yiccz.y>^cdx+bbx, 
— dx +bbx (ix 

fcu ^ao ^lil±l}l±^. Qux fi muItipHcctur pcr z. , fict 

^^cdxz.^bbxz.^hc^^ Scd cftquoquc;Li.x<<x. Igi- 

fcc-^dx ^ 

tur habebimas 3f ixx. + 6tx^ + c'z.x3^^^^ + ^^^-^' 

hoc eft , . ^^^^""^^^'1 00 ^ Inventa autcm eft 
icdx + Quare habcbiuius tandcni 

P X '''«I 
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d'x^ — lccddxx+7,cUx^c^OQo,lncm2i squatione nul- 
~6bbcd ^icibb 
— M 

lus terminus irrationalis reperitur. Quocl fi autem alii adhuc re- 
perirentur, oporrerettantum operando utfupraauferrecxteras 
litcras, cxteris terminis irrationalibus a?quales fuppofitas. Qui 
quidem ratione omnes omnino termini irrationales tollcntur, 
calculus vero prolixior evadet. 

Neceffitas hujus methodi vel hinc patet , quod, fi fuerint plu- 
resquatuorterminis irrationalibus , figna radicalia , per metho- 
duma Vieta traditam, Capite quintodeEmendationeiCquatio- 
num, tolii non poffint. 
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Ad Tradatum dc Limitibus -/Ciiuationuni 

EPISTOLA PR^LIMlNARIb- 
CUriJpm$ Virc 

FRANCISCO a SCHOOTEN, 
Madicmatiun in llluftri Lcidcnfi Acadcmia 
Profcirori, 

ERASMIUS BARTHOLINUS 
s. p. 

Iji memtniffem^ quanto majore ammo hone- 
\ ftatis fruiitu m confaentia, ^ quarn in fa- 
\ma reponatur \ nequaquam opportunum 
fmffet , tn edendts btfce opufcults Analy- 
ticu conjtlium. Ferum quta commumbfis ma^ts com- 
modu quam prtyata jaclanttx fiudut^ eo antmHjau- 
fui efi y deliberato confilto obfequt. Cujm me^ con- 
fctentiA tnterpretem^ non alium ma^ts defidero ^ quam 
te ^ Vtr CUrtfftme , quem uttlitattbus altorum^ pltis 
qmdm proprt£ laudt^ tndies defervire ^compcrtum ha- 
bco. yentt tn mentem fludiofum tllud ottum , quod 
Letddt mthtfempcr emolumcnto , utrifque dcinde fo- 
Utto er.it , cujus(j, yarictates fioratione repetere yel- 
lem , prout animo plcra:qu€ obyerfantur , non dubtto 
quta exijitmationt homtnum dtlt^entta (sr fides nofira^ 
^ tn plenfque ettam ptetas fubjtceretur. Et Itcet ne- 
fciamy an uUum temptts jucundtus exegertm y tamen 
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ca de causa magmfacio^ quod amicitUtU(Zy ufquead 
mtmam familtantatem ^ capacem me redderet. Ne- 
que aliam i?2tcrpretationcm hahuit , quodLeida dif 
c effurns , Iftgogen Qirtefanam typts excudendam con- 
cinnayeram^ ut meam famam cum tua extenderem. 
<^d de causd^ cumnonmodo ojfenfas ^ yerum etiam 
fmultates ^arias fuhierim ; non ignoro , qu£ futu^ 
ra fit de Infce jam edetidis fententia, Ne duhites ta- 
men quin omnia aquo animo tolerayerim ^ pr<£frttm 
quia pietas <isr ohfequium caufam junxere. ^u^em 
emm pr^terit , fittum literatorum ? Mihi certe non 
mproyfa esl calummandi rvanitas. Efi ita naturd 
comprohatum.ut henefaSiis major ex corifcientid mer- 
ces^ qudm inore hominum reponatur: nam pleriquCy 
tantum fu^ detraclum in glorix exifimant , quan- 
tum cefferit alien^ : pofiremb , ignayiffmtis quifque 
ahorumfcnpta carpere non njeretur. Sic contendere 
pro morihi^j temporum eruditio eB. ^od recordan- 
tem^ pofieritatts mag7ia miferatio fuhit. ^ot emm 
pr^clara myenta putas ohfcurari , propter fieUs hoc 
ohtrei^andit T>lertque fe intra perpetuum filentium 
tenere amant^ potius qudm maltgmtati tnterpretan- 
tium expont. Ita communem hunc errorem , honum 
puhlicum magnis dctrmentis exptahtt . Ego altorum 
exemplo^ qutdem dtdtct nuUam ex meis lahorthtis (he- 
rare laudem-, tanta tamen mthi fiemper futt reyeren- 
ttapofierCm , ut cenfuram errorps non tam reformi^ 

dem 



dcm quam inhuma?2ttatts. Sed^ utde ftciore fiijt Ar 
ttfex judtcarcy ita ntji Mathematictdj non fatts poteji 
perjjficere f^Mathcmattca \ tux. pottjjimum feyitenttdt 
bdc exponuntur . Eximtton hahcnt tifum ca qu^ fe- 
qucntt traclatu cxponcntto\ adnumcroftm /Eqttatto- 
num refoltittonem^ ut rcliquas titihtatcs pertra?ijcam^ 
qma Tu du t^norarc non potcs. J^arc LcElorcs ro- 
go , ut judtats parcant , do?tcc pcntttts omnta tnjj?c- 
xertnt. Et fi qut fuertnt qut hac rccufavcrtnt Jctant 
fe nec tnventts ^atiam adtmere^ nec mtht laudtj con- 
fctenttam. TeyerOyytrClartJfimc.ft offendcrtnt, ornnt- 
htis ccmmfndattontbHs defitHta rcputabo. Valc. 
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iEQUATIONUM, 



Qup pifto cx forma iEquationum afFeaarum 
definiri poffint limites , intra quos radiccs 
vcr2c debcnt oiFcndi. 
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Q U A T I O N U M. 

C A V U T I. 

De j€quMticnuw J^ddrstjrum fcu dudrttm 
dtmcfjjionum Itmitibtts. 

Prop.j, XX — /.v + wwx)0. 

Er tranfpofiiioncm erit m m oo / x — \ v , ^ 1 1 
prima pars fucrit rcalis , crit ctiam altcra pars 
rcalis , idcoquc Ix majus quam x x \ ^ divifo 
utroquc tcrminorcr x, crit / niajorcjuam v. 
Quin &: pcr tranfpodtioncm propolitcc xqua- 
tionis habcbitur x x oo l x — jn m : i Jcoquc ul 
tcra pars dl rcalis , & Ix mnjus quam mm. 

Undc divifo utroquc tcrmino pcr /, crit v major cjium -^- . Qua- 

rc arquationis propofitx utracjuc radix x major crit quam '"^^ , fci 
minor qulm /. 

Prcp. 2. .V X — I X — mmx> o. 

Pcr tranfpofirioncH] habcbinuis xxoolx-^mm, idcoi]ue v.v 
majus crit cjuam m m , x major cjuam m , ac proindc m x nujus 
quammm. UnJc Jc.vminuscrit(]uam/x4-wi.v, adcoc]uc fi utra- 
quc pars dividatur | rr v , crit.v miiiorcjuam l-hm, Rurlus, c]uo- 
niam .vx x^uatur Ix-^m w;, crit x v m.ijus cjuam Ix ; ac proinJc 
fi uicrque tcrminus div idarur pcr x , crit .v major quatn / , & Ix 
majus c]uam //. Hinc cum x v xquctur Ix-^^mvt, crit .v.v majus 
quam / /4- >w ;w , hoc cft , x major quam v / / -H w Poftrctiio, 
quandoquidcm x major cl\ quain m , crit / x majus quam Im.bc 
X X majus quam Im-^mm ^ hoc cft , .v inajor quam yUm^ m w. 
Undc radix xquationis propofitx erit major quam maximah.i- 
luraduarumv^ ll-^mmic V/m-f-;;/^ , fcd minorquam /-+-»// 
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Prop. xx + lx — mmdoo, 
Per tranfpofitionem habebimus xx + lxoorfun^Scper confe- 
cjuens — majus crit quam x. Rurfus exillente x x-i-lxoomin, 
erit m m majus quam xx^Sc m major quam x , ac proinde tn x ma- 
jusquamATAT. Atqui habemus ATAr^-/ a:x w w. Er^o mx-^lx 
inajus erit quam mtn. Hinc divisa ytraque parte per w^- /, fiet a: 
major quam . Quare inventa eft x radix ^quationis propo- 

lit^ major quam , at mmor quam -j-&cm, 

C A P U T II. 

De limiuh(44 JEquatiomm Cuhicarum feu trium dimcnfi^ 
numy fecundo termino carentium. 

Prop.i, x^^f^-^mmx + n^ooo. 
pEr tranfpofitioncm habebimus x^ oo-hmmx — n^ ^ eritque 
± m m X majus quam Unde divifo utroque termino pcr mm 
crit X major quam — . Deindc pcr tranfpofitionem erit mmx — 
ac pcr confcquens tnm majus quam xx , 5c m major 
quam x, Quare inventa eft utraque radix x xquationis propofit^r 
major quam ^ , & minor quam m. 

. Prop, 1. x^^ — mmx — n^^ooo. 
Per tranfpofitionem habebimus x^^mmxoon^, eritque xx 
majus quam & Armajorquam m. Erit quoque .v?— «^ooww^c 
ideoque v' major quim & v major quam « , acproinde ««x 
majus quam nK Atqui pcr tranfpofitionem propofitionis habc 
mus mmx + n^ooxK Quzrcmmx^nnx majus critquam v'- 
& divisa utra-quc parte per^,a;it m „,ajus quam v.v ideo* 
que X minor quim V m m + n n. Invcnta ergo eft x radix Mua- 
tionis propofitx major quim w & « , at minor quam x^mm^i^rn 
Atquchquet, ad evitandamcxtradioncm radicis cubic^ ipfius n^^ 
quod loco nn m vmculo affumi poflit quantitas aliqua , qu^ non 

fit 
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fit minor. U quod non eritdifficilc, co«^nitis ncmpc tribusdi- 
nicnlionibus iplius n», fumcndoquc loco iin rcdangulum fub dua- 
busqu:Mititaiibu$ ; cjuarum alterutra non fit ipsd n minor. trit- 
quc hoc ad fcqucntia notatu diqnum. 

Pcrtranrpofitioncm habcbimus .v» x — mvix^ ciiuuk 
major quam x. Rurlus erit mmxoon xS^- confi^qucntcr n • ma- 
)or quam n major quim .v,ac proindc w//.v majus cjuam .v^Scd 
pcrtranfpofitioncm xquationispropofitarclt quoc|iJC.v»-f-m;;i.vx 
n\ Ergo ;*M«x4-;wA majus crit c]ujm«»,^v divisautr.ujuc partc pcr 

w w 4. m m , crit .V major quam --^^ . Invcnta itaquc cft radi.x x 
arquationis propofitx cflc major quam ^ , ^ , fcd minor quam 

^ &: ei. Pofliiuius ctiam loco n u accipcrc rcdangulum duarum 

maximarum dimcnfionumipfius w', ut radicis cubicar extractio 
cvitctur. 

C A P U T III. 

De Umitihids jf.quAtionum Cuhicarum , fcnulttmo 
termtno CArenttum. 

Vrof.\, x^ — /xx^-f-n^ooo. 

Pcr tranfpofiiioncm crit x ' H- ;/ * x / v x , idcoquc x x majus 
quam-^-. Rurfus crit « • ao/xx* — x^, confccjucntcr / major 
quam x. Quxlibct igitur radicum x xquationis propofitx major 

cr!r Pii V -, , m:nnr c;i!a!]i /. 

Irof. L. x ' — /x X * — » 5 00 o. 

Pcr tranfpofitioncm critx» — lxxx>n\ idcoqucxmajor cjuam /. 
Rurfus crit x^ — n^oolxx , &: confcqucntcr x major qu.im n , &: 
XX majus quam ;/«, & ;;xa: majus quam nK Atqui habcmusquo- 
cjocpcr tranfpofirioncni /xx-4-;/» oox». Quarccrit/ v.v4-w 
inajiu quain x K Dividatur utraquc pars pcr x x , criiqtic / « 

0^1 major 
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inajor quaiu x. Invcnta itaqueeft ladix x sequationis propofitaj 
niajor <]uain/&«, fed minor quam /-f-«. Manifeftum eft quo- 
(juc ad evitandam cxtractionem radicis cubicx ex w', quod loco n 
ilimipoflitminor trium dimenfionumipfius «S quando Armajor 
ert ; & quando minor perhibetur quam / 4- » > quod tunc loco « 
maxima trium dimenfionum iplius accipi queat , & fic de reli- 
quis, quibus ob nimiam facilitatem non immoramur, 

Per tranfpofitionem erit a:' x — Ixx, ac per confequens ^ 
majus quam A:;c.Eft etiam Ixxoon^ — x^ ydc confequenter n ma- 
jor qudm a:, dc nxx majus quamx^ Scd habetur x^ -i- 1 x x con^, 
Ergo w X ,v -I- / a: X majus erit quam w', hoc cft, divis a u traque par- 

te per w -f- /, erit x x majus quam ^-^^ . Inventa eft itaquc radix x 

sequationis propofitx major quam V > fed minor quam V ^ 
Scn. Demonftraturpra:terea nnx-h^nx majuseflequamw', & 
nx-htx majus quam «», & confcquenter x majorquam 
quandoquidem n major eft quam x. 

C A P u T IV. 
De jE^uationibfi^ Cubicis , in quihm omnes termini extant. 

Frop,i. — Ix x + mm X — oo o, 
jp Er tranfpofitionem habebimus x^ — Ixxoon"^ — mmx. Hinc 
fi X arquetur ipfi / , erit etiam x\}^C\~ sequalis. Ideoque , fi 
viciffim / xquetar ipfi ~y hoc eft , / w w x w% erit fimilitcr x ra^ 

dix xquationis propofitx sequalis ipfi / & Prxterea fi Ix v 

eft realis, hoc eft, x major quam /, erit quoque n^ mmx realisj 

& confequenter ^ major qudm x. Qubd fi autem eadem quan- 
titas x^^lxxnmo minor fit, tranfponatur propofita a:quatio 
hac ratione Ixx^x^ :^mmx^nK Et quandoquidem fupponi- 

tur 
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tuxlxx — .X' cUc rcalis, hoc cft> / major tpdin .v, ciit mmx — 

<tiam rcalis , & confccjucntcr major crit x quam ~ . Invcnta cft 

y itaque raJix arquationis propofjtz xqualis ipfi / & ipf»~^, cum 
duo hi tcrmini xquantur. Et fi unam tantum habcat aut trcs, qua:- 
libct carum crit intra hos Hmiics, tjuando inxqualcs lunt ; fi vcrb 
xqualcs, hoccft,//;iwoow* , fubftituto Imm loconMnxquatio- 
nc propofita, ^ dividcndo pcr .v — /, cognofccmuscam non ha- 
bcic aham radiccm in hoc ca(u quam /. 

Vrof. 2.. \5-f-/xx — mmx — /j^ooo. 
Pcrtranfpofitionem habebimus — wmjcx»"' — /xx. QuoJ 
ficrgo.vx6c wiwi funtxqualia,eritctiamxxipfi y xqualc; & fi 

X X majus cft quam m w, erit quoquc ^ wajus quam xx \ & fi x x 

minus eft quam m nty roinus quoquc crit y quam x x, Inventi ita- 

quefunt duo limitcsw & j, quorum cuihbctxquaturradix 
xquationis propofitx, fi fuerint xqualcs, hoc cft, (\ lmm xquatur 
ipfi ; aut nccclVario intcr duos crit, fi iivtquales tucrint. Ladcm 

cft ratioduorum rehquorum hinunm n &: — . 

Prcp. y — Ixx — mmx — «'^joc. 
Pcr tranfpofitioncm crit x' — /xxx wm .v-hn', idcoquc x 
inajor quam /. Rurfus cum pcr tranfpofitioncm fit — m m x oo 
/ X X M' , crit X X majus quam m m , &: .v major quam m , &: m x x 
niajus quam mmx. Scd pcr tranfpolitioncm cft quoquc x^ — oo 
/ X X -f- m m X , &: per confcquens x major quam » , & w x x majus 
quamw^ Quin&: pcrtranfpofitioncmpropofitxhabctur/xx4- 
w m X -4- »n » X» , atque invcntum cft m x x majas quam m m x , &: 
wxx majusquamn^ Ergo crit Ixx-hffixx-^nx x \i^2]iiSL]^am 
x\ Quocirca fi utraquepars dividatur pcrxx, crit / ma- 
jor quam x. Invcnta cft itaque radix x xquationis propofitx ma- 
jor quam / , w , &: n , fed minor quan» / 4- w 4- 
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Pertranfpofitionem erit ^mm xoqh^ x x , ideocjLie 
inajusquamj^A;. Sed eftc]uoque%5 + /A; xco at, ideoque 
/"^"^^lorquamA;. At vero eft etiam Ixx-^-mm xoon^ — x^ y & 
confecjuenter n major quam x ; quare Scnrix majus erit quam x\ 
&/;/,vmajusquam/A:A:. Atqui eft a:'+/.v.v+w w.vao;/^ Ergo 
nnx-hlnx-^-mmx majus erit quam n^, x maior quam 

vn-^-hi-^mjn' Q^^^^ inventa eft radix x aequationis propofitx 
major quam ,,7;^ip^~p^ ' "^»«0^ quam V^^.^^^dcn. 

Prop.^. x^-^lxx + pnmx + n^ooo. 

Per tranfpofitionem erit w w .v+ X / .V ,v S ideoque / ma 
jorquam.v. Rurfus erit ^^4.;,? oo/.v a: — ww.v, & per confe- 

X mjn _ . ^ 

quens X nia;or quam ~. Invenimus ergo, quamlibet duarum ra- 
dicum xquationis propofitae neceffario majorem efl'e quam — ,& 
minorem quam/. Sed per tranfpofitionem eft quoque A'J+;»m,v 
00 / X A— n & confequenter .v x majus quam 7 . Quare 5: .v ma- 
joreritquam V^', 

Prop, 6. x^^+lxx^mmx + n^ x^o. 
Per tranfpofitionem ^nt x^+l x xoommx — n^ , ideoque v 
niajor quani . Snniliter cric .%» + «' x »,« ;v - / .v .v , & pcr 
confequens ^major quim a-. Rurfus erit / .v .t+H » » ,„ « 
& confcquenter m major c,uam.v. Invcnimus ergo, quamlibct 
duarum^ud.cum xquat.onis propofit^ "eccfrario^najlrcm effe 
^ » ^<^<l minorem «juam & 
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Pn>/>,j, x^— I XX — mmx + n^ y^o, 
Pcr tranrpofitionem crit jc » — IxxoQm m x — u\ Undc patet. 
fix arqualis cft ipfi ly quod tunc quocjuc x ipfi J'^^ cft2t|uali$. 
Idcoque fi i xquatur ipH , hoc eft , / w « x w», una radicum x- 

quationis propodtx xquabitur llngulis tcrminorum / ; &; U 
inxc|ualcs tuerint , ncutra cx duabus radicibus xqaationis propo- 
fita: potcritcllc intcr hos tcrminos. Quia vidcmus,cumxmajor 

eft cjuam /, tum quoquc x majorem eflb quim ,^ ~ i C?i fi minor cfl 

quam /, tum fimilitcr x minorem elTe quam . Scd pcr tranfpo- 
fitionem cft ctiam X» — mmxoolxx — »». Hinc fixxxquetur 
ipfimm, eritquoquexxx) 7 . Ideoquc fi fuerint hi tcrmini w m 
&yxqualcs, hoccft, Immy^n^^ una radicum arquationis pro- 

pofitz major crit unoquoquc tcrminomm xqualium m^s ~ 
fiinxqualcs tucrint ,ncutra duarum ladicum xquationis propoli- 
tx cnt interduos cx his tcrmmis. Prartcrca pcr tranfpolitionem 
cft quoqucx'-f"W^x/j:x4-wfMx . ideoque ixx-^mmx majus 
quamx^&: Ix-^mm nujus quam xx. Atxcrit icalis,&: vcl xqua 
h$, vcl major, vcl minor quim m , i\ xquatio propolita tuciit rca- 
hs. Lt fi orqualistucfit vcl ma^orquam w , crit Ix-^mx majus 
quamxx, ac per confcqucns /-^;w major quim x. Quod fi au- 
teiii minor fuerit quim w, multo magis / -f- wj major crit quini v. 
Porro ex hac eadcm aquationc conftat, quod/.vx-f-;;; wxctiain 
majuscftquim «». Hinccum /-+->» major lit ijuim x, idcoque 
//x-|-/;wx majusquim /xxi crit quocjuc //x-f./;;rv -4- ;;;;;; .vma- 
jusquam «1 , & xmajorquim //^/ Invenimus igitur, 
qubd quxlibct radicum xquaiionis propofitx major cft quim 

ir^lm^mm* & "^"I^o "lajor quim ir^^:^^ » « minor 
guam l-hm. Dcniquc, quoniain l^m major clt ciuim x. fi major 
fuc* it X quim" m , crit inrcr hofcc tcrminos l-^m^c m, Quod li 
vcr o wi major cft quam x, invenimus , quod Ixx-^mmx cft ma- 
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Jus quam w', hinc Imx+mmx multo magis erit majus quam «^; ad- 
cocjue X major quam ^^^— , & confequenter a: major quam 

minor horum duorum tcrminorum jn & — — . 

C A P U T V. 

De JEc^HatiombHs quat/wr dtmcnfionum ^ fecundo dr 
tertio tcrmino carentihui, 

Prep. I. ^ — n^ X •+-p'^ 00 o. 

Er tranfpolitionem edx^^oort^x — pS ideoque x major quam 
Sed per tranfpofitioncm eft quoquep^^cow^A: — x^&con- 
fecjucnter ;/> major quam .vS ac « major quam x. Ergo utra- 
c]ueradix arcjuationis propofitce major erit quam^t , atminoi- 
cjuam «. 

Prop. 1, x^^^ — n^' x—p^^ooo. 

Pertranfpofitionem cftA:* — «'Arxp^ ideoque.v' major quam 
& .v major quam riy^nnxx majus quam Sed elt quoque 
— p+ X a; , ideoque x^ majus quam p+, & a; major quam p , & 
f p majus quam f At per tranfpofitioncm efl etiam « ^v-f- 
/)*xa;+. ErgoM«.VA:-|-p/) a; jc majus erit quam x"^. Hincdivisa 
utraque parte pcr a;a; , erit a;a: minus quam «w-f-^p , &A:minor 
quam V ««H-pp. Invenimus igitur, quod radix xquationis pro- 
pofitarcfl: majorquamw&pjfcd minor quam |/ ««-f-/?p,ac proin- 
dc multo minor quam « -hp. 

Prop, 5. a:^** + »5^v — p^ooo. 

Pcr tranfpofitionem crit x^xp* — «J.v, ac per confequens - 
majorquam.v. Similirererit «' .vxp^— a;*, & confcquenter p+ 
majusquanKvS & p niajor quam .v , & .v majus quam .v^ Scd 
cil praeterca x^-^n' v copS ideoque p ' .v -f. « ? x majus quam pScS: 

A:majorquam . Invenimusitaque, quod radix arquationis 
propofita: cfl major q"am^-^q^, at minor quam ^^&rp. 

C A- 
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C A P U T VI. 

De Ai^UAtionilus quatuor dimenftonum , in e^mbm tertius 
Cr qunrtua tcrmtmts dcfictunt. 

Prop. I. — **4-^ + x)0. 
jp Er tranfpofitionem cftx^x-h/x^ — p*, ideociue x ^ inajoi 
quam y • At vcro cft ciiani p ♦ x / x ' — , &: confcqucn- 
icr / niajorquimx. Invcniniusigitur, quod unacjuzquc duarum 
radicum xcjuationis propofita:cft major quam V C.^* , at minor 
quam /. Hinc quoniam / major cft cjuam x, &: / x' majus quam p*, 
habcbitur //xx majus quam />♦, &: confcqucntcr xx majus tjuam 

^ , & X major quam j • 

Pr^/>. 2. x^ — /x^ * ^♦ao o. 

Pertranfpofitionem eftx* — /x*»p*, idcoqucxmajorquam /. 
Similitereftx* — p*ao /x», &: confccjuentcr.v* majus quam &: 
X major quam p, ac proindc px^ majus quam Scd cft etiam 
/x»-f-p*xx*. Ergo /x'-hf X* majus crit quam x%& /-|-p major 
quam x. Invenimus igitur, quodradix xxquationis propofitx 
major cft quam /&/>, at piinorquam /H-p. 

Trof, a;*+/,v5** — p^ooo. 

Pcr tranfpofitionem eft x* x />♦ — lx\ idcoquc ^ majus quam 

x^.Similftcr cft /x»»p* — x*,ac per confcqucns p mnjorquam x, 
& px'majus qujm x^ Atqui cft ctiam x*-f-/x' xp*. Ergo/x^ 

+ p X» majus crit quam & x » luajor quam . Quarc invc- 
nimus , quod radix x acquationis propofita: major cft' quam 
V ^'i^p^ '^^ minorquam p &: V' c/^*. racillimc veroevitan- 
tur extradioriCS radicum cubicarum , fumcndo tcrminos paulo 
Hiajorcs aut minorcs, prout ncccflitas rcquirit. Atquc in hoc ca- 

R . fii 7 
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fu , quoniam major eft cjuam , & p major quam x, eritpxx 
majus quam ^^-^ , & majus quam , a; major quam 

^ ij^f^p' Pr^terca, quandoquidem^^m^ajuscft quam x', erit 
^ majus quam x"^, 8c Ippx majus quam Ix^, quia p major cft 
quam AT. Atqui eft a:^4-/a;'xp^ Ergo ^-#-/p])x majus erit 
quamp*. Hinc, multiplicata utraque parte per /, & divisa per p p, 
habebitur ppx-^-llx majus quam lpp,^x major quam i/^j ^ • 

De ^equationibus quatuor dimenfionum, in quibus fecundus 
& quartus terminus deficiunt, nihil addimus : (iquidem ilJx ad 
quadratas referuntur , ita ut ipfarum limites eodem modo quo 
quadratarum inveniri pofEnt. 

C A P U T VII. 

De /bc^uatiomhus qudtuor dimenfionum , fecundo 
termino carentihtis. 

Trop.i. x^^^mmxx+n^^x—p^ooo. 

p Ertranfpofitionem CTkx^—mmxxyip* — n^x. Undeappa- 
^ ret , quod, fi fuerir x x arquale ipfi m m, hoc eft, x co m , etiam 
X ipfi ^ fit ^qualis futura. Idcoquc fi fucrit m «qualis ipfi hoc 
eft, ww^oopS radix A;a?quationispropofitx^quabiturfingulis 
terminorumfw &^;; & fi in^quales fuerint, unaqua^qtie radicum 
^quationispropofitar, five unam five tres habuerit , femper erit 
interduoshofccterminos. Prxterea cognofcitur, fi duohiter 
»nmi fuermt a:quales, hoc eft , m cop^ lubftituto mn^ loco in 
«quationepropofita, ea6uedivisa per a;^i» forp n^r, ^/r 
habere aliam radicem realem prxtcr m. ' ' ^""^' 

Prvp. 
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Prop. 1. x^^ + mmxx — n^x — p^X)o. 
Pcr tranfpofitionem habcbinius x* — »' x »f ♦ — m m x x. Un- 
dc conftat , fi x arqualis fucrit ipfi w, forc ctiam a:xx — ; hoc 
cft, X 00 — aut ; fi fucrit « 30 — aut - ^ , tunc radiccm 

xquttionis forc arijualcm cuilibct horum terminorum &: fi in- 
orqualcs fucrint , tunc cam ncccliario hituram intcr hofcc duos. 

Idcm demonftrabitur dc duobus rcliquis p & ncmpefitlic- 

rint xquilcs , radix zquationis propofitar zquabitur unicuiquc il- 
lorum duorum ; lin inxqualcs, ncccflario conftituctur intcr duos, 
tranfpofita fcilicct xquationc in hunc modum x^ — p*»«»x-» 
m m X X. 

rtdf.y x^^ — mmxx — n^x^^p^o^o. 

Pcr tranfpofitioncm critx* — w wxx xn'x -f-p*, idcoqucxx 
majus quam m m, Sc x ma jor quim w, & m x » majus quam mmxx. 
Scdcft etiam x* — x x> m m x x ^ idcoquc x»nu^rquam 
II S 5«: xmajor quani w, &c wxMnajus quam nKx. Eodcm modocft 
X* — 00 mm XX -^nl x,$c confcqucotcr x* majus quam p*, & x 
major quamp, &^.v» majusquamp*. Atqui pcr tranfpofitioncm 
cft quoquc m m x x x 00 x*. Quarc m x * -4- n x ^ -f- p x' 
inajus crit quam x^ , &: m-h w-f-p nujor quam x. Confimilira- 
tioncdcmonftrabirur, quod «mxx-Hwnxx-f-f pjcx majuscrit 
quam x*, &: confc^ucntcr mm-h«w-f.p/) majus^juam xx. In- 
vcnimus crgo , quod radix x propofjtx zquationis major cft 
quam w, w, 8cfy at mrnor quam m-^-u-^f, fic V mm-hnn-^pf, 

Prop. 4. x"^*+ww.v.v + f;^v~^^xo. 

Pcr traofpoftdoncm cft «^-f-waijr^- Xf «'Jf^idcoquc^^j 

jTiajUs X, Similitcr cft x* -f- b » xxp* — w wxx, ac pcr ccn- 

R 1 fcqucns 



iji De Limitibus 

fequens-^majusquam AfAT, hoc eft , ^majus quam at. Atqui 

eft quoque mjfixx-^-n^xo^ip^-^x^ & confequenter + majus 
quam ATt, acp major quamjt, & pJ;c majus quam a:*, nec non 
w;;«pA:majusquam mmxx. Scdciienzmx^^-i-mmxx+n^xxtp^ 
Quare p^x-^-mmpK-i-n^x majus eft quam ac per confe- 
quens, divisa utraque parte ipcrp^ -i^mmp J^^n^ y erit radix x pro- 

pofits crquationis major quam ^^^^^J ; at minor quam 

^4 pp 
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Per tranfpofitioneni eft « ' a: -^p* x ;« »j x at — a:S ideoque w ;« 
majus quam a:a:, & m major quam x. Similiter eft A:*4-p+oo 
wi«a:a:— «':v,&confequenter x majorquam J-. Prxtereaeft 
x^ + n^x:ximmxx—p\ ac per confequens A^xmajus quam 
£j, hoceft, .vmajorqudm^^^ Invenimus ergo quamKbet ra- 

dicum «quationis propofitx majorem effe quim ^ & ^-^ , at nii. 
norem quam ;w, »» w . 

Per tranfpofitionem eft x^^mmxxoon^x^p^, ideo^ucA; 
niajorqudmff Sed eft etiam 

confequens ^majus quim x. Similitereft x^^mmxx^p^ 
OD«'x, ideoque «Jnia;orquim a:S & « majorqudm .v. Inveni- 
nius ergo quamhbet duarum ^adicum a:quationis propofit^ ma^ 
jorem effe quam ^ , at minorem quam ~dcn. 

Trop.j. x^^^^mmxx^n^x+p^ooo. 
Per tr^nfpofitionem eft x^^mmxxoon^x-p^, «nde p^. 

tet. 
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tct , fi A(X arquatur ipli m m , hoc cft , x x , candcm x fore arqua- 

lcm ipfi ; ac pcr confcqucns, fi fucrint tcrinini hi m &: ^ xcjua- 

lc$> crit una radicum xquationis propofitar arqualis fingulis ipfo- 
rum; &: fi inxqualcs fiicrint, ncutraduarum radicum accjuatio- 

nis propofitx potcrit cflc intcr illos duos w ^ ^ . Eodcm modo 

pcr tranfpofitioncm cft x* — xyymmxx — p*. Undc fiiniliter 
difcimus > fi x » zcjuatur ipfi n » , hoc cll , x oo w , forc ctiam 

X X X — > Hoc cft, X X ^;^ . Idcoquc fi hi tcrmini w & ^ fuerint 

xqualcs , una cx radicibus xc^uationis propofitx a:c]uabitur fm- 
culis corundcm tcrminorum ; fin \cr6 inarqualcs hicrint , nul- 
fa radicum arquationis propofitac intcr illosduos conllitutacrit. 
Prxtcrca pcr tranfpofitionem cll.v*-f-p*xm;wx .vh-w^v, idco- 
quc m mx .v -|- «^x majus quani x*, & m ;wx-h majus quam x'. 
Porro, fi propofita arquatio cftrcalis, crit .v rcalis, arqualis, 
vcl major, vcl minor c^uam «. Si fucrit arqualis vci major, crit 
mm x-^-nnx majus quam x', & m m -4- n w majus quam x x , hoc 

cft, xminorcritquam mm-^nn. Si tucrit x minorquam w, 

niinorctiam crit quam V wwf-f-ww. Quarc patct, quamlibct 
jadicum arquationis propofitx ncccflario minorcm clfc quam 

^ tfi ,ti ^ n n, Dcniquecxiftcntcx*-+-p*x m wxx-4-n'x, crit 
fimilitcr w wxx-J-n'x majus quamp*. tt quia invcnta cft 

V mm -4- nn major quam x , critconfcqucnter wwx mm+Mn 
majusquammmxx, idcoquc mmxV mm-^nny -4-«» vmajus 
c^uam p% & x major quam ^ ^^^ . Quarc invcn- 
tus cft tcrminus unus major &: altcr minorquam quxHbct dua- 
fum radicum xquationis propolitx. Atquc ita niodo fcquctiti 
capitc obfcrvato propofitionc lcptima dcmonftrari potcft , quod 

X major cft quaro mmor horum tcrnnnorum n &: ^„q|r7i • 
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C A P U T VIII. 

Dc JEcjiuUonihu6 quatuor dimenftomm , fcnultimo 
tcrmino carenttbus. 

Prop. I.. — Ix^+mmxx^ — p^ooo. 

JpEr tranfpofitionem eft — Ix^oop^ — mmxx. Undecon» 
ftat, fi eft a»qualis ipfi / , etiam x x sequari hoc eft, 
X0O~'y ideoque fi l «qualis eft ipfi ^ , hoc eft , / wi ao /) p , erit ra- 
dixajc]uationispropofitx a?qualis fingulis tcrminorum / 
fi fuerint in^equales, unaquxque radicum sequationispropofit*, 
five unam, five tres habuerit , fismper erit inter hos tcrminos ; fed 
fi fuerint ^quales , hoc eftjmooppy & // w wxpt , ^«bftituto 
II mmloco p* in aequatione propofita, eaque divisa per a; — /, co- 
gnofcemus in hoc cafu non haberi aliam radicem veram pr«- 
ter /. ^ 

Prof.i. x^+lx^—mmxx^^—p^ooo. 
Per tranfpofitionem e&: x^ — mmxxoop^ — lxK Undc con^ 
ftatjfifuerit ATxw, ctiam y C. y sequariipfi x; idcoquefiduo 

termini fndcV C.^fint arquales, erit radix aequationis «qualis 
fingulis horum tcrminorum ,* fin vero in^quales fucrint , erit illa 

ncceflario interduos. Similiterper tranfpofitionem cftA."^ p+oo 

mmxX'—i^K Undcdifcimus,qu6dfiA:irqualiscftipfi p, fore 
quoque eam 2equalem ipfi^ : ideoque fi tcrmini pdi~ aequati- 
tur, erit radix ^quationis xqualis unicuique illorum fcdfiin 
a^quales fuerint , erit illa ncccflirio intcr utrofque conftifuta. 

Prop.s^ x^~lx^—mmxx^—p^x^o, 

Per tranfpofitioncmeftA:*-/x'oomwxA' + i)S ideoqucx 

major 




major miim /. Scd & pcr tranrpofitioncm cft — mmxxoalxf 
, idccc|nc X major qiiam m , & m .v' majiis quam m m x x. Si- 
tnilitcr pcr tranfpofitioncm cfl .v* — x / .v « 4- m m .r x , idcocjuc 
if major quam f , & p * ' majus cjuam ^*. Prjctcrca pcr tranfpofi- 
tioncm propofitioniscft /x'-f- wmxx-+-p*x .v*, idcocjue/v'4- 
m x^-^fx^ majus quam x* , Scl-^m-hp mnjus quam x. Quarc 
invcnimus radiccm x xijuationis propofitx majorcm d\c cjnam 
lyftt, ^f, at minorcm ijuam /-f-m-^p. Dcnicjuc pcr tranlpofi- 
tioncm cll x / -4- mm xx-^f*, idcot]uc mnjus quam / .v'-f- 
in m X X, & X X majus quam / x-4- m m. Atqui dcmonftratum cft fu- 
pcrius X majorcm clle cjuam /, ac pioindc // minus quam /.v. Mul- 
16 igitur magis x x ma)us crit cjuam / / -|- m m , & x major cjuam 

^ Tl^ m m, Non diffimili rationc dcmonftrabitur , quod x ma- 

jorcftquimVy^/M^, ^VmM^ & VV^mmpp-f p^. 

Prcp.4. .v^-4-/a'^ + w WATx * — ^^aoo. 

Pcr tranfpoiitioncmcft x*-f-/x' xp* — mmxx, iJcoc]uc 
majusquamxx, & ^ majus quam x. Similitcrcft x*-f mmxxx 

^4 — /a'5 , ac pcr confcqucns p majorquamx , & ppxx nujus 
quam x^, &: / /p p majus quam / x K Scd pcr tranfpofitioncm pro- 
pofitionis eft cti am -4- / X ' -4- m m X X xp*. Quarc ppxx-f-/pxx 

m w X X majus crit quam f\ &: xx majus suam^y;p^y_^^^', & 

X major quam V At vcro cxiftentc x*-4-/x'4- 

Wfiixxxp^, erit quoqucp* majusquam/x' , idcoquc ^ majus 

quam x», ^ V j majus quam x. Invcnta igitur cft radix x z- 

quationis propofitx major qu^m atminor quam 

Pcr tranfpofitioncm cft mmxx-4-p* x/x'— x% idcoquc / ma- 
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jorquam x. Deindedl x^^p^oolx^^mmxxj ac pcr confc- 

qiicns a; major quam Prsetcrea cfix^-i-mmxxoolx^-^f, 
ac proindcJcMnaJorquam j, & a: major quam C.y% Inveni- 
nnisigitur, unamquamquc duarum radicum arquationispropofi- 
t^Bmajorcmcflequam -^-&y C.<y, at mmorem quam /. 

Pertranfpofitionemcftx^-f-p'^ oo;;iwa;x — /a:', ideoque-p 
majus quamx Deindc eft Ix^-^-f^oommxx — x'' ^ acproinde 
wmajorquam x, Prxtereaeft x^ + lx^oommxx — />*,&con- 

fequenterjv^vmajusquam — jhoceft, Armajor quam-^^. Invc- 
nimus ergo , unamquamquc duarum radicum arquationis propo- 
{\tx majorem efie quam ^ , at minorem quam ^ & m. 

Prop.j, x^—lx^—mf?JXX^+p^y)o. 

Vci tranfpofitionem habebimus x* — Ix^oommxx Un- 

dc patet , fi X ajqualis eft ipfi / , ipfam x quoquc fore SEqualcm ipfi 
^ ; & per confequcns , fi fuerint termini / & ^ ^equales, erit una 
radicum iequationis propofitse a:qualis fingulis illorum ; Sc fi fuc- 
rint ina^quales , ncutra duarum radicum xquationis propofitsc 
potentelfe inter illos duos conftituta. Eodem modo per tranf- 
pofitionemeft x^ — mmxxoolx^ — Unde fimilitcr conftat, 
fi fiierit X arqualis ipfi m , forc quoque x arqualcm ipfi c/j- jj^ 
coque fi xquales fuerint m $c Vcjj, una radicum srquationis 
propofita: xqualis erit cuilibct horum terminorum arquahum • & 
li fuerint ina^qualcs , nulla radicum sequationis propofitje erit in 
ter illos duos conftituta. Porro per tranfpofitioncm eft quoque 

H-/;^ X / X ' + m mxx^ unde / v ' m m x x majus crit quim 
& lx-\^m m majus quam .v .v. Jam fi fucrit ^quatio propofita rea' 

lis, 
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lis, crlt .v vcl aqiialis , vel major, vcl minorquim /-hw 
major quam .v. Quod li fucrit x minor quam m, multo magis 
jpraminorcritquam /-4-m. 

Dcinde ex eadcm xc]uatlonc .v* x/x^-f-w; wx.v ctiam 
conftat, quod /x- -f-mw vi: majuscft cjuam f\ Atqui invcnta 
cft l-^m nujort]uam .v. Lrgo //.v.v-f./ m.v.v majus crit qiiam 
/.vS //.v.v-^/m.v.v-f mm.vx majus quam p^, idcotjucxx 



majus quam jj:^! 



Hinc cum / /x x -f- i / m .v x -|-m m v v 



multo majus fit cjuam , ciit quoquc pcr confcqucns / v-i-m x 
ipajus quam pp , &: x major quim Quarc invcnimus 

quamlibct duarum ladicuui 2:i]uatioiii& propofitx majoremcdc 

>^7T7fe;rr^&/im» n^inorcm quim /-+.m. 

Cxtcrum quoniam invcninuis, quod .v nccefrario cft minor 
quam /-f m ; patct , fi .v fupponitur major quam m, cam forc in- 
tcr hos tcrminos /-f m &: m. Qubd fi m fucrit arqualis aut ma- 
jor quam x; quoniam / .v ' -f- m m v .v majus cft quamp* , crit& 

ijwxx-hmmx.v majusquamp*, x.v majus quam ^-^^*^^ , & 
xmajorquam ^ / ^^y^ - > Quarc unaquxqucduarumradicum 
xquationis propofitx major crit quam minor duorum termiuo- 
lumm^V jrnZyrim * «t minor quam /-4" m. 



C A P u T IX. 

De limiubtds j£quAtionum quatuor dimcnfionum 
tertto termtno carcnttum. 

Frep.i. ^c^ — /at^^+w^x— ^^ooo. 

jp Er tranfpofitioncm cft x — / x ' » p — n^x. Undc patct, 
quod fi X xqualis cft ipfi/, forcquoquc .v xqualcmipfi 

idcoquc fi fucrit /xqualis ipfi^^ , hoc cft, In^oop*, radi.vxqua- 

S tionis 
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tionis propofitse arqualis erit fingulis terminorum / & ^ ; & fi 
fuerint inxquales , unaquseque radicum ^quationis propofita? , fi- 
ve unam, five tres liabuerit, femper erit inter hos terminos. Pra:- 
terea cognofcimus , quod , fi fuerint hi ultimi tcrmini ajquales, 
hoceftj /«'co/;+, fubftitutoin sequationepropofita In^ loco/?% 
& divisa sequatione per x — /, ipfa non poffit aliam habere vc- 
ram radicem quam /. 

Per tranfpofitionem eft — xoop^ — Ix^. Unde conftat, 

fi Jt asqualis Cft ipfl W, foiC quoquc a;' CJ©^^* , hoc cft, a: 00 \/ •> 

^ fifuerit n scqualisipfi V 7> radix arquationis a?quabitur fin- 
gulis horum terminorum ; & fi fuerint ina:quales , crit neceflarib 
inter duos. Deinde per tranfpofitionem eft — p^^oon^x — lx\ 

llnde patct, fifuerit x arqualis ipfip, forc quoque a;xoo 7 , hoc 

cft , X 00 V' 7 3 ideoque fi fuerit p arqualis ipfi \/ , radix sequa- 
tionis propofita? cTquabitur fingulis horum terminorum , & fi fuc* 
rintina:qualcs, crit neccflario inter utrpfquc* 

Pcr tranfpofitionem eft a;'^ — /x'oo«Ja:-|-/)^ , ideoqucvma- 
jorquam/. Eodem modoeft a;^ — w 'xoo/.\;'h-/?+, ac proinde 

X major quam w , & w.v' majus quani x. Similiter eft x^ p+ 

X / .x J H- X , ideoque x major quam p , & p a;' majus quam p\ 
Sed pertranfpofitioncmeft quoque /^^ -f- w' A;-4-p^oo Qua- 
re /x'+»x'-f-pA;J majus eritquamA;^ & /^.w+p major quam x. 
Ergo invenimus radiccm .v a:quationis propofitar majorem eflb 
quam/, w, &p, at minorem quam /-t-w+p. Porro ex hac 
quatione / .v ' H- x -|- 00 x^ etiam conftat, quod / v ' h- «i a; eft 
minus quam v^: & quandoquidem invenimus / minorem eflb 
quam v, ent /^ v muius quam / v^ ideoquc l^x^n^x multo minus 
quam vS & v' major qudm /^-|. n\ Non difllmili rationc demon- 
ftrabitur , quod x major eft quam VV & V^j/ Tn^'^. 

Frop, 
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Trof. 4. x+4-/\3 ^ + «iAr— ^43Qo. 

Pcrtranrpofitioncmeft x*-f./x»x/)* — n^xy idcoipe^ma- 
jusquamAf* Eodcm modo cft A;^-f.«».vDop* — /x»,ac proindc 
^ majusquam.x». Similitcrcfl /.t»-f-«» — x\&percon- 
fcquens f major quam .v , &: p ' .v majus quam , ac / p p x niajus 
cjuam / .V K ScJ pcr tranfpofitioncm propolitionis clt cjuoijuc 
>:*-f/A;'-|-w'.vxp*. Qu.ircp»,v4-/pp.v4.M'.vmajuserit quam 

, & X major quam f^^i^^ • Et fic invcnta eft radix x x- 
qiiationis propofitx major quam j^qTy^y^p^ , at minor quam 

Pertranfpofitionemeft M»x-4-p4»/x'— x*»ideoquc / majer 
qulmx. Dcindecft x*-+-p*x/x» — w»x, quarc ericxxmajus 

c[uim j- , hoc cft , x major quam . Scd eft quoquc -f- x 

oolx^ — p*, idcoquc X' majus quam j, &c xmajor quam y C. j' 
Quarcinvcnimus, quod qua:libct duarum radicum xquationis 
propofitx ncccflario major cft quam \^ dc V , at minor 
cjuaiii /• 

Pcr tranfpofitioncm eft x^-f-p^x;;^ x — /x», idcoquc^\na- 
jusquimxx, hoceft, x minor quam V 7 • Dcindccftx*-#-/x' 

00 «'x — p*, idcoque xmajorquam^. Prxtcrcacft /x'-f-p* oo 
w » X — X*, & i Jcirco n » major quam x ' , hoc cft, x minor quam n. 
Ergo invcnimus , unamquamquc duarum radicum x xquationis 

propofitx majorem efTe quam ^ , at minorcm quam V 

S 2 Proi». 
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Per tranfpofitionem habebimus x"^ — Ix^conKx — p^, lln- 
de patct , fi X xqualis efl: ipfi /, fore quoque x aequalem ipfi 

dc per confequens , fi fuerint hi termini / & ^ ^equales , hoc 

eft, /«^oop+j unaex radicibus sequationis propofita? a?qualis erit 

fingulis horum terminorum isqualium / & ^ ; & fi in^quales fue- 

rint , neutra duamm radicum arquationis propofitae poterit effe 
intcripfos. Deinde per tranfpofitionem eft x*^ — w^xgo/a;' — p*. 
Unde fimili modo patet, fi^ asquatur ipfi w, ipfam x quoque 

quari ipfi V ; ideoquc fi termini hi « & C,~ «quales fue- 

rint 5 unaradicum ^quationis propofita: a^quabitur fingulis ho- 
rumtcrminoruma^qualium; &fi fuerint ina:quales , nulla radi- 
cum sequationis propofita: erit inter utrofquc. Porro per tranf- 
pofitionem cft quoquc.v*-|-p+oo/A:'4-«5x', idcoque Ix^-^^tr^x 
majusquamxS & /xAr-fWMiiajus quamx*'. Jam fi fuerit pro- 
pofita sequatio realis , erit x realis , 3c vcl a:qualis , vcl major vel 
ininor quam m. Qubd fi fuerit a:qualis vel major, erit Ixx-i-nxx 
majusquam x\ Sin verb minorfit, crit x multo minor quani 
/-f-«- Quare utraqu^ duarum radicum propofit^ a:quationis ne- 
ceflario minor erit quam /-f. Quin 3c exiftente x"^ -t-p"^ 3olx\ 
-hn^x, eritquoque/xJ-h«'^ mnjti.*; quam /)+. Atqui invenimus 
/ n majorcm efle quam x , ac proinde ll-^nn -^i In majus 
quamA;A:, dcl^ -i-lnn-i-i lln majus quam /x.v, ncc non l^x~{^ 
Innx-i-illnx majus quam IxK Ergo/'A.*H-/n«.v-|-i //«a;^-^ 

H^x majuserit quam p^, & .v major quam h^i„^^^if ~::f^, . 
Et quandoquidem cubus ex /-|-w major eft quam l^-^lnn-^ 
1 1 1 «-f- «Smulto magis crit x major qudm p+ divifum per cubuni 
ex /-H«. Invenimus itaque quod quarlibet duarum radicum 
quationis propofitiE major eft quam p^'divifum per cubum ex 

/ + . . ut & major quam /t+^t;;!^^^ , at minor quam 
l + n^ Prosterca, quoniam/-f-wmajor eft quam a;, fi fuctit X 

majpr 
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niajor c^uam n , crit ncccilario intcr hos tcrniinos / -f. « 3^ //. 
Quod li Ycro n fuerit vcl xqualis vcl major cjuam x , quia Ix^ -f- 
ji* X majus cii quam > crit ^ Innx-^n^ x majus quam p + , ^y; v 

major quam • Ac proinJc quxlibctradicum xquationis 

propofitx niajor crit cjuam minor horuiu tcrminorum n ^ 
/T»-4^j* atminor cjuim /4-'^ 

C A r u T X. 

limitibns JEquaiionum qnafisor dimefiJiOtinr.H , 
in quibtis nuUt^s tcrminm d^ejl. 

Trop. I. — /x^ + wwx.v — X)o. 

PEr tranfpofitioncm eft Ix^ -{-n^ xy>x^ -^mmx x-f p*, idco- 
tjue /x' X majus c]uam .v* , /xx-f- majus cjuani .v. 
Jam fi fucrit propofita xquatio rcalis , crit & x rcahs , & vcl x- 
fjualisvcl major vcl minor cjuam n. Quod li fucrit xqualis vcl 
nujor, crit Ixx-^nxx majus quam .x', hoc cft , /-+-wmajor 
quam AT, &: x minor quam n. Muho igitur magis minor crit cjuam 
Ergo X ncccirarib minor crit c]uam /-^;i. Dcindecxca- 
dem xquationc /.v' + a; x + wi ;/i x x conftat, ciVc 
ix'-4-n^x majusquamp*. Scdinvcnracft /-f-w major cjuim x, 
ac pcr confccjuens / / w « -4- 1 / m majus quam x x, &: /^v -t- / w w x 
-^lllnx majus quam /x». Quarccrit /^v-^/wwx-f 1 /'/wx 

-Mi'x majuscpam & x major quim & 

quandoquidcm cubus cx / + « major cft cjuim /J4-/ww-+- 
1//W-4- wS mul- ^ critx msjor cjuum p^divifum percubum 
ex /-4-w. Invt itaque tcrminus unus major & alccr mi- 

nor c]uam unaquxcjue radicum xqiiationis propolitx , ii\c hxc 
duas five quatuor raciiccs habuent. Prxterca, quoniam invcni- 
mus , quod /-j- w fcmpcr major cft cjuam x, fi ponatur x quo- 
qucniajoi quain n; manitcftum cft eam cdc intcrduos tcrmi- 
nos / w & w. Quod fi autem x fucrit xqualis vcl minor c]uam 
M, quoniam eft /x^-J-«'x majuj quam ; ciit /w/jx-f-"' -^ 

S 3 m.ijus. 
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ijiajus quam , ideoque x major quam /^—^, . Ergo unaquaf- 
que radicum propofitse cequationis , five duas , five tres habuerit, 
iiiajor erit quam minor horum duorum terminorum n & i„^^y^j 
at minor cjudm /-}- w. 

Per tranfpofitionem eft ;» w; a; a- + w ' a; -f-p * oo / x ' x^f 

ideoque / niajor quaiii at. Similiter eftA:'^ + -^-p'^ x /;c'— • 

mmxxy ac idcirco x major quam . Prasterea tiix^^+mmxK 
+P*»/a:' — «'a;, ac per confequens ATArmajus quam j. De- 
nique eft AT^ 4- ;« ;w x' .V + « ' a; oo / x J — /> * , & confequenter x » 
majorquam y. Quare mvenimus, unamquamque duarum ra- 
dicum aequationis propofit^ majorem effequam V & 
V C. ya at mmorem quam /• 

Trop. x^^—lx^—mmxx—n^x+p^^y^o. 

Per tranfpofitionem eft /at^ + ww a:a: + ;; J.vao Ar^^-f-p*, 
idcoque l x"^ ^+mm xx-^n^ X majus quamA:+. Jam fi propo- 
fitasequatiofueritrcalis, erit .v realis, & vel arqualis vel major 
vcl minor quam maxima duarum m & w. Quod fi fiaerit a^qua- 
lis velmajor, erit /a;' + ;« a:5-|-;;a:' majus cjuam a:+, ^l+m 
+ n major crit quamA:, 3^ mngis fi fucrit a: minor quam ma- 
xima duarum m dcn. Quare l + m + u erit necelfario major 
qudm .V. Pra:terca ;;; crit aut ax]ualis , aut major, aut minor 
quam n. Quod fi fueritarquahs autmajor, & ouidcm x major 
quam ;;;, cnt radix xquationis propofita- inter hofce tcrminos 
l + m + n^yn. Qyodh, exifteme ;;; a:quah aut majorequam 
7J, ctiam m fit .xquahs vel major quam ;c ^ erit& / w;;;;^+,;;5 
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+ MJxxqualc aucnujus cjuam l + m m x x + nr\- , ac pct 
confequcns majus quam ; idcociue x maior cjuim 

imm^^L-^ni • ^ vcl xqualis vel major cjuim w, 

crit X ncccHario major quam minorhorum duorum terminorum 

•» ^ imm^mi^ni ' " f"^"^ q^im "» , confimili ra- 

tionc dcmonftrabitur x ctiam ncccfliiio majorem clle minorc 
horum duorum tcnninorum m & urilrji. • Invcnimus 
ergo unamquamquc duarum radicum xquationis propofitar ma- 

iorem eirc minorc borum tcrminorum ni Sc ^ f\ 

vt vel xqualis vcl major fnciiL tjuaiu n ; aut majorcm minorc 
duorum « & „3 , fi M major fit cjucim w ^ at vero fcm- 

per minorcm quam /-|-m -f. w. 



Pcr tranfpofitionem cft /x»-)-wi;/.va:oox*4-w» .v-f-p^, 

idcoque Ix^ + mmxx majus quam a:*, & lx-+mm nujus 
quim XX, Jam fi fucrit propofita a:c]uaiio rcalis , erit &: x rcalis^ 
ic vcla:qualis vclmajorvcl minor quam m. Quod fi fueritx- 
qualisvcl major, erit /x-f-wx nujus quim x.v, &/-(-m nu- 
jor quim x j & multo magis , fi fucrit x minor quam m. Lr^o x 
Dcccllario nnnor crit quam / -J- m. Undc li hjerit x major cpiin 
ffi> erit inter hofce tcrminos /-{-m &: m. Quod fix fucrit vel 
arqualis vel minor quam m , quandoquidem & /x^-J-mmxx 
majuscft quim p*; crit /wxx-|-;wmxx majusquamp*; idco- 

quexx majus quim &: x major quim ,-:{.^^. 

Quarc quaslibct duarum radicum xquationis propofitx major 

erit quam minor duorum tcrminoruui m 6: V 1 -V ~ > at mi- 
nor quam /-t- '^» 




m 
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Demonftrabitur ex tranfpofitionibus requifitis x fore majus 
quani a;^ , icieoc|uc n majorem quam x ; & nKx majus quam / x', 

ac proinde ^ majusquam xx-^ (k denique n^x majusquam^^ 

& perconfequcns x majorem quam ^ . Invenimus itaque termi- 

num unum majorem fmgulis radicum ^quationis propofita?, at 
vcio duos alios minores. 

Trop.6. a:^+/a;5— wwxa;— »^ Ar-f-/>^ao o. 

Per tranfpofitionem eit wwa; .v-f-« ^xxx-^ + Za: 
ideoque mmxx^^n'^ x majusqudm a:*, &: mmx-\^n^ majus 
quam.v'. Jam fi fuerit propofitaa^quatio realis , erit a; realis , & 
vel^rqualis velmajorvelminorquamw. Quod fi fuerit ^qualis 

vel major, erit mmx-^^nnx majus quam x\ dc V^nm^nn 
major quam a: j & multo magis , fi fuerit x minor quam ». Qu^* 

re erit V w w + w « femper major quam at , &: ac erit intcr termi- 

nos V ^fittJ-hnndcny fi major eft quam «. Quod fi fiierit squalis 
autminorquam n, quoniam eft mtnx x-^n^ x majus quam p\ 
erit quoque mmnx^nKx majus quam idcoque x major 

quam —^^^ • E^go qu«libct duarum radicum cXquationis 
propofitae major erit quam minor horum duorum terminorum n 

Fadis tranfpofitionibus requifitisjdemonftrabitur effe ,v mino- 
rcm quam w & , at majorem quam & ^ . 
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Per tranfpofitioncin cH .v* — / oo w' x + — m m x x , id- 
coquc fifucrit critx»/, 6:/»»»«»x, & w»x+p* 

xtmmxxy ac promdc /w'+p*x wmx.v, & x x , 

Undc patct , fi fucrit / x \^ , l»oc cft , fi lubcitur llmm 

»/«'+p* radiccm xquationis propofitx forc xqualcm fiii- 
guUs tciuiiuunim a^ualium i & V^^-ljtl- - idciitu, fubfti- 
tuto in hoc cafu in xquationc propofita valorcipfuis pS ncmpc 
/ / w m — / hS ipfam clle diviUbilcir. per x — /. Quod ll fucrit 
irajus cjuam / x', hoc cil , x: major quam /, crit cjuoquc tOx+p* 
majus quam mmxx \ &: fi facrit Ix^ majus quam x * , hoc cfl, 
/ major quam x, crit & mmxx majus quam n ^x + p \ Jam 
quandoquidem xquatio propofita cft rcalis, crit x realis & vcl 
XQualis , vcl major , vcl minor quam p. Quod fi fucrit xcjuahs 
vcl major (juam p , fitquc major quam /, quoniam tunc w^v-f-p* 
quoqucmajuseilquammmxx, crit& x+p' x majus quam 

ifi w X X , & "^^—^ majus quam x. Ergo in hoc cafu crit x major 
quam / . & minor quam ""^f . Qubd fi autcm x minori cxi- 

ftente quam /, ipfafit «qualis vcl major quam p, quoniam &: 
tuncii'x+p*J^^in"Scftquam wf«xx, critfimiUtcr n»x+p'x 

minijs quaai wmxx, & confcqucntcr niinus quam x. 

Igitur m hoc cafa crit x minor quam / , & major quam " '^J- . 

Quarc univcrfalitcr apparct , xquationcm propofitam non ha- 
beTc prxtcr unam radiccm rcalcm ipfi / xqualcm , cum c[\llmm 
+ modo quxhbct radicum , fiveunam, fivctrcsha- 
bucrit , fuerit fcmper neccffario intcr maximum & minimum 

„iua.tcnninoru.n //I±'-\ «c V "i^ , 



146^ De Limitibus 

Per tranfpofitionem eft x*—lx^xp*—mmxx—n* x, ideo- 
iluefifijeritJc+oo/A;», hoce{t,xaol,entmmxxoo—n^x-{-p*, 

&perconfequens mmxx oo — nH+p* , & xxao'^^- , & 

"^^^*^' QiJo^lfiergo /xqualiseft V^^, hoceft» 
fi fuerit llmmoop* — lnJ; radix «quationis propofitz jcqualis 
Critunicuiqueterni;norHiTia:qualium/& V'^*"^''- : ideoquc fi 
in hoc cafu iil iquatione propofita loco p* fubftituatur eius 
valor, nempe llmm-\-ln', apparebit ipfam dividi poffe per 
x—l, atque nullam aliam radicem veram admittere przter / 
Si ver6 fuerit majus quam /a;', hoc eft, x maior quam /.* 
ent&f^majusquam mmxx-\.n^x; &contra, fi fuerit/ma- 
jorquam*. entetiam ,»,/,A;A;-J.„>x.majusquim/)*. Jamfia:- 
quatiopropofitaeftreahs erit xrealis, & veUqualis; velma- 
,or,vclminorquam„. Efto igitur, quod « major qudm / fit vel 
squahs vel major quam „ ; quare cum & p * tunc majus fit quam 
WWA:A; + „'*,cntquoquci,* majusqu^m,„w«x+»';c; id- 

«o^"^ iir^J^m quam x. Quare in hoc cafu crit .v major 

quam/, &minorqu:im^^^. Quodfi .v, cum major eft 

»'x, ideoque multo ma;us qu^xn mmxx.i.nnxx, & conZ- 
.„J^„ maiusqu^ xx.!^i/,,J^^ majorquimx 
Quare^m hoc cafu x erit major quki / , & minor quam 
^ ^'^+^ • Q^od fi vero A:, cum minor eft quam /, yel a-qualis 
jque „,«;,«+„„^^ ^^^^^ ^ ^^^^^ ^^P^^, 

+ &^majorquim V-^^-. Ergoin hoccafi, critA; 



Hiinor 
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minor c)uam/,& major qium 1^,^/:^ - . Poftrcmo, cum ^ 

ininor quam / , ctiam ipfa minor fit quam w , crit mmxx-^n^x 
majus quim fS &:mmnx^n^x multo majus quam/>*,&pcr 

confcqucns x major cjuim ^J„'^„, • Igitur x in hoc cafu, minor 

crit quom /,& major quam ^^^f^^^^ . 

Qux cum ita fint, conftat univcrfalitcr , xquationcm propofi- 
tam non habcrc nifi unam vcram radiccm , qux xqualis cft ipfi /, 
<juandocft//wiwxp* — /wS modo unaquxque radicum , (ivc 
unam tantiim, fivc tres habuerit, fucrit fcmpcr ncccllario in- 

tcr maximum & minimum trium tcrminorum /, ^^^-^^ > ^ 
Prop. 10. /x^ — wwxAT— »' x— /^ X) 0. 

FaftisnccclTariistranfpofitionibus, dcmonftrabitur , quod x 
major cft quam / , w , w. & p- Dcindc crit quoquc pcr tranfpofi- 
tioncm / x' + m mxx + x x , &: per confequcns / .v« 
^mx^-^nx^+fx* majus auam x^, & / + w-t- «+p nu- 
jor quam x. Porro, quoniam cft » / x ^ + w m x x + w +p % 
crit x^ majus quam / x^ + wmxx,&:xx majus quam Ix+m m, 
idcoquc multo magis x niajor crit quam V / /-♦- m m &: V / m m m. 
Similitcr, cum x» majorfitquam/xx-+-mmx4-n». ciit niul- 
to magismajorquam /» + m' + «S/^4./mm + n-, & i/mm 
4- nS &: ftc de rcliquis tcrminis , quos fubftitucrclicct loco x\ 
minorcsquamx». Sic x* majus cft quam /♦+ m^ + nS quam 
^4 ^ „4 «|-p*, & fic dc rcliquis. Prxtcrca, quoniam x major cft 
Guam«&:p,&/x»-t.mmxx+ii»x+p*xx% crit /x^ + mmxx 
+ Mwxx+PP^'^ lamxSidcoquc/x + mm + wn-t-pp 

majusquam xxal ^ ititate. qux quidcm quantitas, etiam- 
fifitincopnita.fiappcllctur ^^, habcbitur /x + mm+ww+pp 
yyxx + {^ Quantitas autcm harc incognita ncccllario nii- 
nor crit quam m m + w w +p p, alias , ablatis cx duabus partibus 
zquationis prxccdcntis, afqualibus,aut minori quantitatc cx pn- 

^ 'I2. i"a&: 
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iiia&majoriexfecunda, cfletreliqua Ix autsrqualis, autmajor 
cjuam X X. Quod foret abfurdum , cjuandocjuidcm x demonftra- 
ta eft major quam /. Quare habemus hanc arquationem atoo /;c 
+ + — erit realis, eritque ;c ao* / + 

Vi li-hnnn^nn^pf^ Manifcftum vero eft, quod yi^tnm 
+ nn'^pp majuscftquani ^// + ww + ««+pj) — ^^. Er- 

Z^ i^+V jil-i-mm ^nn-i^pp majoretk quam x, ideoque 

l/U4-wi/«4r;;«H-/?/? multo magis major erit quam ita ut 

xadix propofita: arquationis neceflarid fit intcr VH-hmm Bc 

Pcr tranfpofitioncm ^i^x^^lx^^tnmxxy,p^ — n^xUn^ 
de fi fuent x*_/^._;;,;»;,^3oo, hoceft,omnibusper;.^ 
dmixt,xx~.lx—mmyyo, eritquoque — « i^» o! Hoc 
cft,fifueritA:^x/x + ;;;;«,vclx-coA/ + i/r7/^^^.^^^ 

p*oo»'^,vel^aof^Quareconftat,fiW?.3aoi/+yi^^ 
ladiccm ;^quationis propofit^ forc «qualem fingulis termino- 
rum a^quallum ^& ^-Z+l^iT/T^. Quod fi fiicrit a:^ ma- 
jus quam / ;f J + «I w X a:, hoc eft, a; majus quam / x + m m- eric 
p^etummajn.qn^m ««v, W cU , J^r.aj„c^n^m Jam cxi^ 
Hente xx majori quam Ix + mm, crit xxoolx+mm plus ali 
qua quantitatc. Qu^E quidcm quanritas , ctiamfi fit incocnita" 
fi vocetur habebitur A;A:ao/A; + w/w^,^^, ^ a:»!/^' 
lA^ / / + w w 4- crit^uc a; major quam 1 / + y ^77^^ 
Quare in hoc cafu crit x minor quim , & major quim 1 / + 
^^//4.;«/;;. Quodfifucrit;t-minusquam/A:' + ;;,;;,. ' . 
€ft . X. mmus quim /. + ;«;., ent &> minus ^u W ^ 

eft, . major quim . Hinc cxiftentc minori qudm Ix+mnt. 

crit 
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critxxx/^c + wm minus aliqua qiuntitatc. Qaar li nominetur 
habebitur 5f x x / v + m m — hoc cft , xx|/-4- 

y;//-4-ww— crltquc x minor cjuan) ; / + ; / / + w 
Ergo in hoc cafu crit x iiujor quim , & rainor quim ; / 4- 
y' « / / -I- w w. Quare univcrfaliter patct , radiccm xquationis 
proponr* rqnalcm eflc ipfi & 1 ' + V i , quando 



acquaturipfi [ / + V'' iJT^m m ; Sin fccus , quamlibct raJicum, 
fivc unam tantum , fivc trcs habucrit , fcnjpcr clVc iiucr Uofcc 

tcrnunos & • / + 1/ ^l^mm. 

Frof. 12. x^ + /x^+;wwxx — />^x>o. 

Pcrtranfpontionem cft x*-— p*xw'x — /.\' — mmxx; idco- 
^ue fi tuerit x x /> , crit quoquc n » x x / x ' + ;« m x x, & 

icxr- — . Undeconftat. (xlff + mmf xquciur n', radi- 

ccm xquationis fore xqualem fingulis tcrminorum xqualium/) & 

, V Ouod fi fueril maius quam pV hoc cft ^ x major 

quim p,critquo€juew>>;maju$quam /x»+wwxx. Jamfix- 
quatiopropofita rft realis , critac x rcalis , & vel xqualis, yel 
niajor, vcl minor quam w. Qubd fi fucrit arqualis vcl major quam 
w, &: cadcm quantitas x ctiam major fir qiiam p, quandoquiJcm 
&tuncii»x maju$eftquam/x'-f-mmxx, erit w^xmajus quim 

Imxx + mmxx,^ , - majus quam x. Quarc in hoc cafu 
critxma)orquiiii^& minor quam,-;;;:^ Qu6d ficxiftcnt« 
X majorcquam p ipfa minor fitquim m , crit«'x maju$ quam 
Ix^J^mx^, tc majus quim xx. Ergo in hoc cafu erit.t 
niajorquamp, & minor qoam i/;^. Qu6J ftvcr6,xminori 
cxiftt ntc quan^ ipfa fit major ouam m, vel eidem xqualis. quan 
do^uidcm & tuncn'f minus tft quim /x' + m wxx, cntwi J 



T J 



X 

unnor. 
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niinorquaiTi/A;' + WA;',hoceft, x x ma]us qulm ^^^. Quare 
in hoc cafu erit x minpr quam p , Sc major quam V . Deni- 
quc , cum fuerit x minor quam p , & ipfa etiam minor quam w, 
quoniam & tunc «^x minus eft quam Ix^-^^mmxx, crit n^x mi- 

msciuhn Imxx+mmxx , & majorquam ,— — . Unde 
conftat univcrfaliter , radicem sequationis propofitx efle ^cqua^ 
lem fingulis terminorum arqualium p 8c , cum eft /f p + 

mmp sequale ipfi n^; fedcum incequales funt, effe radicem 
quationis propofit^c nece/fario inter majorem& minorem termi- 

Vrop. I j. pc^+lpc^^+mmx^c-^-n^ x^-^^^^y^o. 

Fadis necelfariis tranfpofitionibus, demonftrabitur x fore mi- 
norcmquamp, '/c.^, atyero majoremquim 



^ PertranfpofitionemeftA:*— «'A;a)WWA:Ar+p*_/;,3. ideo- 
que fi fuerit a;^ 00 « ' x , hoc eft , ;^ co , erit ;;; .v x ^ p^'oo l x K 

hoceft, f^:x>x\ QuodfifuentA:majofquam«,erit& 

;w m X X +P+ majus quam / a; ' : fin minor fuerit , erit mmxx.+.p'^ 
minus quam IxK Jam, fi x major eft quam n , &: etiam vel arqua- 
hsvelmajorquamf, quandoquidem & tunc xx + o^ inajus 
cft quam Ix^, multo magis erit mmxx-+.ppxx majus quam /i^ 
hoc eft , — majus quain x. Ergo in hoc cafu erit * major 
quam „ , & minor quim ^ Qu^d fi x major fuerit quam 
»,& etiam minor qudmp, quoniam & tm^cmmxx+p* maius 
eft quam / ent quoquc m mp p ,„ajus quim iT*, hoc lft. 
*» mmor quam — ^^X^ , & ^ ,„^„0^ ^ ^ mn^pf+p, ^ 

Quarc 
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Quare in hoc cafu crit x major quain n , & minor quiin 

|/ C. '"^^ "^"^- . Qubd fi a; minor fucrit cjuam « , & vel xqualis 
vcl majorquamp,quandocjuidcm tunc wm.vv + p* minus eft 
quam / crit quoquc mmff+p^ minus quim lx^,$cx major 

quam \ ' c. '" '"/^±1^. Ergo in hoc cafu crit x minor quam «, & 

majorqud.iu C.""*''^"*^^* . Qubd fi vcrb x minorfucrit quii« 
tt,&:ipfactiamminorfitquamp, quoniam & tunc mm.v.v + p^ 
mmor cftquim /x»; crit quoque mmxx-f-ppxx minus qu^im 
Ixi^^ —'^^l minus quam x. Quarc in hoc cafu , erit x minor 

quira w, &:majorquam "•^*]^-^^. Undc univcrfalitcr apparct, 
radiccm xquationis propofitx ncccHario clfe i ntet nuximu m^^ 

inimmumtnamtermmorumn, ^ — jO^V^. / 

Pcr tranfpofitioncm cft x^ 4-/x' — - m mxxxp*— «'x; ideo- 
que fi fucrit x* + / x^ — m m x x x o , fcu, divifis Omrribus termi- 
nis perxx, xx + /a» — mmx o ; crit quoquc p" — w^xxo, 
hoc eft,ficftxxx — /x + mm,velxx — IZ + V' ;// + mm, 
crit » n' X, feu X X ^ . Unde patct, fi cft xquale ipfi — ; / + 
radiccm xquationis propofitx c(fc xqualem fin- 
gulis tcrminorum xquahum ^;^ & ; / + ' //H-mmr Quod fi 
fiicrit x*4-/*' majusquam mmxx, hoc cft , xx-f-/x majus 
quam m m,crit quoqucp* majus quam W x, hoccft, majus quam 
X. Ac proindc c um x x -4- / x majus fit quim m m, erit x x-f / x ma jus 
quim m m aliqui quantitatc. Quantitas autcm hic.hcct lit incog- 
nita,vocctur^,critqucxxH^xxm;;j-f^.fcux.vx— /x^-mmH-^;^, 

hdc cft, XX — ; l-i-VV^T^rmn-hU^^ idcoqucxmajor quim 
_ 1 / -I- V ^//-^mm. Ergo in hoc cafu x minor crit quam ^ > & 
major quim — i / + V iTT^mm". Qubd fi fucrit x^ + / .V nii 



nus 



lyi ^ De Limitibus ^q^u a t io num. 

niis quaui mmxxy hocQA, xx + lx minus quam m w, erit quo- 
quep^minusquamw5A?,hoceft,Armajorquam^. Hinc cum 
xx + lx minusj[itquamwa«,eritA:A:4-/A? minorquam ali- 
qua quantitate. Vocetur quantitas li;ecquamvis incognita77, 
critqueA;^.4-/A:4-: (^^oowm,velA: ^'x — /x-|-wm — ^:^^, hoc 
cft, a:x— i/ + i/ '/ / 4- ^^, ideoque x minor erit quam 
'^{^+V ill-hmm. Quare in hoc cafu crit x major quam ^ 
& minor quam — i / + V i//-f.;«w. Atque ita in generc per- 
fpicuum cft , cum ^4 aequatur ipfi _ i /+ V iTT^^, radiccm 
xquationis propofitx ^qualem clTc fingulis terminorum ^qua- 
lium & — i / + V Hl-hmm', fm uuiiu5, quainlibcc raditum, 

fivc unam tantum , five trcs habuerit , neccffario cffe intcr hofce 
tcrminos & _ i / + ^ / / 
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^^^^ reffarum , itngulorumquc , 

quQS comprchcnciunty ut i^srfigurarum 
ccIilirjearHm , qux indenaf:untur^ nec 

J 7ion Ctrculorum naturam n^^cram atquc 

intrtnfi'cam , froprtetatefiqtie pract- 
fuojy meo qutdem]tidicio ^fiatisperjftcuetradtderunt 
Anttqui \ acquo pafloex ttfidemtradttis , tmo ex pau- 
c%s iisr princtpaltortbus eorundem prtncipttSy quxbbet 
Trohlemata Plana , ac generalitcr quxcunque tn linea- 
Yum veElarum^ angulorum^ figurarumquc reEitltnea- 
rum, necnon Circulorum contemplattone c^t- cognittone 
defiderart queunt^refiohantur atque eruantur^ untyer- 
fialt quadam ytd Methodo Analytica^per jSquatio- 
num trroetitionem , harumque refioluttonem\ plentus 
^lantufique iKccentioribta ofienfitm efi\ Aueo ut yel 
untco Circulo dato , utut exiguo aut ingenti^ qttxcunque 
Troblemata Tlana per fiolas Itneas reSlas unt^fiquifiquey 
in dtffis Antiquorum Recenttorumque Geometrarum 
prxceptis mediocriter yerfiatus ^ facilltmc refiolyat\ ac 
proinde de tijdem ycl plura yelalio modo propofitaac 
dernonfirata quxdam defidey^are y 0*fiupcryacut<m 

V z tn^ 




tneptum fempcr exiflmayL Atrver^ cum c^terarum 
iinearum cur^varum Elementay prout d Vetenbustra- 
dita atque aKecentioribusexpltcata funt^ dtligentiui 
confideraffem^ ongmemcarum e folidopetiafque mde 
ipp^ mpUnumtransferri naturali ordmi^ qminMa- 
thematpckf quam maxirne obfervandus efl , omnino 
centranumduxi'^ quemadmodum is" demonftrationes 
in tifdem Ekmentis propo/itas , multis in locis eadem 
de causa ei^ propter njarta^ rationum compofitiones^ 
^utbusfepc tnmtuntur^fubobfcuras , ac longa Tropofi^ 
tionum ferte LeSlortbHS t^dto memoriaque oneri ejfe 
judtcayt. Atque ed qutdem contemplattone excttatHS 
jampridem , dum fiudtis humantortbus Liberaltumque 
Arttum do^irtn^ incumberemthiotiumerat ^ animad- 
yeni^noneasfoli^m.quasvulgoCom fediones ap- 
felldrunt^ fed omnes omntno curyas Itneas ^ cujuf 
cunquefint generis. , multtpltctter quidem ex yarta cor- 
forum dtyerfimode compofitorum aut figuratorum fe-^ 
£itone gigm-, at yerd earundem fingulas tnfinttis quo-- 
€^uemodis in plano generari^ tpfarum autem naturam 
e> proprietates ex eagenerattone multd factltits qudm 
ex corporum feSitone dedtict \ ac firmiter mihi perflt^^ 
ftmi habeoynullam altam cffe caufam^ quod Itnearum 
curyarum fecundt generts ulteriorumque graduum or- 
tHs, natura.proprtetai , atque effentta, cumexaaafhe- 
ciertm entmerattone , d nemtne antehac explicataac 
demonfiratafint, quim quodtam tn traHatione or- 




itis iis* geneYXtionis ^ quamin demonjlratione c[fcnti£ 
ac propriaatum lincartm cM^artm pnmt ^cncris a 
nattiraltC^fimpLctjfma ytadcfiexton Jtt^ tttpotccttm 
earundcm contenjplatto , prout tn plano /tmplicijfime 
(Sr qutdem dtrverjhnode gcncrantnr , tntcUcHum 
imaginattoncm ad gcncftn Itncarum curvarum fccundi 
generts quaft l^onte ducat, fumque corttm , qu£ ante- 
hac , dum per ottum Itcutt , eo JpcEiantta rncdttatus 
fum , tu nunc^ amtctffime Schootcni , coptam ttbt fieri 
defideres^ en^quaniutn tn me efi^dcfidcrto tuo fatis- 
futo \ qu^que de eodem argumcnto i me qtiondarn con- 
fcrtpta ac pene in ordtncm redacla tnyent , jam ttbi 
mttto^ tutqu€ omnino juris fiicio\ cdctera autem^ qu^e 
Jparfimtantum annotata funt ^fimodograytoraid fe- 
rcnt negotta , recoUtgam , dchttoque ordtne conjun- 
gam \ recoUeSia , atquc ordtnata fuo quoqtic tempore 
ttbt mtjfurus-^ Vale. Hag^Qmw ii\ Oilobr. Jn- 

m M. DC. LVllI. 




1 o- 




1^9 

JOHANNIS DE WlTT 
ELEMENTA 

U R V A R U M 

L I N E A R U M. 
L I B E R r R i M y s. 

C A P u T I. 
DEFINITIONES PRIMiE. 
I. 

I pcr reftam lincam immoraiji alrera 
\ rcda ccrro fui pundo fibi fcmpcr pa- 
rallcla movcarur aurinccdar, codcm- 
i']uc iUo moru anguli cujufdam rcdili- 
j ici , circa punclum fixum ( quod idcm 
' lit cum cjus vcrricc) circularircr mo- 
bilis 5 crus unum fcmpcr pcr pracdiaum mobile pun- 
dum rranficns fccum ducar, arquc ira fimul cruris alrc- 
rius > &c diCtx \incx inccdcnris inrcrfcftionc curva dc- 
fcribarur linca i rcfta, qux, uri prxdiclum cft , fibi fcm- 
pcr parallcla movcrur aur inccdir , Dcfcribens diccrur. 

II. 

Alrcraverorccla, immora mancns , D;>r<7mvoai- 
birur. 

III. 

Prsediclus aurcm angulus rcdilincus , atquc is qui ci 
cft dcinccps , AnTulorHm mobdium nomuic vcnicnr. 

IV. 
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IV. 

At quos defcribens ad direciriccm efficit , Anguli adDi^ 
reilricem dicentur. 

V. 

Punftum fixum , circa quod dngulm mohilU circula- 
riter movctur ?olu4 nuncupabitur. 

VI. 

Ea autem defiribentU pars , qu^e inter Folum , & dire^ 
ilricem intcv cipitur ^ IntervaUum nominabitur. 

VII. 

Crus anguUmobiliSy quod defiribens fccum ducit, Cru^ 
Vatiens. 

VIII. 

Alterjimvcro crus, quoda^sJ^r/^^»/^ fecatur, Crus 
Bficiens , &c per anguli verticem produdum , Linek Efi^ 
ciens appellabitur. 

IX. 

Cum defiribens pcr Polum tranfit , ac proindc &r cum 
crurepatiente coincidit , cfle tam defcribentem quam crm 
padenSy ut &clineam efficientem totumque angulum mobi^ 
lem in ftatione prima conftitutum dicemus ; ac quotics 
de iis fimpliciter fcrmo crit in tali ipfas pofitionc con- 
fiderabimus. 

X. 

Qjjamlibet curvam,interfedione,uti prxdidum eft, 
in plano genitam , defcriptam dicemus, efficiente atquc 
intervallo confideratis,ut exhibentur acfibi invicemjun^ 
guntur in ftatione prima ; adeo ut efficiens cum intervalloy 
quod tam cum ipfa de(crihente quam cum crure patiente 
in eadem ftatione coincidit, angulum mobilem utrinquc 
conftituat. 



Ut 
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larirer mobilis circa pundcum B; ita ut iclem crus B H femper 
tranfeat per prjcdiclum ipfius H G pundum H , fimulc|ue nlte- 
rius cruris BG acdia^linca: HG interfedionc G delcribatur 
curvalineaBG: erunt 
HG defcribens» 
E F dncctnx. 

H B G , H B P anguli mohiles. 

F H G, E H G angidi ad directricm . 

B Polus. 

B D intervallum. 

B H crm patiens. 

B G crusefficiens. 

P G linea efficiens. 

D K defcribens in ftatione prima , five defcribens fimpliciter. 
D B C, D B A anguli mobiles inftatione pripta. 
AC efficiens inftattoneprima, fivefj^trifwifimplicitcr. 
CurvamBG, cjjiciente AC, tntervallo vcro B D defcriptam di- 
cemus ; Et apparet, cum efficiens P G cft in ftationc A C , crus fa- 
tiens B H comcidere cum intervallo BD ^ ac dcfcrtbentem H G tunc 
clleinlhrioneDK , atque ipQr efficientem &c in t erv allum cou&itm 
itrinc^ue angulos mobiles D B C , D B A. 

Theorema L 
rropojitia i. 

QmAihctefficiente^ &:quocunque intervallo^ ixangult 
mohiles scquales lint iis, qui ad diredricem fiint ab cadcm 
partc, curva dcfcripta, hoc ipfi propriiim crit , ut qux- 
vis rcfta a quolibct curva^ pund:o ad defcribentem effi^ 
a>»// arquidirtans applicata poffit reftangulum , fub />;- 
tervallo atquc ca defcribeniis partc > qua: inter Folum &c 
applicatam intcrcipitur , contentum» 

Sit efficiente ABC, intervallo BD, ^direarice EF defcripta 
curva B G ; ita ut angultts mobilU D B A fit stcjualis anjTulo E D B 
addirectrtcem , fitque a punao G in curva utcunque affumpto ad 
defcrtbentem DBK applicata rcda G K cffictenn AC parallela: 
dico (juadratum apphcata: G K reaangulo D B K xquale eflc. 

Con- 
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Conltiaitis cniin rain mo/'/// qu.iin drflribcnte in ftationc 
iiti hicrc, cumpcripf.irum intcrrcaioncm dcfcriptum cllnun- 
aum G , vcluti in H B G &: H IG : fi tam au^uIus mU>ilu ^uiii is 







» c 










V- ^ 
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f per Co/ 8 qui ad direclrtcem eft redus fit , uti in priina figura ^ erit " ut H I 
^-'^^Mr/r;- ad I B , ita I B ad I G , id cft S ut D B ad G K , ita G K ad B K. 
Mi. ac proinde ' quadratum reftae G K reftangulo D B K a:quale 
3f#ri7//x/ierit. 

At vero fi obliquus fucrit uterque angulorum A B D , E D B, 
utiin caeterisfiguris, fecabunt fcfe ejficiens & dire ^rix pvodadix 
ad cas partes ,ubi angulus mobilis, isque qui ad dire^ricem eft> acuti 
crunt. fit itaque ipfarum interfeftio in L pundo. Quoniani igi- 
Vl^^^'''' tur tam anguli L B D , L D B, ex conftrudione , quam L I H, 
y per C pri- L H I , propter parallelas D B , H I , a:quales funt * ; erunt quo- 
'Tti: que ^ tam linea: L D , L B , quam L H, L I ac proinde & com- 

fi ^ll^&^fi pofit^E * vel refiduaj ^ DH , BI sequales. Cum autcm , an- 
nviibus. ' gulis D B I , H B G iifdem, five xqualibus exiftentibus, addito 
h in cafib. yd ablato communi angulo H B I , angulus D B H angulo 
I v,Vu{fi^ I B G 5 id cft B G K , hat arqualis atque angulus B D H ex 
jiiiiibus. conftrudionc angulo D B I , id cft % B K G, fit arqualis : erunt * 
\ jn^arufig. triangula B D H , G K B sequiangula , eritque proinde ^ , ut B D 
dmclh. ad DHfivc BI, Iioc cft ad G K, itaeadem G K ad KB. 
%III & quarc, utfupra quadratum applicatasGK rcftangulo D B K 
mUibus" erit. Quod eft propofitum. 

* prmi. 7 per pmi. ^ per frimi. 9 fer 4 fexti. per primi. ^^perij fixtt. 

Conftat itaque , curvam intcrfedionc , uti pra;di- 
dumeft:, defcriptam, eam ipfam eflc , qua: Vcteribus 
Paraboias Poluw^^ idem punilum quod vertcx r lineam 
autem defcribentem in fiatione prima candem qiix diamc- 
ter, aut fi anguli mobiles refti fuerint , qu2E axis -> inter- 
vallum vero idem quod latus re(3:um five rcccntioribus 
Parameter ad candem diametrum cundemvc axcm 
pertinens > atquc<r^^/^»//parallclas, cas, qua: ordina- 
tim ad diametrum vel axcm applieatae diccbantur ; 
quarc & eadem noihina retinento. 

CoroUarium L 

Cum defcribentii efficientisque inrerfedio quibufcunqne ftationi- 
bus in uno tantum punfto fiat, manifeftum cii.defcribentem in qua- 

cunque 





P. I. 1(^5 
cunquc Ibtionc , id 
cil » rcccas omncs 
dianictro arquidi- 
Ihntcs , in uno tan- 
tum pundo Para- 
bolx occurrerc, 

CorolUrtum 

Cumquccontinuo 
defcTtbcntis a Polo rc- 
ccflu major major- 
ijuc fcmpcr fiat an- 
gulus ,quem cruseffi- 
ctcns condituit ad //- 
rif4W cffiitcmcm tn Jla- 
ttone frtma , vcluti 
G B I , manifcilum 
cfl , quamlibet rc- 
6ti\u a Polo ad quod- 
libet curvar punt^um 
dudam , ut, ex. gr., 
6G,totam intraPa- 
rabolam, pi odudam 
autcm, uti ad R ,ex- 
tra Parabolam ca- 
dcre. 



CoroHsriurn 



Conftat praeterca 
angulum G B K in- 
dchnitc quidem di- 
minui, omnicjuc pro- 
pofito angulo ret^ti- 
lineo minorcm rcddi 
ponc; rcdawi tamcn 

t]li('tcns B G minqiram cnm dcfcrtbcnte B K comciderc, multo mi- 
niis ipfam tranfire : ad li©c cnim neccflum furct , n< crus fAttem 

X 5 



»3 



II 




I 
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^pefz^pn-j^lldirenrici EF foret paralleluin autcertc ut cadcrct infra 
eam , cjuae a Polodire^rici sequidiftans dufta elTet > quod planc iin- 
poffibile cft, cum dtrellricem femper fecet. 

CorelUrium 4. 

Ideoqueapparet, rcdasomnes, qua? Parabola: axem vcl dia- 
metrum fecant, produdas tandem Parabola: occurrcre. Secet 
eHimreclaKXdiametrumBKM, aca«; rj^afw/ BG, in ea fta- 
tione conftitutum , ut K B G angulus minor fit.dato angulo 
^juxta Cor.MKG % at vcro Parabolam in pundto G. Qupniam igitur rec5la 
pracedens. ^ ^ q occurrit, aut eidem occurret inter B & G , quo ca- 
^/^^rc^rtf/.ifuipfa produda etiam curvse BG occurfuraeft auteidemin 
^"-^*'- ipfo G pundo occurret , quo cafu & fimul Parabol^e ibidcm oc- 
curret , aut deniquc ipfi B G occurret ad partes G produdlse , quo 
^ perCor. i utiquccafu prius Parabola: occurret 

CeroUarium j. 

Manifeftum quoque eft, appllcatas omnes , utrinque Parabola 
terminatas,ab axeautdiametro bifariamdividi. Ut, fi duifla fit 
y per 1 hu- applicata N M O , quoniam ^ tam quadratum N M quam qua- 
^^^' dratum M O xquale eft redangulo D B M : erunt quoque eadem 
quadratainterfe arqualia, ac proinde& reda: NM, M O arquaies, 

CoroHarium 6. 

Patet quoqucpraecedentisconverfum, ncmpenonpoffealias 
redas prxter eas, qusc efficiemi arquidiftant, in Parabola ab axe fi- 
ve diametro bifariam fecari. Si enim O Q, qua: non fit arquidi- 
ftans ipfi A C, ab axe five diametro B P bifariam divideretur in P, 
duda O N efficien$i A C parallela , quxque proinde ab eodem 
6 p^rCorol axe Cve diametro bifariam quoque fecabitur in M ^ foret O P ad 
ut OMadMN: ideoque ^ ducta refta per N& Q cffet 
diametro parallela , ac Parabol^ occurreret in duobus pundtis N 
& Q . quod fieri non poteft 



* jrtxta Ce- 
rol. I hijHS^ 



Itaquc non foliim applicat^ omnes a diametro bifa- 
tim dividuntur , fcd & qu« a diamctro bifccantur ad 



can- 
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enndem ordinatim nppIicarxfiHit : & i\ diamcrcr re- 
a.mi quamlibct in Par.ibola diicTram bifariam dividac 
omncs CJU04UC ipli xquidiftantcs bifariam fccrJoir. 

^ CofolUrium 7. 

Ex ilemonfb-.uis 
quocpc Facilc colli- 
giiur , applicataruin 
quadrata ad fc invi- 
ccm clfc , ficut ad fc 
inviccm funt diamc- 
tri portioncs intcr 
vcrticcm.& applica- 
tasintcrccptx. Utjfi 
applicatx fint GK, 
N M , crit « qua- . , ^,,,. 
dratum reda: G K / 
ad c]uadratum iplius 
N M , ut rcdangu- 
Jum D B K aj rc- 
ftangulum DBM, 
idcU ut BK ^d^ptriftKti. 
BM. 



CorolUnum 8. 

Ex ipfa porro dc- 
fcriptionc manifc- 
ftum cll, efiitentemin 
jhttoni prtmu , id cft, 
rcCtam , quar pcr Po- 
lum livc vcriiccm ap- 
plicatis xquidiflans 
ducitur , ibidcm Pa- 
rabolam ncc in a- 
lio prartcrca pundo 
contingcrc , multb 
minus candem lcca- 
jc.Suiiv- 
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re. Sumpto enini in curva prseter Polum B pundo utcunque, velu- 
ti G, fi cri^ (fficiem eidem applicetur, uti in pofitione B G , confti- 
tuctur ab ipfo & efficiente znguluSf ut G B C : atque adeo punftum 
G, utcunque fumptum, id eft, tota Parabola , prs^ter Polm B , in- 
fra efficiemem A B C cadet. 

CoroUarium 

Conftat quoque ex antediffis, non poflealiam rcftam pra:tcr 
efficientem Parabolam in Polo fcu vertice contingere. Quoniam 
enim alia qusvis refta pcr B duda , ex. gr. , P R , angulum con- 
ftituit cum efficiente AC,utRBC,fia Polo ad direSlricem ducatur 
reda B H , ita ut eidem angulo R B C arqualis fit angulus D B H, 
acperpunduniHagaturreaadiametroparallela, utHG: erit 
eaipfa defcrtbens, 6c HBR angulm mobtlii , utpote xqualis angula 
mobilt D B C ; B R vero crusefficiens ; ac proinde iplarum H G, 
B R interfedio G in Parabola. Quare cum reda P R non in 
punc^o B folummodo, fed & in pundto G Parabola; occurrat , ac 
I tota BG recfta ' intra curvam cadat , noncontingct rcda PR 
Parabolam , fed eandem fecabit. 

Itaque omnes vcStx inParaboIa dudacquse contin- 
genti iil vcrticc aequidift:ant , ordinatim ad diametrum 
applicantur fivc ab cadem diamctro bifariam dividun- 
tur ; &: contra, qux cuilibct redic, a diametro bifariam 
divific, per verticem icquidift:ans ducitur, Parabolam 
in vcrtice contingit. 

CoroUarium ic' 

Ex didis quoque obvium eft , quo pafto data pofitione Para- 
bolx diametro , ejusque vertice , & latere redo , nec non angulo, 
quem ordinatim applicata: faciunt ad eandem diamctrum, ipfa 
Parabola in plano defcribatur. Si enim defcribend«e Paraboljc dia- 
mctcr fit BK, vertex B, latus redum ad candem diamctrum 
pertinensBD, (quod quidemipfi diametro indiredumfit pofi- 
tum, ) atquc angulus quem faciunt ad diftam diamctrum ordina- 
tim applicatae A B K vcl C B K : oportet, dufia pcr D latcris rcai 

termi- 
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tcrmininn rcfta ED F in angulo H D B ipfi AB D arquali 

/r A C, & tmervallo B D j ad dire^rtcem E ¥ curvam dcfcribcrc , ut 

NBG; crit^uc harc ipfa, quardcfcribcndaproponiturParabola. 

Y Theo- 
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I 



T H E O R E M A IL 

Propojitio 1. 

Si per afliimptum utcunque in Parabola pundum 
rcda ducatur , axi diametrove parallela , erit quoque 
aflumptiim pundum Parabolac vertex , dudaque pa- 
rallela itidem diameter. 

Sit Parabola qu^elibet H A M , cujus axis diameterve A B , & 
latus reCtuin ad eandem peitinens A C ; fitque per pun(5tuiii M, 
in curva utcunque aflinnptum, ducla re<5ta M O , axifive diame- 
tro AB parallela : dico airuiiiptuni quoque pundtum M veiti- 
ccm , dictaiiicjiie M O diametrum efle , imo (i, ducta pci M iccta 
SV, ita utabaxe five diametro AB extra Paral^olam abfcindat 
portionem A I ^L|ualeii) A B , quse inter vertice^n A &: applica- 
tam M B intcrcipitur ,• produdaque O M ad K , ita utiit MK 
ipfis A B vcl A 1 & IM rertia proportionaiis , ejfictente S V mter- 
Vallo vero iVl K Parabola defcribatur : dico hanc cuin expofita 
Parabola H A M oandem fore , ita ut altera alten per omnia con- 
gruat 5 ac proindc non folum M O diametrum , atque M verti- 
ccm fore, fed & M K latus reftum e(fe ad didam diamctrum M O 
pertinens, & S V Parabolam in vcrtice M contingere , omnesque 
ipli parallelas in Pai abola dudas ab M O bifanam dividi , atquc 
ad hanc ipfam M O ordinatim applicari. 

Sit ennii m expofita Parabola H A M affumptum prarterea 
aliud quodpiam punflum, ex.gr. , H; fitquc ab eodem ducta H G 
ad axcm five diamctrum A B ordinatim applicata , nec non H O 
ipfi S V sequidiftans , quarum prior, (i opiis fuerit produda, redse 
KO occurrat in E; pofterior vero , itidem produda, ubi opus 
fuerit , prsedidum axcm five diametrum A B fecet in D. Et ap- 

*txihujus. paret fi i]uadratum rcclic H O arquale fit rcctangulo K M O, 
Parabolam, c\\ix ejfiiteme SV, tmervallo veio MK dcfcribetur, 
per pundum quoque H tranfituram. Elfe autem quadratum re- 
da: H O xcpiale redangulo KM O multifanam id quidem, * 
nico faltcm judicio , breviter fimpliciterque fatis in eum qui fe- 

^perihu' quitur modum demonftratur. 

Quoniameft * utCAadMB, ita MB ad B A, erit, dupli- 

catis 
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catis confequentibus , ut C A ad duplam M B fcu ad G E bis , ita 
ipiri^pri- M B ad B I, hoc eft itaHG ad G D : ac proinde + contentum 

m, &± f,,u .-n^r^Mc «-.v,^o 1 Tj L- 1« /:,k 




ac fimilibus. 7 quippeper fupra demanjlrata nUantulum H G E his aqtidle ejt reBangulo fuh C A 
G D. f in cafu cnim fig. I , fi ab una parte ad bina quadrata reftarum H G & GE addatur 
rcctangulum H G E bis , compofitum fit E H quadratum , per 4 fecundi i ac fi ab altcra parte 
ad rcdangulum fub C A 6cl G addatur rcdiahgulum lub C A & G D , fit, per I fecundi , red-o- 
gulum fub C A & I D fcu M O. Eodem modo, fi in cafibus fig. 1 1 & III ab una panc a binis 
quadratis redhrum H G 6c G E aufcratyr rcdangulum H G E bts , refiduum erit , pcr 7 fecun- 
di , E H quadratum j ac fi ab altcra panc a rcclangulo fub C A & I G auferatur re£ianguiura fub 
C A & G D rcfiduum crit , pcr i fccundi , rcdangulum fub C A & I D feu M O. 

Ideoquc cum fit ut B M quadratum ad M I quadratum , five ut 
ptr\ CAB redanguIum^ adredangulumfub KM& AB ^hoceft 
^ r ^ ^ K » afllimpta communi altitudine M O , ut prse- 
n\]rf; didum rediangulum fub C A & M O ad KM O redangulum, 
ita " EHquadratum ad HO quadratum ; fitquc rcctangulum 
^fj^pl^frl^, C A & M O , ut jam oftenfum eft , ^quale quadrato E H : 
il^ ^ " crit quoque rc(5hngulum KM O quadrato H O a^quale. 
^^per\& Unde cum punclum H , ubicunquc id in expoflta Parabola 
A H aflumptum fucrit , femper quoque fit in Parabola , qux effi^ 
^uim, ctente S V , intervallo vero M K delcribitur : fequitur alteram alte- 
ri per omnia congruere , ideoque hanc cum illa eandem eflfe \ ita 
ut conftet veritas corum , qua? proponebantur. 



CoroUmum u 

Exantediaismanifcftumeft, quod, dudis in Parabola binis 
quibuflibet reais fibi invicem ^quidiftantibus , qu^eutramquc 
bifariam dividit reda Iinea illius diameter exiftat. Ouippe qu^ 
per medium arquidiftantium unius diameter ducetur /iTve h^c fit 
jpfadiaraeterexgencratione , fiYeeidemparaUela, permedium 

quo- 
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* p2r con- quoqiie alterius sequidiftantium tranfibit Atque ita apparet> 
cfrThujus P^^^ ^^^^ cujuflibet Parabolse diametrum funulque ordin4- 
' tim ad eandem applicatas invenire liceat. 

CoroUarium z. 

Patetqueporro, quaflibet redas Parabolam ubivis contingen-^ 
tes, atqueordinatim a pundto contadus ad diametrum applica- 
tas , a^quales utrinque a vertice diametri portiones abfcindere ; 
&j vice versa a terminis applicatarum per diametrum du(5tas , ita 
ut xquales utrinque a vertice diametri portiones dudas applica- 
tseque abfcindant, Parabolani in di(5tis terminis contingere. Re- 
clam enim S V , ex eo quod sequales fint A I, A B, Parabolam in 

» ;«i pundo M utcunque aflumpto contingere , nunc ^ demonftra- 
tum at nec aliam redam in pundo M Parabolam contingerc 

?j>^rpCc?r.ipofl'e, fuperiiis ' oftenfumeft. 

hujus. 

CorolUrium 

Atque hinc hon difficulter colligitur, quo pafto a quolibet 
pundo, nonintraParabolamdato, reda ducatur, quse Parabo- 
*r per r Ctj- lam contingat. Inventis enim diametro quacunque& redis, 
roL 1 hujus. qLi^ ^d illam ordinatim applicantur , fi in ejufdem diametri ter- 
^ perZ&^ mino fit datum pundum, notum nunc eft ^ redam per idem pun- 
Corol.ihu- d:um dudam, atque ordinatim applicatis arquidiftantem , Para- 
bolam ibidem contingere. At fi alibi in curva fit pundum datum> 
veluti M , fitque inventa diameter A D : oportet , duda ex M re- 
da M B ipfi A D applicata, fumptaque A I ipfi A B a?quali, duce- 
re redam per I & M. Sin autem extra curvam detur in diametro 
produda, veluti I : oportet , fada A B ipfi A I arquali, atque B M 
ordinatim ad A D applicata, qua: Parabola? occurrat in M, ducere 
rurfus redam per I & M. At vero fi neque in curva neque in dia- 
metro produda detur , ut, fi inventa diameter fit M O, datumquc 
pundum I : oportet , duda I D diamctro M O parallela, qu2E Pa- 
rabolam fecet in A , fumptaque A B ipfi A 1 ^equali , atque ex B 
dudaBM ordinatim ad AD applicata , nimirum, quae xquidi- 
ftansfitcontingenti in A, Parabolsequcoccurrat in M, ducere 
pin hu- iterum redam pcr I & M. quippc conftat ex antcdidis % ipfam 
>j , ejusque i M omni cafu Parabolam contingere in pundo M. 
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Cvrollarhm 4. 

Conftatprxterea, aflltmpt^ ciijunibet diamctri parametruin 
cnctcrtiamproportionalemduabus redis. quarum una eft vcl 
axis vel dats diametri portio, interccpta intcr ejufdem verticem 
K eam , quaj Parabolam in aflumptce diametri termino contingit, 
'iuzhum, fl"* prxdidar contingentis pars , qua: inter dacain & 

• ailumptam diametrum interjacet. Demonftratum eniin eft 
lectamMK, cx eo quod ipfis A I , I M tertia fit proportionalis, 
allumptas utcunque diametri M O parametrum efle. 

Corollarium y. 

Ex demonftratis quoquenon difiicultcrcolligitur, quo pat^o " 
datapofitione qualibetParaboIidiametro, ejusque vertice, & 
Jatere recto , nec non angulo , quem faciunt ordinatim ad didam 
diainetrum apphcata;, aliaejufdcm Parabolje diameter. quacum 
applicats ahum quemlibet angulum conftituant, acipfuis ver- 
tex &Iatus reftum mveniantur. Si enim dati pofitione diame- 
v°N^l reaoMK, angulo^ue SMK vel 

VMK , quem apphcati faciunt ad diaara diametrum MO, 
aham ejufdem Parabolx diametrum invenire oporteat . quacum 
conftituant arqualem dato cuilibet an^ulo 
A IJ M : ducatur a termino K ad S V reda K P in an-ulo K P V 
ipii dato A B Mjqiiah , divisaque PM bifariam in 1 ducatur per 
I reda I B ipfi M O xquidiftans. Deinde ab M ad candem I B 
appl.cetur reda M B in angulo M B I dato angulo «quali , divisd- 
que B I bifanam m A , crit qujefita diameter A B, vertex punduin 
» »«• , bu ' ^^"^^^"^ paramcter A C, rcdia nempe, qux ipfis A B , B M ter- 
J" •^«- tia proportionalis exiftit. Eft enim • pundum M in Parabola. 

qus e§ctmc ipfi B M parallela ac mtervall» A C defcribitur. quan- 
;r " iT'rT«'^"a''''"'rP?!'"'''' ^ Mexconftruaione ' redan- 
BIM & PMv u^" '•i^""''' 'J"0"ian.fimilia funt triangula 
B I M & P M K, ob xquales angulos ad B & P (ex conftruaione), 
T'''"- ( ob parallell; A D, M O) , L ' ut B l3 

*p,M/«/,'. " ^ ,ir . '^"P"^ anteccdentium dimidiis . ut A I ad 

MK, 
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M K , in diais angulis defcripta: omnino exdem erunt. Sunt au- 
tcm bi anguh , quos faciunt M B ali.^que ad diametrum A D ap- 
plicati, ex conftrudioncdato angulo A BM aEciualcs. Quocirca 
A D x!i"^n '.1"°'^ quxrcbatur. Quod fi vero datus angulus 
A 13 M recftus fuerit, ipfe axis etit , inventa A D. 

Etiamfi curva, qualibct<?^w«rf, &quocunque /»- 
tervj//o dcfcnpt.1 , fi 4«^«// mobiles inarqualcs fint iis , qui 
ati dtreamem ihnt ab eadcni partc , ca ipfa fit , cui poft 
drculum & Parabolam intcr curvas primi generis pri- 
mum locum tribuam , utpote quam fequcnti (pccic 
quodammodo fimpliciorcm judicem ; cujusquc pro- 
ptercaortum, naturam , &; propricratcs nunc expofi- 
turus cidcm defcribcndi mcchodo infiftere , pricmilfif- 
que in principio dcfinitionibus inharrere poflem ; cum 
tamcn ca ipfius proprictas , quam primam ac maxim^ 
univcrfalcm cxiftimo , & h qua csetcras facilhme dc- 
duco , cxahis gcncrationum fpccicbus diftinctius ap- 
parcat arquc cxpcditius dcmonftretur , quod in Ma- 
thematicis, &pr;ccipuc in Elcmcntorum cxphcationc 
non parvi facicndum puto, cam fclcgi , qus a jam di- 
cta quam mmimum deflcdat, qua:que fimihtcr aneuH 
reaihnci recT:xquc hncx motu & intcrfeaione pcr/i- 
citur; at in qua dicti anguh motus non circularis fcd 
rcdtus , ac contra did.x linc:e non rcftus fed circularis 
cft, ut cx definitionibus in cum finem adaptatis , & fc. 
qucnti Capitc propofitis , magis cluccfcct. ' 

C A p u T II. 
DEFINITIONES SECIIND^. 
I. 

C I rcaahnca circa punftum fixum circularitcr mo- 
O taangulumqucndamrca,lincum, oltcrofm calrc 

immo- 
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immotx rcclx lincx applicatiim , pcr candcm immo- 
tam lincam promovcac , &: (ccum diicat, ita ut prxdi- 
rcda circulatitcr mota (bmpcr pcr iJcm applicati 
cruris pundum tranfcat , (imuk'iuc altcrius cruris ac 
cjuklcm lincx motx intcricdionc curva dclcnbatur, 
appcllabitur hxc ipli circularitcr mota Itncd dcjcrthcnu 

II. 

Altcra vcro immota nuncns Dircnricii iiomcn rcti- 
ncbit. 

III. 

Pr:rdidus autcm angulus rcdilincus, iscjuc qui ci cfl: 
dcinccps , fuiiilitcr &: hic Angulorum mobtU$4m nominc 
vcnicnc. 

IV. 

Sicuti & punclum fixum , circa quod dcfcrilcns clr- 
cularitcr movctur, Poltu nuncupabitur. 

V. 

Rurfusquc crus anguli mobilisy quod a dcjcribcntc ^ct 
dircciriccm promovctur , Cr^ pdticns. 

VI. 

Altcrum autcm crus, quod a dcfcribcntc fccatur, 
Cr/^ cfficicm , pcr anguh vcrticcm produclum Linc^^ 
effictcns appcllabitur. 

VII. 

Cum dcfcribcns cfficicnti parallcla cft ac proindc nuUa 
ipfarum intcrfcclio cxilht, tam cffictcntcm qimndc/cri- 
hcntcm in fdftonc prtma confiituus diccmus; acquotics 
dc iis fimphciccr fcrmo cric , in cali ipfas ftntionc con- 
fidcrabimus. 



Z 2 



VIII. 
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VIII. 

Intervdlum aiicem hicnominabimus tam eam Cruris 
fdttentts partem/qux intcr anguli ntobilis verticem &cde- 
fcribentem intcrjacct , quam eam defcribentis portioncm, 
qua: intcr ?olum &c dire^ricem intcrcipitur. 

Ut in appofita figura, fi rcda A B C circa A punaum cir- 
culariter moveri concipiatur, motuquefuopromovere &fecum 
M qua: qui- ^"^^^c angulum B E C * ita ut crus E B femper applicatum ma- 
dem reaa neatmimota^ redse linese KL, ac pr^dida A B C mobilis fem- 
anguius ' ^ tranfeat per idem punaum cruris E B , ex. gr. , pcr B , fimul- 
BEC infi. alterius cruris E C & did^e linese A B C interfedione C de- 
gura qua- fcribatur curva linea c C , fitque duda A D cruri E C parallela • 
ftatfo- ■ ^PP^^^f ^"^gis ^e^^ A B C ad ipfam A D accedit , eo mino- 
nibus cxhi- rem fieri angulum E C B. ac tandem cum ipfa A B C pervenit ad 
bcntur. A D , ita ut cum ipfa coincidat, cundem angulum E C B tunc pe- 
nitus cvanefcere : cum A D,ac proinde & dida A B Cftatione il- 
la, cruri E C parallela fit ita ut tunc didum crus E C five ret^a 
C EM cadem fit cum linea G F H, nimirum fuppofita D F ipfi 
B E, xquali , eruntque 

A B C defcribensin ftationibus diverfis 
K L directrix. 

BEC,BEM,fiveDFH&DFG amuli mobilcs. 
A Polus. ^ 

E B crus patieris. 

EC crusefficiens. 

MClineaefficiens, 

G F H effictenstnftationeprimay fcu efficiens fimplicitcr. 
A D I defcribem tn ftattone prima, feu defcribensXwn^YxcMv. 
E B fcu F D & A D utrumque tntervaUum. 

Theorema III. 
Propojitio 5. 

Quibuflibct angulis mobiUbm ac quibufcunque in: 
tervallu , juxta dcfinitioncs pracmilTas dcfcripta c&r- 
va, hoc ipfi proprium crit, ut redangulum contcn- 

tum 
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t jiu iLib qualibcc rccla efficicnti parallcli , a qiiocunqiic 
curvx pundo ad dircLlncem ducla, atquc ca dirccincis 
parcc , qux inccr diclam parallclam &: cjficicntcm intcr- 
cipitur , xqualc lic ci , quod lub utroquc trjtcrval/o con- 
tinctur > rccLingulo. 




Sit quolibct dn«ulo molilt B E &: quibufciinquc wtervallis E B, 
fcu F D & A D , direclnce K D L , dcfcripra curva c C ; ita ut rjffi- 
(lem fit G F H , fitquc a pundlo C in curva utcunquc alfumpto ad 
dfreclrtcem duda C E efftctemt G F H , ac proinde & tmerfallo A D 
parallcla : dico reAanf^ulum F E C spqualc cflb A D F rcdangu- 
lo,fivcei,quodfub AD, EB continctur. 

^ 5 



Ccn- 
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Conftitiuis enini tam an^iilo mobtlt (\\ilmdefcribeme 'm ftatione 
utihicre, ciim per ipfarum interrcaioneni defcriptum eft pun- 
dum C. vcluti in B E C , &: A B C , qtioniam jcquales funt reda: 
EB, FD, addita velablatautrinque FBvel ED: erunt quo- 
V"'25/.ri.c]«erea*BD,FEsEqu4}es; cum^ue • propterparallelasEC, 
V"- 4/'w/. a^quiangula fint triangula B D A , B E C : erit ' ut B D . id 
i per i6 cit, F E, adD A, ita BE ad E C : ideoque » redangulum F E C 
rw/. fub cxtremij ^quale reftangulo fub mediis A D , £ B feu A D F. 
Quod crat propofitum. 

Quare cum &: omnia rcdangula , ut FE C, inter fe 
quoquc fint xqualia , manifcflum eft , curvam, interfc- 
a:ionc uti pr.Tdi(aum cft , defcriptam , cam ipfam efle , 
quam VetcrcsHyperboIam vocarunt.auc, fi binas cur' 
vas eodcm &: continuato motu genitas Cimul confide- 
rcs , eflc cas, quas Oppofitas Secliones dixcre j dtreari- 
cem vcro K L ac cfficientem G H eas ipfas , quas Afym- 
ptotos nuncupaverunt, atque ipfirum occurfum five 
intcrfcaionem, utF, idem illudpunaum, quodHy- 
perbolx five Oppofitarum Seaionum Ccntrum ab ipfis 
appcllatum fuit. ideoque & fingula liidcm illis no- 
mmibus in pofterum indigitabimus , folummodo fe- 

'isflf;^ """" °^ ^"P<^"us * expofitas,minus 

m«m. congruum cvitaturi. Rcdangulum autem fub /«/^rW- 
lu contcntum, fcu, quadratum ci a:quale, HvpcrboJ* 
l^otcntiam diccmus. ' 

Corollarium r. 

Ex ipfa defcriptione manifeftum cft, Afjmptotos &: Hyperbo- 
lam magis magisque ad fe invicem continue accedcre , tandem- 
StarnVi ^^'T^^ datacjualibctdirtantia ininorem.. 
cujustanien, fi dcnionftrationem exaaiorem defidercs datadi 

^Per ,S iu DF aJ 1"^""^ '^^T NO minorfit , fi fiat ut NP ad A D, 
ptoto FHsquidiftans: erit ' rcftangulumF..Pote^ti;t ADF 
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of cjikiic, KicocjwC jijxta ca, qux * dcmonftran funt, piinflinn C in ^ i» 
Hypcrbola. Elt autcm rripfi PNxcjualis, hoccft, datidi- 




ftantia N O ti)inor.Qu^rc<?L pcrpcndlcuiaiisa punc^or ad Af^MU- 
ptoton l K duda, id ci\ , diftantia Hypcibolx j prardicta Alym- 
ptoto.ibidcin daia diftantia N O multb minor crit. 

CorfiUarium 1. 

Atquc ita finfiul apparcc, rcdas omncs , oux dudar cx quohbcr 
pundto intra angulum , qui ad verticcm clt ci, cjui Hypcrbolam 
continct, pcr ccntrum tranfcunt, vcl Afymptotoiuin altcrutrani 
fccant, Hyperbola? tandcm occurf crc , productasijuc candcnii & 
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in unotantumpunao, fecare : quandoquidem ha: pioduda: ab 
utraque Afy niptoto magis magisque femper abfcedunt. 

Corollarium 5. 

Conftat prxterea , efftcientem in quacunque ftationc, id cft , rc- 
<3:as omnes Afymptoto parallelas fimiliter Hyperbolse , &: qui- 
dem in uno tantum pundo, occurrere, produdafque illam ibidem 
fecarc. ImpofTibiie enim eft, ut defmbem atque efftctens uila ftatio- 
ne fefe in pluribus pundis interfecent. 

Theorema IV. 
Propofuio 4. 

Rcda linca , fivc per bina qu^Iibct in Hyperbola 
punda tranfiens , fivc cidem ita occurrens , ut produ- 
<aa utrinque extra Hypcrbolam cadat , utrique Afym- 
ptoto, intra angulum, qui curvam continct, occurrit. 

Sint in Hyperbola BCD, cujus Afymptoti K AE , HAF, 

dudae F B C G , 
tranfiens per bina 
curvscpunda B & 
C, atque M C ei- 
dem occurrens in 
C) ita ut produda 
versus L utrinque 
extraHyperbolam 
cadat ; Dico tam 
redam F B C G 
quam redaMCL 
utrique Afymptoto 
KAE&HAFin- 
tra angulum E A F 
occurrere. Hoc c- 
nim fi non accide- 
rct,eademFBCG 
vel M C L aut 
Afym- 
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Aryniptotorum altcrutri parallcla eflbt, aut, fi vcl huic vcl illi 
Alyniptotocxtra anguluiiiEA Foccurrcrct, cx pundtointra an- 
gulum K A H ail vcrticcm ci qui Hypcrbolam continct ducia 
hanc vclillam Afymptoton iccarct; idcoijuc ' curva: in uno tan- t feri&'i 
tiim pundo non vcro in duobus occurrcrct , ac produda candcm Ccr. 3 %W. 
fccarct , non autcm utrincjuc cxtra Hypcrbolam cadcrct , contra 
id (juod ponitur. Ac proindc conftat propofitum. 

THtOREMA V. 

Propofith j. 

Aflumptis , vcl in una cademquc , vcl in oppofitis 
Hyperbolis, duobus utcunquc pundis , duclisquc pcr 
cadcm fivc una rcda fivc duabus,ilbi mutuo parallclis : 
crunt rcdangula fub dudx vcl dudarum parnbus, Hy- 
pcrbola &: Afymptoto utiinquc mtcrccptis, fibi invi- 
cem xqualii. 

FV Sint, vcl in cadcm, vcl 
- in oppofitis Hypcrbolis 

^ BPCD, cujus Afym- 
ptoti A H , A F, aflum- 
pta utcunqucbina pun- 
(fta B &: C , ac pcr ca- 
dcm dudx binar rcdx 
BD , CP iibi inviccni 
parallclx Afymptotif- 
cjuc occurrcntcs in pun- 
disE,F, G, H dico ^quiutiquc 
rcctangulum E B F rc- occurfus in 
aanguloGCH*qualc«'-:„P-« 

CnC. inira angu- 

Dudis cnim pcr ca- i"'" ^^^ ^» 
dcm punda B & C ^c- ^'^j^^ 
dis, utritjuc Afymptoto //. 
parallclis altcraijuc A- « 
fymptoto fcrminatis, B I, B L, CK, C M : crit proptcr rcdan- , i^^ru 
culaIBL& KCM* xqualia, ut IB adKC, hoccft ',utLBrm, d. 4 
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^per iCfex- ad G C, ita C M ad B L, id eft , ita C H ad B F. ac proinde + rc- 
dangula EBF & GCH a^qualia funt. Quod demonftran- 
dum erat. 

Eodem modo oftendetur , fi per bina punda, ut B &C 
D, una redla ducatur BD, qux utrique Afymptoto oc- 
currat in pundis E & F * , redangula E B F, FD E libi 
inviccm a^qualia eflc. 

CoroUarium i. 

In oppofitis Hyperbolis , fi parallelaruni altera per centrum 
tranfeat, ut C P in tcrtia figura, eadem demonftratione.compro- 
batum erit , re(5tangula fub partibus quarumiibet reSarum > qux 
per Afymptotos ad utramque curvam ducuntur, fingulaarqua- 
lia elle quadrato squidiftantis a centro ad Hyperbolam duct^e. 
Quarecumcxdidisappareat, fi, duda percentrum reda ut- 
cunque veluti C G P in eadem figura , eidem ubivis alia reda 
quidiftans ducatur B D , qua? fecet Afymptotos in E & F , redan- 
gulum E B F vel F D E quadrato G C itemque & G P quadrato 
arqualeefle: fequitur, ipfas quoqueG C , GPefle fibi invicera 
^equales, hoc eft, quamlibet redam ad oppofitas Hyperboias 
per centrum dudam, in eodem centro bifariam fecari. 

CorolUrium 

Conftat quoque cujuflibet redla?, fiveper unam eandemque, 
five per oppofitas Hyperbolas duda: , partes Hyperbola & A- 
fymptotis interceptas fibi invicem eflb a:quales. 

Duda enim utcunque B D , qua? Afymptotis occurrat in E 
^per s hu^ F, cum cx antedidis ^ B F fit ad D F, ut D E ad B E : erit quoque 
^fex)i^^^ dividcndo ^ ^el , in oppofitis Hyperbolis, componendo 7 ^ j) 
^ per ij ad D F, ut eadem B D ad B E, idcoque D F, BE Sacproinde& 
Siimti. B F, D E fibi invicem icquales erunt. 

7 per 18 ^ 

^ per 9 CoroUartum 5 . 

Unde pariterconftat, reftam , quae vclunius ejufdemque, vcl 
oppofitarum Hyperbolarum , bina punaaconjungit, nulloalio 

fui 





fui pundo in Hy pcrbola cflc. Si cnim prxtcr D & B aliud quod- 
dam ipfius D B punduin , cx. gr. X, in Hypcrbolafoiet, cllet * • pirCtroU. 
X F ipfi B E ac proinde &: ipfi D F xqualis, pars toti , quod eft ab- P'''^^'- 
furdum. 

CoroBarium 4. 

Facilc autcmapparct, & convcrfum quoqucpropofitionis vc- 
rumcflc: ncmpc.fi, iifdcm pofitis, & rcdangulisLBF,G CH 
xqualibus, pundorum B & C unum in Hypcrbola fit , & altcrum 

Siuoqucforc in cadcm vcl oppolita Hypcrbola^cujus Afymptoti 
unt A H & A F. Lx co cnim qubd xqualia fint rcctangula E B F 
& O C H demonlliabitur xqualia quoq^uc efle rcctangula A I B 
& A K C eadcni mctliodo , qua convcrlnm fupra ollcnfum tiiit. 
idcoquc fi punctum B fit in Hypcrbola, crit quoquc * puniftuni 1 per i h* 
C in eadcm aut in oppofita Hy|x:rbola,cuiu$ Alyniptoti lunt A E>^«^- 
A F, & vicc vcrsa. Dc binis autcm punctis in cadcm linea , ut B 
& D I idcm diftum cfto ; imb & idcin crit in cadcm linca, li dida 

A a 2 pun^^a 



/ 
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punda,utB&D, arqiiaiiter ab Afymptotis diftent: quandoqui- 
dem , fi B E , D F a^qiiales funt , addita utrinque B D, vel in op- 
pofitis Hyperbolis ipsa E F, &: B F ipfi D E, ideo^uc & reflangu- 
lum EBF reftangulo FDE ^equalecrit. 



CoroUmum y, 

^ Apparet quoque, eam , qux ex centro quamlibetreftam , vel' 
in una eademque , vel in oppofitis Hyper bolis dudam , bifariam 
dividit, omnes quoque ipfi jcquidiftantes bifariam dividere. Ut, 
fi ex centro A duda A N O dividat bifariam redam C P , cui ae- 
quidiflans fit B D cum , ^equalibus N P , N C additis demptifvc 
^^iCtfr. ^qualibus^ PH, CG, sequales quoque fint N H, N G, ideo- 
^T^aniJ'^''^ OE, OF - eruntfimiliter, demptis rurfum additifvc 
tu & 4/*x. cxqualibus ' B E , D F , ipfde O B & O D quoque xquales. 

'//'v^;^''' Ej^^^^odi autcm ncdix a ccntro per Hyperbolam 
VylzTo^i^^^^^''^ intcrceprx ciiametri, fcu diametri fimplici- 

rSr' ^ ' "1"^ ^ ^^'^^^^ ^^^^^^ oppofitas Hypcrbolas du- 
^utAOh-Cuntur fecundx diametri ; parallelse vero per eaf- 
uSr^^ dcmbifariam fcdx s ordinatim ad diamctros appli, 
c utPCDB catx vocantur > & fl applicatx ad angulos rcdos a dia- 
m utracjue mctris fcccntut , cxdemdiamccriHyperboIxaxcsap. 
pellantur. Quando autem fccunda diameter ordina^ 
tim ad intcrceptam diametrum applicatis parallela eft, 
altera altcri Conjugata dicitur. 

CorolUrium 6. 

Ex pr^mifFis colligitur , non poffe alias reftas, quim didas 
parallelas feu ordinatim applicatas , a diametro bifariam feca- 
ri. Si enim fieri poffit, fecetur a diametro A O bifariam prse 
ter applicatas alia reda , ut QJl, Afymptotis occurrens in S 
& T,- & fit perOordmatunappIicataBOD, Afymptotis oc- 
4;.r2 c^TCurrensm E & F. .«qualcs ergo erunt tam EO, FO^ auim 
^ > ^^' • Qaoniam vero^ dufta E V ipfi S Fparaff 




ti. 

» prr r4 



zquiangula funt triangula EO V & FOS : crit ' ut EO ad 
O V , ita F O ad O S. Quarc cum E O ipfi F O fit a:qualis , 
crit & * O V ipfi O S , hoc cft , rccta: O T xqualis , pars toti, 
quod cft abfurdum. Non crgo bifariam fccatur rcda R dia- 
rnctro A O. 

CoroBarium 7. 

Atcjue hinc manifcftum fit , qubd , fi vel in unaeadcmcjuc vcl 
ad oppofitas Mypcrbobs binx cjuxlibct rcdje fibi inviccm xqui- 
diftantcs duct* fint , qux utrainquc bifariam dividit rcda linca 
pcr centrum tranfcat fcu diamctcr fit : Quippc qux per mcdium 
unias awjuidiftantium diamctcr ducctur, pcr mcdium quoquc al- 
tcrius xquidiftantium tranfibit Undc apparet , quo pado datx , per fCi- 
Hypcrbolx vcl oppofitarum Hypcrbolarum diamctros quotli- rcis ^«/w- 
bct , fimulquc ordinatim applicatas ad cafdcm , nccnon&: ccn- 
trum , utpotc quod binarum pluriumvc diainctrorum communis 
inccrfc Jtio cft , rcpcrircliccat. 

Aa 3 Theo- 




i^o Elem. Curvarum 



Theorema VL 
Profofttio 6. 

Kcdz pcr quodlibet Hyperboia^ pun(3:um ad utram- 
que Afymptoton duda , qux in eodem pundo bifa- 
riam dividitur, curvam ibidcm contingit ; & contra, 
contingens ad utramque Afymptoton produda inpun- 
0:o contadus bifariam divifa eft. 

Sit per pundum C in HypcrbolaB C D, cujus Afymptoti A E, 
A F, duda rccta G C H , utrinque Afymptotis terminata, c^ux 
in eodempundo C bifariam dividatur. Dico redam GHcur- 
vam contingere in C Secet enim , fi fieri poteft , reda G H Hy- 
•|^»;iC(jr. perbolaminC & I: eritque ' JHredx C G, ideoque & ipfi 
s hujtii. Q ^ a:qualis. quod eft abfurdum. Non fecat ergo G H Hyper- 
bolam , fed eandcm contingit. Dico porro converfim, fi G H in 
pundo C Hyperbolam contingat, eandem quoquein C bifariam 
dividi. Hoc cnim fi non fit, fumatur in C H majori parte ipfa H I 
iEqualisGC. Hinc cum pundum C fit inHyperbola, eritquo- 
^^r 4Ct?r. que ^ punclum I inHyperboIa, totaque C I ^ intracurvam ca- 
^^pTlcor. .^et, ideoque ipfa G H Hyperbolam non continget , fed eandem 
shujus. *in punftis C & I fecabit , contraid quod ponebatur. Nonergo 
GCipfi C Hinxqualiscft. Ideocpe cafu utroque conftat pro- 
pofitum. 

CorolUrium r. 

Manifeftum itaqueeft cx antedidis, fingula rccflangula , qu« 
comprehendunturfub partibus cujuflibet rcd^ contingenti pa- 
rallelse, inter Hyperbolam & Afymptotos interceptis , ellc x- 
qualia dimidisE tangentis quadrato. Ut , fi tangenti G C H xqui- 
diftans utcunque duda fit B D , Afymptotis occuncns in E & F : 
4 per iCor. ^^it reftangulum E B F five B F D, ut & F D E fi ve D E B scqua ' 
shujr^^ le rcdangulo G C H % id eft , ipfius C H vel C G , dimidix 
•Jj ^ tangentis quadrato. 
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CorolUrium i. 

Patct porro » rCvSam , qux pcr diamctri tcrminum ducitur 
quidiltans ei , qux inHypcrbola ab eadcm diamctro bifariam fc- 

catur, idcll, ordinatim 
applicatis parallcla, l ly- 
pcrbolam in dicto tcrmi- 
no contingerc. Ut , (i ad 
diamctrum A N ordina- 
tim applicata iit BN D, 
cjux producli Afympto- 
tis occurrat in E &: F , ac 
pcr diamctri tcrminum 
C ducn fit rcda G C H, 
ipli B N D xquidillans, 
cum xqualcs fuit N F 
& N E * : crunt * quo- i per i&s 
quc C H & C G x-Cor.isbn^ 
quaIcs,idcoque»GCHr;^^^„.„. 
Hypcrbolam contingct tt,& ^ 
in C. , , 

jur 

CorolUrium j. 

Hlnc liquet , non folum omnes rcdas in Hypcrbola , contin- 
genti parallelas , a diamctro pcr tactum ducta bifariam fccari> 
idcoquc ad cam oidinatim applicatas cllc , fcd & non poffc plurcs 
rcctas in uno eodcmquc puncto Hypcrbolam contingcre. Ut , li 
contingenti G H parallcla fit B D , Afymptotis occurrens in E 
& F , ducia pcr tadum C diamctro A C N , qux ductar B D oc- 
currat in N : quoniam ♦ G C , C H xqualcs funt, ncc i\on E N, 4 ^rr 6 hu- 
NF Seruntqiioque (demptis xqualibus * EB, D F,) B N,ND^'«' 
«qualcs , idcoquc & ad di6tam diamctrum A C N ordinatim ap- 
plicatx. At vcro non poflc aliam rcclam prxter G H Hypcrbo- f(%ti. 
lam in pundo C contingcrc, patct, quandoquidcm &: omnes ipfi ^^^'J^j^"'' 
xqiiidillantcs in Hypcrbola ductx , quxquc alix cflcnt quam ^ ^^^y^^^^ 
prxdiJtx applicatx , bifariam quoquc pcr candcm diamctrunWrma«/?r4- 
dividcrentui 7 . quod ficri non poflc lupcrius * oftcnfum cft. \^inC9r.$ 

Cx- s hujuf. 




^perCoroli 
5 hujus. 



rpi Elem. Cub.varum 

CcXteriim monendum Iiic, ut diamctrorum quoquc 
magnitudo determinctur , cam , qux a quocunquc 

in Hyperbola pundo 
pcr centrum duda 
oppofita Hypcrboli 
rcrminatur, ideoquc 
interceptas inter cen- 
trum & curvam du- 
pla eft ' , ut C AP, 
vel Hyperbolas: , vel 
oppofitarum Hypcr- 
bolarum tranfvcr/am 
diamctrum; eamquc, 
quas in ipfius tcrmi- 
no curvam contin- 
gcns utrinque A- 
(ymptotis tcrmina- 
tur, autqun: ipfi per 
ccntrum acqualis & parallela ducitur , ut G C H, fe- 
cundam diametrum tranfverfsc conjugatam ; at vcro 
illam, qux ipfis P C, GH, tranfverfe ncmpe fccundsc- 
que diamctro tertia eft proportionalis,ut G 0,re£hiin 
latus fivc Paramctrum dici- 




THEOltEMA VIL 

Fropojitio 7, 

Quae pcr termimim tranfvcrfa; cujuflibet diamctri 
reda ducitur , contingenti in vcrtice parallela , oppofi- 
tam Hyperbolam contingit , & qux ad fecundam dia- 
metrum, aflumptae cuicunque diametro conjugatani, 
ordinatim applicatur , cidcm aflumptse diamctro«qui! 
diftat. ^ 

Sit 



X 
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Sit Hypcrbolor , vcl oppo(itaium Hypcibolarum IC, HE, 
QUirumAlymptotiBG, D F, diamctcr tranivcrfa utcunquc af- 
lunipta C £ , pcrquc cjus tcnninum E dutla rcda l £ G parallc- 

laip(iBD, quxcurvaiiiin ver- 
ticc C contingit. itauthxcat- 
<]uc illa A fymptotis occurrant in 
pundis B, D ic F, G : dico pra:- 
dictam cjuotjuc I LG oppofi- 
tam Hypcrbolam contingcrc in 
E; & li pcr ccntrum A ducatur 
fccunda diamacr A K , diamc- 
tro C E conjugata , ordinatim 
ad candcm A K appHcatas ipfi 
C L diamctro arcjuidiftarc. 

Quoniam cnim cft * tamAE •^/nj^n- 
ad LG , ut A C ad C B , cjuam ^ 4 
AE ad LF,ut ACadCDi&:'^"''* 
funt tain A L, A C ' quam C B, * f*'' ' ^»- 
CD ^ orciualcs, crit suocjuc * ^^^//X: 
tam EGipfi CB, quam EFipfi 
CD,acproindc&:EGip(iEF V'^'^ 
zquaJis. Undc ' rcdaFGop- Tpeku' 
pofitamHypcrbolam H Econtingetin pundo L. Quod primo jus. 
Joco propofitum fuit. Porrb f\ pcr G &: D ducatur reda G D, le- 
cans fccundam diamctrum AK in K , oppofiti&^ue Hypcrbolis 
occurrcns in H & 1 , cum arc|uales &: parallcla: lint E G , D, 
crunt&: * quar ipfasconjungunt G D , C E parallcl-e &: arcjualcs. *per\)fr.- 
Idcoque cum fccunda diamcter A K contingcntibus E D, F G, id ^ ^ 
cft % ordinatim ad diamctrum C L applicatisarquidifhns fit, ut- 'lujul "^' 
potc cx Hypothcfi ipfi CE conjugata : crunt quotjuc ^ rcctx ^^rrH^n- 
GK. Ea', uta^KD, AC, idcociuc&: ' GK, KDarqualcs. T'*^,^,,, 
Quibus fi addantur xcjuales G H, D I : crunt iimilitcr rcdsc ii^J^ * 
KH, KI fibi inviccm arqualcs. Quocirca cum " ad fccundam *°pfriCn. 
diamctrum AK applicata iit rcda H I , ctiam cztcrar omncs ad f/l*''tJ>'.r 
candcm applicat.T " cidcm H I ac proindc & diamctro C L x- s/,u,Hf. 
quidiftibunt. Quod fccundo loco propofituu) crat. ^^f^r^&c 
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Fropofitio 8. 

Datis quibufcunque diamctris conjugatis , Hyper- 
bolae axes conjugatos invenire. 

Sint datx diametri conjugatae P C, G H, oporteatquc invenirc 
conjugatos axes ejus Hyperbola: , cujus exdem P C , G H con- 
jugata? diametri exiftunt. 

Duiftis ab A centro pcr G & H Afymptotis A G, A H, duda- 
que a C ad eorum alterutram reda C B alteri xquidiftante , fu- 

matur inter AB , BC 
xnedia proportionalis 
A D. Dein dudaDE 
ipfi ADxquali, atque 
Afymptoto A H paxal- 
lela, critE A F , tran- 
fiens per E & A ac ipfi^s 
EAdupla, tranfverfus 
axis qui quxritur, atquc 
I E K ad eandem per- 
pendicularis , ac utrin- 
quc Afymptotis tcrmi- 
nata , axis fecundus > 
priori conjugatus. 

Quoniam enim pun- 
£lumC ' inHyperbo- 
laeft, rcdangulumquc 
AD E ipfi ABC xqualc * ^ crit quoque pundum E ' in Hy- 
perbola. Porro cum propter redas D A, D E arquales + aequalis 
quoque fit D AE angulus ipfi DEA, ideft S EAK angulo> 
hntque & anguli A E I , A E K cx coflftruftione ar quales : erunt *j 
triangula A E I , A E K quiangula , atque ob latus A E commu- 
ne ^ etiam arqualia , latusque 1 E lateri E K cequale. Unde cum 
pundum E ^ in Hyperbola exiftat , dividatque bifariam re£tam 
IK , utrinque Afymptotisterminatam, continget ipfa I K ^ cur- 
vam in E ; ideoque , & propter angulos F E I , F E K reftos, con- 
jugati axes erunt F E , I K, 

Theo- 
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Theorema VIII. 

Trofofitio 9. 

Quxlibct contingcntcs ab angulo Hypcrbolx A- 
lymptotis comprchenfo xqualia ablcindunt trungula, 
Sc rct^langula iub corundcm triangulorum latcribus 
comprchciila inviccm quoquc xquaha funt , ac prx- 
tcrca majora corundcm latcra a contingcntibus , ipix- 
qucbalcsfcu contingcntcs Aiympcotis tcrminatx, in 
mutuo occurlu , ncc non iplarum parccs curvam con- 
tingcntcs intcr occurfum ^ Afympcotos inccrjcdx,in 
pun<3is contadus , in cadcm rationc fccantur. 

Hypcrbolam CE, cujus Afymptoti AG , A K , rcdarGH, 
I K utrinquc Afymptotis tcrminatx , ac libi mutuo in R occur- 
rcfitcs, contingant in puni5H$ C & E : dico tam rcdangula auaiii 
triangmla G A H , I A K arqualia effc; ac prjtccrea ciXc G I ad I A, 
ficut K H ad H A ; itcmquc G R ad R H, ficut K R ad R Ij ncc 
non G C ad C R.ficut KE ad ER. 

Ductisenim a pundis contadus C&: E rcdis C B, ED Afym- 
ptotorum alterutri, ut A H , parallclis , cum fit ut G C ad G H , 
itaGB adGA,5cBCad AH S* fitqucGHipfiusGCdupla»: ^ftrAfext 

crit quoi^uc tam G A V^^*'*' 
ipfius G B quam A H 
ipfius B C dupla , id- 
cocjue » rcdangulum 1 per 10 
GAHrcaanguliGBC-/^*''- 
iive ABC i|uadruplum. 
Eodem modo rectangu- 
lum I A K rcLtnnguli 
A D E cjuadrupluiu o- 
flcndctur. Hinc cum x- 
qualia fint rcctangula 
A B C > A D E ^ f erunt quoquc corum quadrupla , nimirum rc- 4 per^hn" 
ibngub G A H & I A K arc]ualia. Quod c{\ pnniunj. /"^ 
Undccuni ^ fiiutG A ad AK, ita 1 A ad Al^i, trungulaijijo- » p^r \C 

Bb i quc>*^'- 
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cjue G A H , I A K ccqualia erunt * , utpote habentia latera circa 
communem angulum, reciproca. Qiiodeftfecundum. 

Ac cum permutando^ 
quocjue fit G A ad I A,ut 
AK ad AH : erit & « 
dividendo G I ad I A, ut 
KHadHA. Quodeft 
tertium. 

Porro cum ab jequali- 
bus triangulis G A H, 
lAK ablato communi 
quadrilatero I R H A, 
refiduaj nempctrmngu- 
laGRI&KRH, quoque^qualiaremaneant, erunt ^ eorun- 
dem latera circa xqualem angulum ad Rreciproca, ideft,erit 
G R ad R H , ut K R ad R I. Quod eft quartum. 

Undecum componendo quoquefitGHadRH,utKIad 
R 1 , aut , fumptis antecedentium dimidiis , C H ad H R , ut E I 
ad I R : erit & per converfionem rationis " C H five G C ad 
C R X ut E Hive K E ad E R. Quod cft quintum. Atque ita de- 
monftrata funt ea , (jux proponcbantur. 




Theorema IX. 
Vropofitio 10. 

Du£ta quacunquc in Hyperbola diamctro , crit ut 
quadratum fccundx ad quadratum tranfvcrfe diamc- 
tri , fivc ut paramctcr ad tranfvcrfam diamctrum , ita 
quadratum cujuflibet ordinatim applicata: ad rcdan- 
gulum fub ejufdcm diamctri partibus , utroquc tranP. 
vcrfa: tcrmino &: applicata interceptis , comprchcn- 
fum. 

Sit in Hyperbola B C D , cujus Afymptoti AE, AFjduda 
diameter utcunquc P A C N , cujus fecunda diameter tranfverfx 
P C conjugata fit G C H , parameter vero C I , ipfis nempe P C, 
GH tertia proportionalis, & fit ordinatim ad didam diametrum 

appli- 
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apphcata quxlibet DK : dico elVe ut G H cjnadrarum ad Cl> 
quadratum, aiit, cjuod idcm d\ ut rcfta 1 C ad rcctam C P ita 
ijuadratum D N ac P N C rcc^tangulum. ' 

Produc^a cmm applicata D N utrinque pcr Mypcrbolam ad 
Afymptotos, ut E BN D F. cum fit * h N quadratum ad H C 
quadratum , id cft ^ ad B FD rcc^angulum, ut N A tiuadratum 

ad C A quadratum : 
eritdividcndo-» DN 
quad ratum nd H C 
quadratun),utPNC 
rcctangulum ^ ad 
C A cjuadratum , & 
pcrmutando D N 
c]uadratumadPNC 
rcdangulum,utHC 
(]uadratum ad C A 
(juadratum, iivc ' ut 
CH cjuadratum ad 
CPcjuadratum,aut> 
c)uodidcmcft,utIC 
ad C P. Quod de- 
monQrandum crat. 

CorolUrium i. 



Hinc colligitur, 

quo pa<5o datac cujuflibet Hyperbolx, ut B C D, Afymptoti mve- 
niantur. Quippe invcntis ^ centro A, diametro cjuacunque A N, V'' 7 C#- 
quar curvam fecet in C, &: ordinatiin ad candcin applicata B N; fi, ''^^' ^ 
produda N A ad P,ut A P ipfi A C lit xqualis,duaa(^uc pcr C re- 
^a G C I applicatar B N parallcla, in cadem notentur puncta H&: 
G, ita ut fii P N C rcctangulum ad B N c]uadratam,ficut A C t]ua- 
dratumadc^uadratumabsCGfcuCH: crunt. (]uar cx A centro 
pcr G & H ducuntur rcftat A G E &: A H F, Afymptoti qu 

ExcfcmenftratisDatet, fr pcr p&rf tranfverfx diamctri para- 
mctriciuc tcrminos ducatur rcdta P I K , occurrcns cuilibct appli- 

Bb 3 cata:. 



' per 1 0 hu' 
jus conv. 



^per]fexti. 



^ per 
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catir, ut ND,produd:je,fiopusfuerit,inK: redangulum CNK 

quadrato applicatat 
P. D N ^qualc eflc. 

Quoniam enim eft ' 
ut PC ad CI> fivc 
utPNad NKSid 
eft , ( fumpta N C 
communi altitudi- 
ne ) ut P N C rc- 
(5tangulum ad C NK 
re(5langulum ^ , ita 
idem P N C redan- 
gulum ad DNqua- 
dratum , erit ^ re- 
d:angulum C N K 
quadrato applicat*c 
DNjcquale, id eft, 
fi veterum Geome- 
trarum more id pro- 
poni placeat: 

Quas ab Hyperbola ad ciiamctrum ordinatim ap- 
plicatur , poteft Ipatium acljaccns latcri refto, latitudi- 
nem habens lineam, qux a diametro abfcinditur inter 
ipfam applicatam & diametri verticem interjedam , 
cxcedensquc figura fimili fimiliterque poficd ei, qux 
lateribus tranfverfo re£l:oq[ue continctur. 

CorollAriHm 5, 

Manifeftum quoque eft ex dcmonftratis , in Hypcrbola appH- 
catarum quadrata ad fe invicem elfe , veluti re<5tangula fub inter- 
ceptis diametri portionibus , ab utroque tranfverf» termino fuiii- 
ptis, ut.fiapplicatxfintLM, DN, erit ut quadratum LM ad 
redangulum P M C, ita quadratum D N ad reclangulum P N C • 
5 ter ^ohu^ «^em fit ratio,quar eft parametri ad tranfverfam 
juV diametrum',entqueproptcrea^ pcrmutatim LM quadratum ad 
cperid D N quadiatum, ut P M C rcftangulum ad P N C reclanculum. 

Theo- 






E O R fi 

Prcfofttio II 

Si quxiibcc concingcns cuicunquc Hypcrbolx dia- 
mccro occurrat , acquc a punao concacius rccla ad 
candcm diamccrum ordinacim applicccur, cric rcftan- 
gulum fub diamctri porcionibus a ccncro pcr contin^ 
gcnccm appUcacamquc abfciilis xquaic /cmidiamccri 
tranlVcrfx quadraco. 

Quaincunquc Hypcrbohm K C, cujus A() mptoti A D , A F, 
contingat in punao C utcunquc fumpto reda E C F, Afympto- 
tis occurrcns in E & F , diamctro autcm A H utcunquc dw^x 

in I ,• &: pcr punihim con- 
tadus C ad candem dia- 
metrum ordiiiatim appli- 
cata (it C H , cjux produ- 
(fba Afymptoto occurrat 
inM. Dico rcdangulum 
H A I icjualc forc cjuadra- 
to femidiametri K A, live, 
quodidcmcft S continuc ' per ij 
proportionalcs eflc H A 
KA,&IA. 

Dudis cnim D K G 
applicatx C H , & K L 
contingenti FE parallelis, notatoquc mterfectionis punclo R, 
cum ht RC adCF,utRK adKD.hoceft MG ad M F, » penCtfr. 
ut L E ad L D : erit quoquc * M G ad G F, ut L E ad E D. Qua->^'*'^ ' ^ ^ 
re cum porrb ^ fit F G ad G A , ut D E ad E A : crit ^ cx xquo t^X^^yrxr/ 
MGadG A, idtfl % HKaJKA, utLEndE A, hoc cft \ Ut * Pe^ cowpo- 
K I ad I A : & * componcndo H A ad K A , ut K A ad I \.fi'<"-^» 
Quod dcmonftiandum erat. /r^rLm'" 

j /-^ • f ^ _ Vide Cla- 

iimm ad i g Sijimtt, ? fer 9 hujm. * ptr 11 S^wrL 7 ptr iftxti. • ftr 1 /Jx/;. > Per 
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2.00 El^EM. CuHVARUM 



T H E O R E M A XI. 

Fropfifnio 12. 

Si quselibet contingens cuicunquc fccundor Hypcr-^ 
boles diametro occurrat , atquc a punfto contadus 
reda ad candem diaraetrum ordinatim applicctur , c- 
rit reftangulum fub jfccundx diametri portionibus , ^ 
centro per contingcntem applicatamque abfciflis , a:- 
qualc femi-fecundx diamctri quadrato. 

QuaincuiKjue Hypcrbolam K C, cujus Afyniptoti A D > A F, 
contingat in pundo C,utcunquefun)pto, reda F C Q, occur- 
rensfecundardiametro AB,utcunc|ueduaicinQ: dico,fiex C 

ad eandcm diame- 
jy^ ^^^---^^ ^^^^ A B ordina- 

tim applicetur recla 
C B , & ex A eidem 
aequidiftans ducatur 
AKH,fecans con- 
tingentem F C Q 
in l,Hyperbol3Equc 
occurrens in K, at- 
que pcr K reda a- 
garur D K G ipii 
ABparallela , (ita 
ut ' AKH diame- 
ter fit fecundsE dia- 
metroABconjuga- 
ta,ac femi-fecundac 

diametri magnitudine fint KG,KD,) foreredangulumB AQ 
fiequale ipfius KG vel K D femi-fccundx diametri quadrato. 

Duda enim per C reda T C M fecundx diametro A B paral- 
lela , idcoque ad intcrccptam diametrum A K H ordinatim appli- 
jl'!&cor. ^^^^ ' Hypcrbolx occurrat in T diametroque A H in H , A- 
lofexn. fymptoto vero AF in M: Quoniam eft * H A quadratumad 
lifixti^ KA quadratum, five ] H M quadratum ad K G quadratum 

feu 
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feu «adTMC redangulum, ut H A fcu C B ad I A, id eft \ ut^P^riCcr. 
B Q^ad A Q ; erit dividcndo » H C ^uadratum lcu B A quadra- f ^'"-^"^- 
tum ad KG quadratum, ut B A ad AQ. Ac rroptcrca ♦ B A, Vperi^j^'' 
KG,&: AQproportionalcscrunt, rcdangulum(|uc B AQ^ qua- ^"tti- 
drato KG accjualc. Quod demonllrandum crat. y^^. ^*^-^^ 

CcrollArsum dd duas fropofittoncs frxcedentcs. Jexti. 

Ex didis facilliinc colligitur, quo pado a dato cjuolibet pundo 
ducenda fit reda, cjuar datam Hyperbolam contingat. 

Si enim datum pundum in ipfa curva fit , vcluti K, inventis A- 
fymi 
to 

aa 

ipfi K D xqualii lR " *ferifixti, 

Eodcm modo, fi datum pundum fit in Afymptotorum altcru- 
tra,vclutiG,divisa AGbihriam inP,dudacjuc PKalteri Afym- 
ptoto parallcla, quarcurva: occurrat ' in K : continget junda > /)rr 2 c#r. 
G K D Hypcrbolam in pundo occurfus K. ^o^pJ^\ 

Sit dcindcdatum pundum intra angulum Afymptotis comprc-y^jjf^ ^ ^ ^ 
hcnfum, vcluti I: ductaacentro " pcr I diamctro, ut A 1 H,qux 
curvz occurrat in K, fumptaquc A H ipfis A I, A K tcrtia propor- ^^/^'^'J 
tionali , fi pcr H agatur ordinatim applicata H C (nimirum , cjux ^ 
contmgcnti inK arquidiftct ' ^ ) , occurrcns curva: in C, contingct '"^^^'J^^^'^' 
jundalC HyperbolamineodemCpundo. '/^fer u 

Sit dcnicjue datum pundum in altcrutio angulorum , qui dein- hujus. 
ceps funt, anguIoHypcrboIam contincnti, veluti Qj duda per Q_ 
& ccntrum A fccunda diamctro QA B , tranfvcrsicjuc ipfi conju- 
gata A K H (nimirum, qux produda quamlibet rcdam in Hy pcr- 
bola dudam ipfi QAB arc^uidilbntcm bifariam dividat), ncc 
nontangcnte KG vcl K D,Afymptoto tcrminataifi tiat cjuadrato 
KG vclK Daqualc rcdangulum QAB, ac perB adfccundam 
diametrum AH applicctur rcdaBC, ncnipc ipfi AK arquidi- 
ftans cjuxcurvaroccurratinC:junctaQ\i: incodcm pun- .4 ^^;^^, 
do C Hypcrbolam contingct. 

Manifellum porrb c(l, lidatum pundum vcl intra Hypcrbo- ^^^^j^JJ^ 
lani forct , vcl intra angulum ad vcrticcmci , cjui Hypcrbolam 
continct: ficri non pofTc 'S ut ab codcm pundo ducaturrcda, •<;irx//i i 
qu;r produda candcni non fccct. Or. 3 

^ Cc Ca- 
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C A P U T III. 

DETINITIONES TERTI^ 
I. 

C I quodlibec trianguli reftanguli latus, five id redum 
^ angulum fubtendat , five acutorum alterutri oppo- 
fitum fit , in codem angulo moveatur , ita ut utcrquc 
moti lateris terminus fcmper exiftat , mancatque in la- 
tere, cui ab initio jundus fuit, produdo tamen five ab 
altera five ab utraque parte , prout opus fuerit ; idcm- 
qucillcmotus tampcr anguln.^j , qui pr^efa to deinccps 
funt, quam per eum, qui ipfi ad verticem eft , ordinc 
continuctur , donec ad pofitioncm fitumque prifti- 
num latus motum rcdierit , atque ita quolibct pun- 
ao quod in codem, utcunquc ctiam produdo , notarc 
placucrit, curva defcribatur linca , prsediaummobile 
latus Defcrihenti6 Line^ nominc dcfignabitur. 

II. 

Punaum autem quod in codem ad dcfcriptionem 
notare placucrit, Pmclum Efficiem, ^nt Punaum {xmpli^ 
citcr vocabitur. ^ 

III. 

Diftantia vero ejufdem pundi tam ab uno quam ab 
zltcio dejcrihentis termino Intervallum dicctur. 

IV. 

Cum dc angulo fimpliciter fcrmo erit , cum intclli. 
gemus , quem liibtcndit , & in quo movetur defcribens, 

V. ' 

Anguli vertcx, qucm defcribens continuato m^tu 
quaii circumambulat, Centrum appellabitur. 

VI. 
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Vl 



Altcrutrum4»^/t^/i crus , utrinquc , fi opus fucrir, pro- 
duclum , atquc ab utr.iquc partc a Crw/r^? lumptum, 
magnitudinc intcrv^l/s in altcro crurc tcrminati Dirc- 
Orix vocabitur. 



VII. 

-Defcrtbentem in Jlaione prima diccmus , cum ca ad Ji^ 
redrtcem cll pcrpcndicularis : idcm autcm &: tunc dc 
fun^h didum cllo , ac cum dc iis fniiplicitcr fcrmo crit 
m ca ftationc conlidcrabuntur. 

VIII. 

Rcfla a funclo pcr Centrum ducla , inrcrccptx intcr 
funclum dc centrum dupla, nuncupabitur. 

Ut fi trianguli reaanguli A B C latus B C movcatur in Anguh 
B A C , ex. gr. , ut terminus C tcndat ad A, fimulcpe B vcl rccro- 
cedatvclpromoveaturvcrsus I; ita tamcn, ut ndcm tcrmim B &: 
C fcmper fmt &: exadc muneant in latcribus , cjuibus ab mitio 
^ junailucre, nempc B 

, inlatcrc AB, acCin 

* laterc A Cprodudis 

ubi opus fucrit ^ co- 
dcmuue illo motu 
quolibct fui pundo. 
ex.gr., H. adlimpto, 
proutplacuerit/ivcin 
E ipfa B C . fwe in ca- 
dcm produda, (ut a 
nobis plcrumcjuc af- 
fumctiir,cumid natu- 
rx c|uodammodo con- 
vcnicmiiis vidcatur,) 
defcribat curvam li- 
ncam : ncmpc, ut, ubi punftum C pcrvencrit ad A, ac punaum B 
ad I, fimuKiuc H procclferit ad F , defcripta fit pcr motum punai 

Cc i iicut- 




0 
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H curvar portio H F : dcindc pundo C promoto per A ad M , fi- 
niulque tcrmino B retrogrellb vel progrcflb ab I ad K , ita ut H 
pervenerit ad L,defcriptus fit arcus F L: 
codcmque modo, ubi pun(5ium B pcr 
K continuato motu pervenerit ad A, fi- 
mulque pundium C pcr M progre- 
diendo pervenerit ad Q, ac punc^tum 
H in E inciderit , defcriptus fit arcus 
L E : ac rurfus ubi pundum B per A 
progreffum fuerit ad N, fimulque pun- 
<flum C cx Qvel retrocefferic vcl pro- 
greffum fit ad O , ita ut tunc pund:um 
H pcrvcncnt ad P , dcfcriptus fit arcus 
EP: atquc fi porro eodem pado mo- 
tusille continuetur, donec pr^didum 
pundum pcr G & D tranfierit rurfuf- 
quc adH pervcnerit, defcripta fit tota 
curvaHFLEPGD: erunt 
B C , qua? & in aliis ftationibus eft I A, K M , A Q , N O , acc. 

lineA defcribfns, 
H fun^um efficiens. 
H C & H B utrumque imervallum. 
Anguli vcrtex, ncmpcpunaum A, Centrum. 

Et fi altcrutrum anguli 
crus, cxcmpli gratia , A C , 
utrinque , fi opus fucrit , 
produaum fit , vcluti ad D 
& E,- ita nempcut tam A D 
£^ quam A E arqualis fit rcdar 
H B , wtervallo videlicct, 
quod in altero crure tcrmi- 
natur , tota D E dtreilrix 
erit. 

Cum autcm defcriberu 
B C eidem dtrearut D E 
cft pcrocndicularis, quod quidcm fit, quando ipfa pofitioneea- 
dem eft cum crure AB, uti AI , ^njw/anempe exiftcntc rcdo , 

utin 
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ut in prima figura, aut li obliquus tucrit dfi^ulHs , in ipfa pofitionc 
B C , uti exhibctur in fctjucntibus figuris , crit I A , cafu primo, 
& B C , cafu altero , dejirtbcns m fiMtoiic primd Ccu dcfcribciisinn^ 
pliciter,ideocjucpundum F vel H, cjuod cidcmin dircclumcil, 
funchim cgidcns m fiMionc frmu fcu fuiktum funplicitcr. 

Ac proindc F A G - vel H A G ^ nempc ab codcm funclo pcr J '"^ ^^^^ 
centTum A duda atvjuc ipfms F A fivc H A dupla , fecamcm rcprx- 
fcntat. i "J "^! 

hg.Il & 

XTTT fllica- 

ThEOKEMA XI 1. miUb. 

Trofofitto 15. 

In quocunquc angulo , & quibuflibct inUrvallis, juxta 
definuioncs hoc capitc propoficas , curva cicfcripd , 
hoc ipfi proprium crit , ut quadracum cujunibccy?f4w/i 
scquiiiftancis , a quolibcc dtreciruis pundo ad curvam 
apphcacx , candcm racioncm habcac ad rcftangulum 
fub parcibus dtreiirtus pcr appHcacam fadlis, quam qua- 
dracum/r^4i?m ad quadracum direcirtci^. 

Sit in quocunque imgulo B AC f tnterfdllH quibuHibct H C, 
HB, dcfcnpta curva DHEG , cujus dmclrix DAt , fccMis 
F A G - vci H A G ^ atquc a pundo I in dircaricc D E utcun- s in cafib 
queaflumpto,aacurvamapplicatalL/..4miFAG- vel H A G ^ 6^;»; » ^ 
Muidillans : dico forc c}Ciadratum applicatx L I ad rcCtangulum y ^,^1,. 
D 1 E , ut cft quadratum SccMitis F G vcl H G * ad quadratum «tcr^an.m 

dtudrKu D E. . « . • r • - 

Sit cnim rcaa K M definbens in ca ftationc , uti tuit , cum per 
caadcm dcfcriptum cft pundum L. Et primb quidcm , fi dngului 
B A C reCtus lit - , duda K N dircanct D E parallcla , qux oc- 
curratapplicatx LI, autcidcmproduax, fi opus f^crit,mN: 
com imry?4i/Km K L arquale fit dimidix dircHrut AE vcl AD, . 3^ 
idcoque & K L quadratum xcjualc A E vcl A D cjuadrato , abla- f ^'«'^^ 
tis utrinquc arqualibus , nimirum quadratoKN ab una, ^IJ^-'^///. 
Guadrato A I ab altcra partc , rcfidua cjuoqiic , nempc L N cjua- ,„„M. 
dratum& DIE reJun^ulmn S x^ualiacrunt. Undccum | ^'^[/^^J,^ 
ut L I quadratum ad L N Quadratum , id cll ad D I E rcwtan- ^ ^^^^^ 

^ Cc 5 gulum, </rm*w//r. 




gulum , ita L M quadratum ad L K quadratum , hoc eft , Jta F A 
'JZi." 'i"'''"'"'" A E quadratum , five • ut FG quadratum ad D E 

quadratum,con- 
ftat priori cafu 
propofitum. 

Non fit dein- 
deatj^ulusB AC 
rcdus ducan- 
turque ad dtrC" 
Mcem , eamv^ 
produ(ftam , fi 
opus fuerit, rc- 
KO , LP 
defcribemi B C 

queadd,r.anrmDEperp^ ut &lKer! AB pa-" 

P'r.9Pn.rfrtlV''V^ \\^^ cdemvc produ^x . fi opus fl,erit . occEr- 
P^^9f" ratm N; ua ut ' limalu fint triangula AHC & ILP, item- 

quc 
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tlue A H B & 

ILN, acdc- 

nic]iic jungatur 

K N. Quoniam 

itac]ucclt ut ^perj^fex 

B A ad K A/'- 

fivc ut B C , id 

cft . M K, ad 

KO, itaML, 

hoc cft , H C , 

ad L P ; ut au- 

tcm H C ad 

LP,itaH A ad 

LI. acitaBA 

ad N I , ac pcr 

confcquens B A 

ad K A , ut ca- 

dcm B A ad N I : 

crit * K A \^'*per9qitin 

fi N I xi]ualis. 

Sunt autem 

parallclXjCx hy- 

pothefi. Qua- 

rc &: AI, KN 

acQualcs & pa- 

rallcla: erunt K 1 

Porro cum 

c]ualcs fint re- 

<5tae K L &: A E 

vel AD, idco- 

cjuc ik ipfarum 

i]uadrata , hinc 

fubductis ab iis 

arqualibus ,c]ua- 

drato nimirum 

K N ab una, 

ac c]uadrato A I 

ab altcra pai tc, 
crunt 
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Fifj, VIII. 



cundi, 

22 Jextt. 
5 per Jiipra 
demonjir. 



♦ per is 

fuinti. 




erunt quoquc refi- 
dua,quadratuni ncm- 
pe L N & redan- 
gulum DIE *equa- 
lia Unde cum 
fit * L I quadra- 
tum ad L N qua- 
dratum , hoc eft 
ad D 1 E redangu- 
lum , ut A H qua- 
dratum ad H B qua- 
dratum , id eft , ad 
A E quadratum , fi- 
ve + ut H G quadra- 
tum ad D E quadra- 
tum , erit ctiam hoc 
cafu propofitum ma- 
nifeftum. 



Atque ica liquet , pra:dia:am curvam cam ipfam cf- 
fe , quas Vcteribus Ellipfis diaa fuit , direaricem vcro ac 
y?^4;^/^/»easipfas, quas conjugatas diamctros , aut, fi 
Hngulm rcdus fuerit, conjugatos axes vocarunt. 

Conjugatas itaque diamctros appellabimus binas 
reftas per cencrum duftas , ac utrinquc Ellipfi tcrmina- 



tasj 
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tas i ica ut (qucmadmodiim dc dirdiricc & ficdnte jam 
dcmonftratum cll,) quadrata rcdarum s.\\xx altcri 
ipfarumapplicantur altcri xquidiftant, ita fc habcant 
ad rcdangula fub partibus pcr applicationcm faclis, ut 
quadratum altcrius ad quadratum cjufdcm qux pcr 
applicatas fccatur. 

Et hxc quidcm , cui appHcatx infiflunt , tranfvcrfa ; 
illa vcro , cui cxdcm xquidillant , fccunda diamctcr 
vocabitur. 

Cxtcrx autcm omncs , pcr ccntrum dudx ac u- 
trinquc EUipii tcrminatx , diamccri limphcitcr di- 
ccntur. 

Rcclam hncam qux tranfvcrfx fccundxquc diamc- 
tro tcrtia cfl proportionahs, Latus Rcdum livc Para- 
mctrum vocabimus ad tranlVcrlam diamccrum pcrti- 
ncntcm. 

Notandum tamcn cft , fi Angulus rcclus lic , nc pun- 
cltttn ab utroquc dcfcrtbcntis tcrmmo xquahtcr dillct, 
curvam , qux mocu Q]\i(^cn\pun^H , uti prxdiclum cll, 
dcfcribitur , circumfcrcntiam Circuh clfc. 

CorolUrium i. 

Ex ipfa demonftratione & collaiionc figurac prima? ciim fc- 
cunda manifeftum cft : in Ellipfi , conjugatorum axium tranf- 
verfum ctiam fccundum e(Tc, contra. Sivc cnim Llvclhuic 
vel illi axi applicata fit , codem moJo fcmpcr probabitur cflc 
quadratum ejufdan applicaix ad rcctangulum fub partibus axis 
cui applicatio ht , ut cjuadratum axis r.lr^ii.,'. aJ (|.!.u!:\-ituin axis 
przdicti qui pcr applicatam fccatur. 

CorollArium 

Appaic^ puiio ic>.tam pcr punctu;ii tuicc.iin ^ .irnllc- 

lam, hoccft, cam, qua: pcr tcrmimim fccundx- diamctri tranl- 

Dd vcrla: 
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vcrfa: a^quidiftans ducitur , Ellipfin in eodeni termino , dc ln 

nuUo prxterea punflo contingere, multo minus eandem feca- 




a in cafa re. Si enim per F ^ aut H * terminum fecund^ diametri G 
nfiiib vcl G H ^ duda reaa S T , tranfverfa: diametro D E paralle- 

h in cafu 




G 



la, affumatur aliud quodcunque in curva pundum, vcluti L, 
quod defcriptum Cit defmbeme in ftatione K M , ducaturque 

LI 
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L I - vel LP ^ ad tranfvcrram dumctium pcrpcndiculaiis, fiet ut a •"«^^^^ 
in trianguloMLI- vclMLP* rcdaM L, id cft, pcrpcndicu- 
hris F A vcl H C S major fit ' cjuam L 1 - vcl L P ^ ; adco i, u\ calli 
ut punaum L , quod in curva utcunquc alTumptum ci\ , id cft, ||3^.fj^^ ^ 
tota Ellipfis, prxtcr ¥ - aut H * punclum , inlra dudam ST, !'p^\ipr:- 
fcu versiis Ellipfcos cciui iim , cadat. w/. 



CorolUrium 



Manifcftum quoquc cft in Ellipfi applicatarum quadrata ad 
fe inviccm cfic, ut rcdangula fub diamctii pcitionibus pcr np- 
plicatas faais. Ut fi applicatx fint LI, \VX. crit quadratum 
\X X ad reaangulum D X E , ut quadratum L I ad rcaangulum 
D I E • cum ' "utriufquc ratio fit cadcm qux quadrati FG - vel ^ fer 1 5 
HG* ad quadratum DE, fivc qux paramctri ad tranfvcrfam 
diametrum ; idcoquc & permutatim W X quadratum ad L I qua- 
dratum , ut D X L rcctangulum ad D I E reaangulum. 

CoroUariurrt 4. 

Conftat ctiam ordinatim ad axcmfivc diamctrum applicatas 
utrinquc ad Ellipfin produdas ab axc fivc diamctro bibnam ic- 
cari. llt, fi applicata L I produfta Ellipfi occurrat in V, quoniam 
cft ; quadratum LI ad rcdangulum D 1 E , ut quadratum Vl^f^Cor. 
ad idem D I E rcdangulum, cnt ^ quadratum L I xqualc qua- ^ ^ 
drato V I , ideoque & ipfa rcda L I ipfi rcctx V I xqualis. o^ nu. 

CorolUrium 5. 

Conftatporro , applicatas Ellipfi in pluribus quam duobus 
punftis non occurrcre. Si cnim L I V alio fui puncto prxtcr L 
l V,exempli gratu, pundoZ, in Elhpii cnct , rcctx I L & I Z S ^^c.r.^ 
idcoquc IV & IZ pars& totum , xquales forent, quodcft ab-P 
furdum. 

CorolUrium 6. 
Ex diais porro colligitur , fi ab cxtrcmitatc tranfvcrfx- dia 



Dd 2 



^^^M. CURVARUM 
%I &1 "1?;^^^ eduaa parametro FS fecund^ diametro 

miiib. ^ ^ paraliela , jungatur S G, atque ad eandem diametrum refta 




qu^libet ordinatimapplicetur, utRQ, qua: fecet junaam S G 
m Y : tore reftangulum FQYquadrato applicatx RQ ^quale. 




^ fer II ^ 

{.ujus. Quoniam enim eft ' G F ouadraMTm ^atw: , 



Jfcrijsxti. 



YQF 
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Y QF rcs!langulum, ut • idcm G Q^l* rcvf^arigulum nd R Q qua- • n 
dratum, ctcpalia crunt » Y QJ-' rcdangulum & R Q^ quadra-f'"-^^^'^ 
tum : id cll, li vetcrum Geomctrarum morc id proponi placcat. qnijjn. 

Qux ab Ellipli diamctiiim applicatur potcfl: fpa- 
tium adiaccns latcri rcclo , latitudmcm lubcns lincam 
qux a diamctro intcr iplam applicacam &: diamctri 
vcrticcm abfcinditur , dcficicnsquc figura limili limi- 
Utcrquc polita ci 4UX latcribus tranivcrlb rcdo^uc 
contmctur. 

CoroUarium 7. 

Patct quoquc cx antcdidis , quo pado, datis quibuflibet dia- 
mcrris conjucatis , tlliplis in plano defcnbatur. 

Ut li conjugatis axibus D AL &: F AG - Ellipr.s fit dcfcri- 4 m c^ia 
bcnda . defmbcnu B C , qux fcmi-axium A D , A F dittercntia (it, ^^;^^^^ 
tmervjUu vcro H C, H B, iplis A F, A D utroque utnque xquali- 
bus, in un^ulo D A G, curva defcribatur , critqiic hic ipfa Elhplis 

qefaclita. x r r • 

At fi aliis quibuflibet conjugatis diamctris , obliquc leic inter- 
fecantibus, ut D E, H G % EUiplis lit dcfcribcnda : demifsa a ter- ^in^caat^ 
mino unius ad ahcram perpcndiculari , ut H C , fumptaque m ca- 
dcm feu in ipfaproduda, fi opus fucrit , rcCta H B iph D A vcl 
A E xquali, & per B &: A du<5ta redj B A I , i> dcjtubefitc B C , //i- 
teTVjllu vcio H C , H B , in juouh B A C EHiplis ddcribatur . cnc 
hzccaipfa quxquxritur. 

Itaquc cum datis diamctro parairiCtroquc , ncc non angulo 
nucmfaciunt cum cadem diamctro ordmatim ad iplam apphca- 
tx, conjugatzquoquc diametri datx fuu : limul quoqucmnoie- 
fcit, quo pado &: iHis datis EJhplis defcribatur. 

Theokema XIII. 
Prppofitio I 4. 

In Ellipii circ5 quofcunquc axcs dcfcripta,ducla qiinr - 
libct diamctcr tranfvcrfa cft, habcrtjuc lccundam libi 
conjugatam. ^ 



2,14 E L E M. C II R y A R U M 

Sit in Ellipfi S Y X Z , cujus centrum A , axes vero S X , Y Z, 
duda qu.Tlibet diameter D AE & fic defcribens O W in ea fta- 
tione , uti fuit ciim defcriptum eft pundum D vel E , ita ut inter- 
vallafintD\V,DO.Deindc applicata eadcm defcribentc in fta- 
tionereciproca, hoc eft, in alterutro angulorum quiipfi W A O 
deinceps funt , veluti P R , ita ut redx A R , A P ipfis A W , A O 
reciproce fint a^quales , nimirum A R ipfi A O , & A P ipfi A W, 
^^^^r^/Ti- ac proinde triangulum W A O ' fimile & xquale triangulo 
P A R , ab Ellipfeos pundo H , quod defcribenti P R in dire- 
dum eft , duda fit diameter altera H A G. Dico diametrum D E 
tranfverfam clfe, H G autem fccundam ipfi DE conjugatam : id 
eft , fi , du(5i:a H C ad D E perpcndiculari , in cadem H C, produ- 




da , fi opus fuerit , fumatur H B ipfi D A «qualis ; dudaque per 
B & A reda B A F, in angulo B A C , intervallis vero H C, H B 
Ellipfis dcfcribatur, cujus utiquc conjugatx diamctri funt in D e' 

W«A«r ^j^^ ^^P^^'^^ £J^ipfi omnino eandem fore' 

Conl j ^^^^^^ ^^^^"^^ P^^ omnia congruat. 

AiTumpto cnim in expofita Ellipfi alio quc>piam pundo L 
quod quidem defcriptum (it dcfcribente in ftatione T V diame' 
. aut certc, ^ ^ circulus dcfcribatur , qui , propter aVguIum T A V re' 
Jnrpu:. '^^^^^ ^ Iineasque B AF & 

Aoriim T -n A r: 

&Valter- UAii 
utrum cum punao A coincidit . uti cft cafus in fig. V I. 3 ptr convitfam 3 1 tmiu 
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2.1^ Elem. Curvarum 
O A (lyc reda A R, bafi P B , angLilusque D O A , id eft P R A, 
^:-^7^n- angulo H P B .Tciualis j ac propterea l reda P B ipfi R A paral- 
lcLi Minc cum triangulorum R A P & B P A latera R A , A P la- 
tcribus B P, p A circa ^quales angulos, nempe redos, utrumque 
^pcr.pr. utnque fint a-qualia : erit & ^ bafis AB bafi P R, feu defcri- 
bcnti 1 V , angulusque A R P angulo P B A arqualis. Qijocirca 
& circulus diametro AB defcriptus (qui quidem , ob angulos 
A C B, A P B redos, ac A B P, A R P arquales , per punda C, 
^^^"^^^ circuIoTKV ^qualiserit. Undecuman- 
guh P B C , B P R ipfis T K M, K T V , uterque utrique , arqua- 
les Hnt, nempe PBC ipH TKM '^, quoniam uterque cum an- 
guIoPAC feu TAM ^ binos rec^os conflituit S & BPR ipfi 

^ pro cafu fig. 1 1 adde : icjcocjuc 8c hi qiii ipfis deinceps fiint. f per ii tertii e in cafii 
ng. 1 1 utcrque nngulo P A C lcu T A M ^qualis cft per zo tertii. In cafii fi- 1 1 1 ureraue 
cum anguIoPACbinosreaosconfiituit, nempe hicp.r i^prtmi, & Al. pe^zl tertlt^^^^^ 
cafi, fig. I V a^quales fiu.t anguli P B C , T K M, quoniam pr or cum ^nZIvK C poftenor 
vcro cui.. angulo T V A (qua quiHcm P A C , T V A arquales fiint per ^zter ii) binos reaos 
conftiruK per iz tc,-tn. In cafij fig. V. T K M five T A M ^qualis cft angulo P B C au^^ 
merque cum angulo PAC duos re^os confiitu.r per 13 prlnf& V^^^^^ 

fei^>r ! ^'«nft;tueretur per %itertti, quorum quidem prior cum aneulo PB C po- 

/Unor vcro cum angulo T K M binos rcdos conftituil per iz tertit ^ ^ ^ > Po 



3 /'^r con- 
'verfam 3 1 
tertii. 
^ per ctn- 
'verfam z i 
tertti. 




^^periotcr^ K T V , propterea quod uterque ^ an^ulo B A R feu K A v C.r^ 

///,arque m r: A if « r n /• r . ' \ t> -iv leu IV A V livC 

cafu fig. 11 1 V xquahs cft / ; fintcjue pono , cb arqualcs anculos P A B . 
pereandcm T A K , ta.n pcnphcnar P B, T K, quam earu.n fubtenfe , neni- 

cc 3 ^ tcrtit. * 
/"Incafibus pC 

*fig.IV&Vtamangu]usBPRrcuBAR,quamancuIusKTV cum «nrrni a w j ' 



L 1 B. I. C A P. III. 217 

pchtcrn P B , T K tlidis a:c|ualihus an^ulis ndjacentia intcr fe 
a^ualu x: apparct l.cuti rcdx B C , 1> R product.r concurrunt^r In caO, 
in H , ita c]uoauc rcdas K M . T V producl^tas , &: (ji.idcm , cum % » » ^ 
ipli P H ac]ualis lit T L . in ipfo pundo L concurfuras quippc '''^' ^ 
cx antedidis « fimilia atquc in totum a-cjualia iunt triancula a"um'"'" 
B P H , K T L , adcocjuc dc latus K L latcri B H xqualc. U\ au T k v , «- 
tcm ' &: fubtcnfii K M fubtcnfa: B C xqualis S ob xqualcs an- &p?' 

f^^^^/^^^^^^^y^^^^csperr^trrtU, In culb % V I . obi rc^a P A Y contm^u circul 
lumTkV, afquilcs lunt iubtcnlac BP.TK oh angulos PAB.TM K arqualcs/^^r r rm- 
• ^fr i6pr,mt > pme&i^tfrt:,. b In c.fu fig. 1 1 1 KS\ ipfi BC ci\ xoiul.s .qiunao- 
quidcm angulus qu» conGftcrrt m fcpmcnto K T M x^v. F A M fcu B \ C per 

lit4r:i:. Incalufifi.IV K M ipfi B C crt «quahs . q lus K T M xqualis 

cfl angulo K AC lcu B AC 3-/^,/. In cafu fig. \ . ; .. . o cll rtqual.s.quancio. 
quidcm angulus in lcgmcnto BC xqujis foret angulo K A M . utpotccum tam luc c uam «1- 
ic cum anguio C A B duos rcaos conlbtucret ^^t i j puTm : 2 :a :r. 




giilos K AM, BAC. Quocirca& LM ipH HC xqualiscrit. 
Unde cum dcfcribcns (It K M , utpotc ipfi B C xqualis , ac con- 
fhtuta in angulo K A M (qui cum ipfo B A C vcl idcm • , vcl ci ad / ut m cafa 
vcrticcm vcl denicjuc ipfi dcinccps cll O aut ccrtc cum al-''^^-^'- 
terutro crurum coVncidcns , atcjuc cx dcnionftratis .Ttiuaiia f,uTfill?'ic 
quoqucfint mtcrvalla HB, HC intervallis LK, LM: feciui. M. 
turpundumL, in cxpofita Ellipfi utcuncjuc fumptum, id cll, t'""^'^ 
totam Elliprin S Y X Z. cffe in Ellipii, qux in angulo B A C , in- J[n m ca- 
tcryallis H B , H C, dcfcnbitur , ideoquc altcrani altcri pcr^»bus m. 



oiiinia 



2i8 Elem. Curvakum: 

1 3 /^fi- omniacongrucre. Suntaiitem ' hujus conjugata: diametriD E, 
jw, ejuj^ue ^ Q Quare & illius , qux cum ipfa eadem cft , con}ugat2 dia- 




nietrierunt, nimirum D E tranfverfa, & HGfecunda. Quod 
demonftrandum erat. 



7m. 



3 ^<fr 31 
tertiu 



CoroUarium i. 

Hinc colligitur non folum Ellipfes omnes fuos haberc axcs; 
fcd & quo pado datis quibuflibet diametris conjugatis,cjus Elli- 
pfeos cujus diametri funt , axcs invcniantur. 

Ut fi cujufcunquc Ellipfeos conjugat^e diametri fint D A E & 
H A G , duda H B , femidiamctro D A vcl A E xquali, atquc ad 
D E pcrpcndiculari , junaacjue B A ac ipsa bifariam in N divisa, 
fi ccntro N intcrvallo N A vcl NB circulus defcribatur , fccans 
rcaam pcr H & N dudam in P & R : crunt rcd^ H P , H R fe- 
mi-axcs magnitudinc, qux idcirco utrinque a centro A versiis aut 
pcrpundaR & P, xquali longitudine in dircctum pofit^e , ficut 
totsE S X & Y Z, cxhibebunt magnitudine ac pofitionc qua:fitos 
axcs cjufdem Ellipfeos , cujus D A E & H A G conjugatae diame- 
triexiftunt. 

Duda cnim P B > fumptaque A O ipfi A R , idcoque " & du- 
(Sse P B arquali, agatur D O . occurrcns ipfi S X in W. Cum ita- 
queobangulum ACB rcdum defcriptus circulus etiam pcr C 
tranfeat S erunt anguli P B H 6c O A D a^quales , quoniam uter- 



,1^ T B. I. e A t. III. ^,^ 

l cum triangula O A D . P B H latl, O A a n 

BH.utruniqucutnquc, «^quidcmcircatqualesan.M.I^. 'PACmci- 
lia habcant : crit quoquc ' bilis O D ba(i IM 1 i 1 .(f /T''" !" ''f ' 
«.AX.ut^ar,^u,us\oDan,rr!';'^^ 



los ad 
htcra 



RJ Oxqualcs. atquc ; R AP. O A W rcaos\ ncc L r- 4' T 1"«; 
K A & o A »qualu : crit ctiam ' latus A W latcri A P ut "'»'•'''"«• 
& latus O W ipfi P R .qu^c. Quocirca cum ' defcnUnJsC '^^^^t 




O W , P R e,os Ellipfcos , cujuj axes funt S X , Y Z , &r quidcin 
in ftationcrcciprocaconftitut«,;«n,?4^„,,jjif,,„„^£,^. . 
nifcftum cft cx fupcriori dcrnonftrationc, Ellipfin . qua: avibus 

^^'JJr^ 'T «1"'"«" conjugatce fu.K 

C t & H C , omnino candcm cfle : 

Atquc ira, qux dc Ellipfi, circa quofcunquc axcs dc- 

^ripta , fupcnoh Thcorcmatc propoHta ac dcmon- 

ftrata funt, ctiam cuilibct Ellipfi , & circa qu../cunquc 

diamctros.conjugatasdcrcriptx, convaiirj, mamfc- 
Itum.clt. 



e z 



ZIO E l n GURVARIIM 



CorolUrium i. 

Seguitur porro ex demonftratione cjufdeni Thcorcmatis , in 
EUipfi diametros omnes a centro bifariam fccari. demonftratum 
enim eft,in diametro D E> utcunque duda.partem A E parli D A 
^equalem effe, cum utraque intervallo H B sequalis fit. 

CorolUrium 5. 

Patet infuper in Ellipfi , quarumcuncjue diametrorum conju- 
gatarum tranfverfam etiam fecundam efle , & contra. Ut, fi con- 
jugatarum diametrorumD E, HG tranfverfa fit D E, &: HG fe- 




^ per \4^hu- cuiida cum in Ellipfi duda qua^libet diamctcr ' tranfvcrfa [\t^ 
jusejufeiue habeatquc fecundam fibi conjugatam , erit quoque HG tranf- 
^ verfa. At vcro & D E fecundam efle ipfi H G conjugatam , facta 

collatione figura? I cum II tfanfpofitis tantum lit-eris, ac muta- 

tis mutandis demonftratum fimul apparebit. 

CorolUrium 4. 

Quare & quar per terminum tranfverfa? diametri fi^cund^ 
quidiltans feu ordinatim applicatis parallela ducitur Ellipfin in 
eodemtermino& innullo pr^tereapundo contingit, totacjue 
*periC9r. extra Eilipfm cadit \ 

i^^hitjtu^ 



L I B. I. C 



A P. 



III. 



11 1 



CarolUrium j. 

Adcoquc quxlibcc reaa , a quovis curva! punao ad quaiiicun- 
quc Ellip(cosdianictrumordinatini applicata, totaintra LUiprni 
cadit ; utpotc cum ca ncc in totum cxtra Elliplln cadcrc » , ncc • pn ar 
cidcm in pluribus quam duobus pundis occurrcrc ' pofTit. pr^cedeni. 

* pfr s C#r 

Theorema XIV. '^^'^"^ 
PropoJItii I y. 

Qux bina quaclibct Ellipfcos punda conjungcns rc- 
<la iinca bifariam a diamctro dividitur , crit aut pcr 
ccntrum ducla , aut ad candcm diamctrum ordinatim 
applicara, hoc cll:, conjugacxdiamccro xquidillans. 

Si cnim in Ellipfi A B C D , cujus 
ccntrum K , a diamctro A K C bifa-' 
riam dividcretur rcda E H (J , quar 
ncquc pcr ccntrum tranfcat , nccjuc 
conjugatar diamctro B D aquidiftans 
fit ; npplicata ordinatim Cj I F, duda- 
qucpcrccntrumrccta GKL: Quo- 
niam clTct , ut G H ad H E , ita tam 
! GladlF ',quamGKad KL*, rc-i/)<r4Ctfr. 
/ da pcr F & E, ncc non pcr E &: L du- ^ 3 
y dta torct una linca rcfla diamctroquc ]^'hyi,a^ 

^ AC parailcla idcoquc ad aitcram '/myrx/i 

y yr ^ pfi c o^ j u g 3 1 am , ncmpc ad B D, ordi- 

X natimapplicata ^ atquc Ellipfi intri- 6;»^r .^c^- 
l y\ / y ^ bus punCtisoccurrcrct;c]uodficrinon [^»'' »4 
^^' ^ poHc fupra ' oftcnfum clL 



jnum I. 



hujus. 
7 iu C#- 
roU. iihu- 
jus. 



Ucotjuc fi diamctcr rcc^am (]uamli- 
bctinEllipfi non pcrccntrum dudim 
bifariam dividat , omncs quocjuc ipfi ipfr^dr 
xquidiftantcsbjtaiiamfccabit ». & 
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M, 



±11 



E L E M. C 



U R T A R il M 



Corollamm i. 
Quocirca fi in Ellipfi bin^e quarlibet rc&x fibi invicem secjui- 
diftantes dudar fint , quae utramque bifariam dividet redalinea 
per illius centrum tranfibit, Ccn ejufdem diameter cxiftet. Quip- 
pequ^ per medium unius «quidiftantium diameter ducetur per 
per I Cor. medium quoque alterius scjuidiftantium tranfibit Unde appa- 
15 hujus. f ^ (juo pa6to datar Ellipfeos diametros quotlibet , fimulque ad 
eafdem ordinatim applicatas , nec non & ejus centrum , utpotc 
quod duarum pluriumvc diametrorum communis interfe(5tio eft> 
* fer I 0)Y. ideoque & diamctros conjugatas , axesque\^ invenire liceat. 

tf:::^ CorolUrmm 5. 

uimn efi. j.^.^ , gpparet, quamlibet rcdam , qu^ bina qusecun- 

i^^r^Cflr. que Ellipfeos punda conjungit , totam intra Ellipfin caderc 
lifhujus. utpote cum ipfa'^ vel diameter fit, vcl ordinatim applicataad cam 
Vis^m^ue diametrum, qux per ipfius medium & centrum ducitur. 



Vis ejusque 
Cor. I 



P K 



II. 



ishujus 



O B L E M A 

Profofitio 16. 

In data quacunque Ellipfi dudx cuilibct diamctro 
altcram conjugatam invcnirc. 

In data Ellipfi S YX Z dudse utcunque diametro D A E al- 

tcra conjugata 
^ invenienda fit. 

Inventis axi- 
bus S A X & 
YAZ, atquca 
termino D vel 
E ad axium al- 
terutrum , vc- 
luti ad Y AZ, 
applicata rc- 
^ da , ut D O, 

femi-axi alteri 

S A acquali , quar produda , fi opiis fucrit , fecct eundcm axem 

alte- 
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alrcrum, uti in W, appltccrur in Itationc rcciproca ipfi O W 
c.dcm xquahs rcda P R , ncmpc ut A P . A A \V A O 

iingulx imguhs arqualcs fuu , ac proJuc^a P R Lllipfi occu rat 
m punao H , i quo ll pcr ccntrum A ducatur xJtu H Ar 
Elhphtcniimata: conftat,pcrca, cjuarad Propofitioncm ,^u,n 
hu,"s hbri dcmonlUata funt, candcm H A G clVc diametrum ipfi 
D £ conjugatam. * 

Arquc ita fimul apprircr, fmgulis diamcrris fuas quo- 
quc diltmdas conjugaras diamcrros clll- , cidcmquc 
diamcrro uium tantum conjugaram duci poflc. 

CoroUjurtHm. 

Unde porro perfpicuum fit , cjuo paao per datum cjuodhbct in 
Llhpdpunctumrcaaducatur, (^uar curvam in codcm ac in nullo 
alio pra-tcrca punclo contingat. Si cnim dudapcrdatum pun- 
dum & ccntrum diamctro, invenriquc altcra ipfi conjugata « ^f^rx^hu^ 
pcr idcm pundum rcda ducatur inventar dianjctro conjugata: 
xcjuidiftans : crit caJcm rc(fta ^ contingcns quorlita ' />'M C«r. 

T H E O R E M A Xy. 

Propoftio 17. 

Ellipfin in uno codcmquc punfto prxrer rcdam, 
qux parallcla cft diamcrro illi , quxpcr pundum ^ 
ccnrrum ducirur, conjugarx,aIia rcfta nonconringir. 

Contingat Ellipfin CHFG in 
pundo C rcda D C E , parallcla 
diamctro G H , qux conjugata hc 
diamctro C V , per punftum C & 
ccntrum ductx : dico aliam rcdam 
in punclo C candcm Ellipfin non 
contingcrc. 

Si cnim ficri potcft , contin^at 
eandcm quotjue in pundo C rccta 
I C K , diamctrociue L M , cidcm 
1 C K xcjuiJiftanti , altcra conjuga- 
taducaturNO, (cjuar cum a priori 

Ci 
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^^per^Cor.cV divcrfa fic pundum N cum pundo C non coincidet,) 
i^hujus. jjcperNipfi LM,ideoque&contingenti ICK, arquidiftans du- 
a per z Cor. {\i p Q. Cadet itaque pundum C, adeoque rcda I C K in- 
1 3 ^ms' rcdam P N Ctl nimirum, vcrsus Ellipfcos ccntrum. At vero 

3 per idetn. ^ eodcm modo 5 pundum N, ideoquc rcda P N Q , infra con- 
^'"'^^^* tingentcm I C K : nempc , versus idem centrum cadet. quod re- 

pugnat. Non contingit ergo I C K Ellipfn. Eadetn de omnibus 
aliis eft demonftratio, ac proinde conftat propolitum, 

Corollarium. 

4 pcr CoroU. Conftat Itaque * in Ellipfi cuilibct tangenti parallelas , ^qui- 
fracedens. diftantcs quoque cfle diametro conjugatiE ei , qux per taclum & 

centrum ducitur ,• ac proinde & ad diametrum pcr tadum ductam 
^pevArCor. ordinatim applicari, atqueabilla bifariam dividi &:contra, 
1 3 hujus. ^^j^ cujufcunquc diamctri terminum ducitur sequidiftans cui- 

libet rcda: , per eandcm diametrum bifariam fcdce , Ellipfin in 

codem vcrticccontingcrc. 

Theorema XVI. 
Fropofitio i8. 

Si quselibet contingens produ(9::sEllipfeos diametro 
cuicunquc occutrat , atque a punfto contadus ad ean- 
dem diametrum refta ordinatim applicctur : erit re- 
ftangulum fub diametri portionibus , a ccntro per con- 
tingentcm applicatamque abfciflis , fcmidiamctri qua- 
drato xqualc, &: contra. 

Quamcunque Ellipfin GD, cujuscentrum A, cohtingatin 
pundto D, utcunque fumpto , rccla D E, diametro I G occurrcns 
in E ; atque a pundo contadus D ad eand.em diamctrum ordi- 
natimapplicatafitDC: dico redangulum C AE quadrato fe- 
midiamctri A G asquale effc. 

Sit enim primum axis diameter I G , fitque O W defcrihens , in 
ftatione uti fuit , ciim per eandem defcriptum eft pundlum D ; ita 
ut O D mtervalliim fcmi-axi A G a^qualc fit, P R autem defiribens 
in ftatione , ipfi O W reciproca ; ita ut a curva: punfto quod 

ftempc 



* per 4 Cof. 
1 4 hujus. 
*-per Cor. 
I 7 hujui. 



L I B. I. c A p. ni. ii^ 

wcm^C difmbcntf P R in dircaiiin ci\ , ducta diainctcr H A con- 
jugauiitei,quxpcrD&: Aduccretiir », ideocjuc Cik: contingcn- 
uD Eparallela *. Sitqucporro ad lccundum axcm AKapplica- 

ta H ¥ , ducantunjue O B , R T 
ipfisAG, AK .Tquidifhntcs, 

3UX applicatis D C, H F , pro- 
uvflis, fi opiis flicrir, occurrant 
in 13&:T. 

Itaquccum fimiliafinttrian- 
gula O A \V &: R A P erunt i ex ctnjtnu 
ijuociuc triangula W C D & 
R r H , ncc non O B D &: 
PFH * limilia. Atvcro&la- ^peri^pri- 
tcra WD & R H , ncc r\ox\ j;;,^' 
O D & P H ^ arqualia funt. s^xctvjJru- 
Quarc dc latera \V C ^»: R T ^'^"^- 
fivc A F, ncc non D B, &: H F * ^pfriCpri- 
xqualia erunt. Sunt autem por- 
r6 ' triangula E D C &: H A F 
xquiangula ; unde ex antedi- 
ais crit « D C ad C \V five 
AF, ideft ECadHF five 
D B , uti cadem D B ad B O ' °. 
Unde cum proportionalcs fint 
EC,DB,BO, crit •« utEC 
ad B O fivc C A , ita D B qua- {; ''f^^^^ 
dratum ad BO quadratum • & dbo 
componcndo ut E A ad C A , ita D O quadratumad B O V*'-'''?»!^- 
quadratum, hoc cft, G A quadratum ad C A quadratum ; ac pro- lo^^xn '^'^ 
inde 3l rcctx E A, G A, C A proportionalcscrunt,idcoque '^per \% 
redangulum C A E quadrato fcmi-axis A G xqualc. Cumquc in V*'^^^- 
pun^o D alia rcda prxtcr ipfam DE Ellipfin contingere non prnnl^' 
poflit **, patct convcrfum quoque verum cflb : nimirum, fi re- per cor. 
dtangulum CAE xqualcfit quadrato fcmi-axis AG , pcrC ]^-f^^^^- 
ordinatimappIicataEllipfioccurratinD, jundam E D cllc con- fJt^ 




^ peri^pri- 
tai, 

*peri/exti. 
' propter 
trian^ulm 
EDCHFA 

prop:er 



tiJigentem. 

Deindc non fit rcfta I G Ellipfcos G D axis , fcd alia Jiamctcr 
quxcunque, cujus paramctcr I B , atquc ab ailumpco in curva 

Ff utcun- 



per i 

hujuS' 



« per fuf>. 



jas y & Cor 

fexn. 
"iperp quin- 
ti. 

^per^fexti 

J'per 14 
quiTJti. 



^ per 17 
klijus. 
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utcunquepunaoD ad candem diamctrum ordinatim applicetuif 
DC, fitque quadrato fcmidiametri A G «quale rectanguluin 
C A E : dico jundam E D , produclamque, totam extra EUiprin 
cadere , ideoque eandem in pundo D contingere,& converiuii. 

Sit cnim in eadem E D, aut in ipfa produda, prout hbuerit, 
aflumptum utcunque punchim F, fitquc per F duda rcdta h H 

ipfi C D ^quidiftans , qux dictar 
diametro 1 G occurrarin H, EUi- 
pfiveroGD inK. (EtenimfiEl- 
lipfi non occurreret, manitcftiffi- 
mc punduni -F extra Eliipiin fo- 
ret.) Deinde IG ut axe, eadem- 
que parametro 1 B , intelligatur 
delcripta alia Ellipfis G L , ac per 
C &: H ad eundem axem ordina- 
tim applicentur C L, H M , qua: 
curvse occurrant in L &: jun- 
gaturquc E L , (qux utiquc Elli- 
pfni G L in L continget \) eaque 
producta, fi opus fuerir, produ* 
<Sa: H M occurrat in N. 

Itaque quoniam eft quadratum 
D C ad redangulum G C I , ut 
quadratum L C ad idem G C I re- 
6tangulum , (quippc utriufquc ea- 
deni eft ratio, qua: parametri IB 
ad diametrum fivc axcm I G ' : ) 
crunt 3 quadrata D C, L C, idcoque & rec^a: D C, L C arquales. 
Eodem modo, & redas K H, M H ^equales clk, dcmonftrabitur. 
At vero cum fit C D ad H F, ut C L ad H N, (liquidcm + utriuf- 
que eadem cft ratio, quie redx E C ad rcdam E H , j erunt quo- 
que HF & HN ;rquales. Eft autcm H N major applicata 
H M , cum contingens fit £ L N : crgo & H F applicata H K 
major erit , idcoque pundum F, in rcdta E D F uxcunquc fum- 
ptum, lioc cft , tota E D F, cxtra Ellipfin, G D cadct , fivc , quod 
idcm eft , candcm in pundto D continget. Cuiiique non poflit 
prxtcr E D F alia rc<5ta eandcm Ellipfui in pundo D contingere % 
iDanifcftum quoque eft conyerfum : .fi nempe E D Ellipfin G D 




m 
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in D contingat, dumctroqucG I occurrat in U. , nd candem 
diametrum ordinatim applicata litpC,rc*5tangulumCAt ciua- 
drato fcmidiamctri A G xqualc cflc. 

CorclUrium. 

Ex didis pcrfpicuum cft , cjuo paclo i dato quolibct puiKfto 
duccnda fit rcda , qua:Iilliplin contingat. 

Sicnim datum pundum in ipla curva ftt, vcluti D : jam fupra ' unCtr.i^. 
oftenfum cft,tjuo pacto pcr dictum pun<ftum contingciis ducatur. ^^^*'- 
Quod tamcn & hoc quoquc modo pcr prxccdcns 1 heorcma 
pcrticictur. 

Ducti cx D ad inventam * diamctrum G I rcda ordinatim » ;m Ctr. 
D C , Hat rcclanguium C A E quadrato femidiamctri A G jcqua- ^^^^^- 
lc, jungaturcjuc L D. 

At fi extra Ellipfin fit datum punclum , ut E : duda ad A cen- 
trum ' rcda E A , qux tllipfin fccct in G , cjuadrato A G cTqua- ^ 
le hat rcdangulum EAC; ac pcr C duda ordinatim applicata ^'^'*^^^^'*''^'- 
C D : nimirum , qux ♦ a:quidiftct contingenti qua: pci G ducc- ♦ jnxucor. 
retur ^ occurratquc Ellipfi in D, jungatur E D : eritquc hxc ipfa ' 7'^«;«'- 
tam priori quam poftcriori cafu ^ contingcns quxfita. 'Itnul^au$ 

A pundo aurcm intra EllipHn dato non pofle duci rcclam, qux 5 coroU. \ 4. 
candcm contincat, manitcftifriiiium cft. ^*(/"^- , 

Atquc ica mc compcndiosc via fatis plana acmaxi-;»^ 
mc naturali , abfquc ulla folidi confidcrationc , Elc- 
mcnta proprictatcsquc prxcipuas Curvarum, quas Vc- 
tcrcs Cont fe^iones appcllavcrc , tradidillb conrido. E 
quibus principiis cxtcra omnia , qux ad Parabolam, 
Hvpcrbolam , vcl Ellip(in pcrtincnt , abfquc ukcriori 
manuduclionc facillimc dcilucct, quicunquc animum 
iis dcbitc applicucrit , atquc in Gcomctricis pcr fead 
ultcriora progrcdi valcat. Adco ut cadcm traclandi 
mcthodo hifcc diutiiis inhxrcrc lupcrvacuum putcm, 
prarfcrtim cum infignis &: (ijblimior quxdam lcicntia 
liipcrfit , cui Vctcrcs cnixiflimc incubuiflc cx quoriin 
dam rclatu nc nonnullis antiquonim (icomctr.uiiin 
fragmcntrs manitcftiim cft ; <]ux'quc tam ab iifdcm 

Ff L quam 
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qiiama Kccentioxibus. Locorum Inventiodvz Compofido 
appellata fuit. Ad quam promovendam , ab Apollo- 
nio cartetisque Geome.cris ea prsecipue confcripta cfle, 
qua: in Conicorum traftatione prxdidis Elementis (u- 
peraddiderc , omnino credibilc eft. Cumque pcnitio- 
rem curvarum lincarum notitiam pcrfedamque ea- 
rum cnumerationem ac diftindionem , ut &c diftribu- 
tionem in fua genera & fpecies , cum fegregationc ea- 
rum , quse vere Geometrica: non funt , ab iis qua: in 
Gcometriam funt rccipiendse , ex accurata Loci trada- 
tione imprimis petendam exiftimcm : c rc forc duxi, 
candcm tradationcm hic fubjungcrc , non quidcm ca 
mcthodo, ficut a Veteribus inchoata vidctur, cum vix 
intcsrLnii ins;ens volumen cidem fufficerct , fi vcl 
tantLim Locorum ^ quac VUna^ zcSolida (quamvis, meo 
judicio 5 miniis rcde , ) vocarunt , id eft , qunc vel reclx 
linea^ vel Parahola, \z\ Hyperhola ,VQ\Ellipfis , five circuli 
circuwferentia cxiftunt, (quorumque Locorum Com- 
pofitioni cos folummodo intcntos fuilfc invenimus,) 
dodlrinam exacte complccleretur, atquc id porro vo- 
lumen in immcnfum excrefceret , C ad Loca , qux funt 
lincx curvx fecundi gcncris , uti nobis propofitum cft, 
extenderetur ; fed Artc Analytica pcr -^quationum 
examcn &: pracccpta gcneraha, quibus omnes omnino 
cafus polftbiies refolvantur ac detcrmincntur. In qui- 
bus pcrtradandis eum ordinem fiimus obfervaturi, ut 
j;am poft cxphcationem Elcmcntorum Parabolx, Hy- 
pcrbolx, &:,ElIipfis, (fuppofita notitia corum, quxad 
lincarum rcdarum, angulorum, &figurarum redUi- 
ncarum, necnon Circulorum naturam pertinent) in- 
ventioncm ac dcterminationcm tradamus corum loco- 
Yum , qua: vcl rcd\x lincx funt vcl ex prxdidis curvis 
conftant ; (Ula autem &:nobis, ne quid temere mute- 

mus. 
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mus, Licdrum VUnorum , Soltdorumj, noniinc vcnicnt) 
atqiic co iplb oftcndamiis ni prnno'curvariun gcncrc, 
prxtcr Circulum,non nili Parabolam,Hypcrbolam, & 
tUiplincHc rccipicndas. TraJhuioni autcm ultcriorum 
Iocorum,quxpcrtmcnt ad Imcas curvaslccundi (^cnc 
ris, limilitcr qiioquc carundcm curvarum Elcmcnta 
prxmittcmus. Cum vcro ad iplarum gcncrationcm 
viam ftcrnant non tantum dcfcriptioncs lincarum cur- 
varum primi gcncris, hoc libro propolitx atquc cxpli- 
catx, (cd bc multi alii illas in piano dcfcribcndi modi : 
opcrx prctium duximus corundcm modorum, qui ccr- 
tc inhniti funt, ut quilibct huic fpcculationi mtcntus 
facile expcrictur, vcl illos laltcm hic adjungcrc, quos 
aut ad dcfcriptioncs curvarum fccundi gcncris auxi- 
lionobis torc, aut Mcchanicx curvarum primi ^cnc- 
ris in plano dclmcationi prxccdcntibus aptiorcsVidi- 
camus. 



C A r u T IV. 

K^lu VirAhoUm , UyferhoUm , ^ Ellififtn in pU/;0 
delincandt Aiethodui, 

Slt triirgulumcjuodcunque ifofcclcs AB C, &: tam ^qualia 
crura A B, A C , qujm bafis B C utrinquc indcfmitc produ- 
cantur, ut ad D , E, &; F,G, nec nonH I; firquc ab altcrutro 
aPL ' d bahn ductacjuarvisrcctatcrminata, oppofitocru- 

, :.s,utBK, &:pcrtcrminumcjurdcmK altcrarcda, 
utrinqucindetinitcextcnfa, liberc tranfcat, quxcirca verticcm 
anguli reliqui , nempepunctum A, utPoIum, circularitcr mo- 
bihs fit, vcluti L AKM; ac dcniquc rcctx I G inHftcns CN 
ipfi DE paralkla tranfcat pcr ipfarum I G & HI interfcctio- 
nem C. Dico, fi angulus E B H at<jue ipfi ad vcrticcm D B 1 cum 
rccta B K movcatur in ntramquc parttm , ira tamcn ut crus A B 
fempcr applicatum mancat rccta-DE, fmultjucrcaa H I luic 
atquc illud promovcat rcdain C N , fibi ipfi fcmpcr x(]iiidiilan- 

Et 3 tcm, 



, 4 

fexti. 
perij 

3 per 34 
primi. 
+ per ea?i' 
dem. 
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tcm, ac rcda B K ad polum A circulariter moveri faciat przdi- 

ftain L M , per pun- 
aLun Kfcmpertranf- 
euntem , intcrfedio- 
nem ipfarum C N , 
L M , qux fit ad O, 
Parabolam defcribe- 
re, cujus diametereft 
AD, parameterKB, 
ac F G eandem con- 
tingens in vertice A. 

In quacunque enim 
ftatione conftitutus 
fuerit angulus EB H 
feu D B I , fi interfc- 
€lio rcdarum F G> 
H I defignetur per Cj 
atque ab interfedio- 
nis pundo O ad dia- 
metrum applicatafit O P ipfi FG a:quidiftans : erit fempcr KB 
, ad B A 5 lioc eft j ad A C , 





uti eadem A,C ad C O ' : 
ac proindc - redangulum 
fub KB, C O, id cft % 
fub K B , A P quadrato 
reda? A C, hoc eft ipfius 
OP^quale.UndefiBAC 
nngulus rectusfuerit , crit 
A D axis , fin minus- dia- 
metcr , ad quam ordina- 
tim applicata^ faciunt an- 
guIosipfiBAC velBAG 
angulo squales, 

In tranliru etiam hic no- 
tandum eft , codcm illo 
motu pcr interfeclioncm 
ipfarum HI, LM, puta 
C^, Hyperbolam five op- 
pofitas 
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poJitasHyperbolas delcnbi; ut & , ciuamvis triangulum B AC 
irofcclcs non torct, nec ct.am reda B K cx anguUn pun.% B fed 
iibivis in rcaa A D cduc^a oilct , mhilominus ramcn curvam A O 
Parabolam torc; at vcro .icc parametrum priori , ncc vcrticem 
nec dumctrum portcriori cafu caldcm rcmancrc, ouas tamcn illis 
qiic(]uecalibus dctermmarcfaciihmum cll. 

Quoniam autcm circa fincm capicis pnnu monui^ 
mus, curvam , juxca dctinuioncs in principio cjulLicm 
capitis propolicas , qualibct effiaente , &: quocunquc 
teri'Allo dclcripcam, fi dnguli wohiles inxqualcs lint /// 
dddirecinccm lunc ab cadcmparcc, Hypcrbolam cHc, 
idquc Mcchanica: cjufdcm m plano dclmcacioni non 
inucilc judicanuis : idcirco id dcmonlhacionc jam 
comprobandumduximus, iimul oltcnluri , quo paclo 
cadcm Mcchodus ad prxdidtas Hypcrbolarum dch- 
ncacioncs commodc apphcccur. 

Sit itacjuc cSuteme 1 G , tutervdUo A L , &: dtreclrtce K F. O, an- 
guhs autcm 1 A L c\ K L A mx(]uahbus, dcfcripta r urva D A M : 
dico candcnrcurvam Hypcrbolam ciTc; ac fi ducta a /Wa A ad 
dneclruem iccu A K , ita ut angukis L A K angulo L A G xciua- 
lis fic , centro^ & intcrvallo A K circuius dclcribatur , fccans ef- 
fictentem in 1 & Cj , ac dtreclrtcem in K & Q-» , pcrquc punda I CJc ''^"tcan- 
K. ncc non pcr G &: Q ducantur rcdta: 1 K , G Q, \\W\ nr.irub 
occurrcntcsinF, rcaas V I, FG Afymptotos cllc / 500!!"'^ in 

Sumpto cnimin curva pundo utcunquc, vcluti D, jpj^hcc- ^S "^ 
tur tam Anntiiu^ mobtlu . ut O A D , c|uim icfmbem , ut O D . in I a"^,r6 di- 
ftationcutitucrcciim J>cr eas dcfcriptuin cli pundtum D. Quo- ^itonim" 
niam igitur zcjualcs funt anguii A 1 K , A K I intcr fc ncc non P^'"^'^''^'"^ 
fimul fumpti angulo K A G , ( c]uippe tam poftcrior c]uim prio- ciXrvV. 
rcs ' cum angulo 1 A K binos rcctos conflituunt): crunt quoquc L^K .n 
anguli A I K fcu A 11- & G A L . utpotc aqunlium dimidia , o ? v^i^' 
tcr fc xqualcs , ac proptcrca » redtx 1 K 1- & A L parallclx • ; tTn^nb.-^" 
jdcocjuc iicut 1 K F rcctx FG occurrit , ira c\' cidcm ¥ G occur- '^^"^ 

lum rcdhi, 
i^^^nt ur I F, ia 

GF inpoftcriori rum conriiigcrc ccrnirur. 'p^sf>ri,»L ' p,r ti&nprimi. ^Tpr^ ^ 
fy^^AB^iil^Jkbc crunc "^"^"^ angulorum A 1 F cV C AL rc^lus cft , rca^: 
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rent defcribentes AL&OD, utpote ipfi IKF jcquidiftantes. 
Sint itaque ipfarum occurfus in B & C , ac per B agatur reda 
B N diiedrici K O «quidiftans , occurrensque defcribenti D O 
' fer tfes' in N ; eritquc ut G A ipfi A I , ita ' G B ipfi B F «qualis. Cum 

fuintl 




autem in triangulis L A K, O QJC ^quales fint anguli ad L & 
^peri^ O , ( propter * A L , C O parallelas, ) fitque & angulus L A K 
/>r/w. five G A L, id eft, G I F,cequalis angulo O QC, (quippe tani hic 

quim ille cum angulo KQG, vel KQE duos redos confti- 

tuit 
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tuit',) ^ arquianf^uU crunt cadcm triangula LAK&: OQC 'inl&U 

- NBC.Porr6.^„^,:-!, 
cjuoniani angulus terttt.mlW 
A G II antrulo \ Y^Oper\ ^pri- 

fcu AL b a:c,ual>s-',t'-" 
Clt, (cjuippctam liic </incafn 

quam illc cum ancu ^S- ^ 1 ^ »P- 
* piK-r , tant 

anf^ulum OQC quimLAK rcclum 
clic , pcr I ? primi . & ^ i tcnn : ac in 
%V& Vlangulos GIK&OQCa!- 
qualc»,pcr }itcnii& zi cjufdcra. ^per 
29 prtf/ii. 

loIGQrivcIGF ' 
binos rcdos conm-^^^^;^ 

•« ^*. I 1 1 , ^fr IX prtmt & \ i tertit ; tn 
fg.\^ ptr I } prtmt^ tertit, :n 

fy.V per 1] prifm & y^terttt, tnfj^.Vly 
per 1 5 prtmt , auoni<»m angulo I d Q^^*. 
efusLs eji lK(lperzi tertti. 

tuit S) atqucangulis e infig. II 
LAG, O AD iir- J^^g"^"*^^^^ 
dcm fivc xqualibus guio ALO 
addito vcl ablato «i^ «qualjs, 
communi OAG/,p;-- 
compo(iti vcl rcfidui angulo 
L A O , G A D vcl I \QJ^os 

, , . 1 rcdtos con- 

G A L xqualcs quo- ^ 
quc funt , ac L O , 29 primi & 
AO iibi mutuo oc- "^Y'"- 
currant ,* G t quo- A, fig. 1 1 & 
quc &: A D fibi mu- r>miiibus , 
tuo occurrantncccf-^^^* 
fccft ; lititaqucipfa- 
lum occurfus L pun- 
dum^ &:xquiangu- 
!a crunt triangula , 
AGL, ALO, crit- 
quc proptcrea * A L * 4 y?t;i 
ad AG, ut LOlivcf"^«^- 
NBadGE. At vcro 
(ob 





^ perfup. 
dem. 

-rper^fexti. 
3 per \L 
quinti. 
^per^tjmn- 
ti, 

y perjiip. 
demonjlr. 
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(ob triangula LAK &NBC ' fimilia) eft quoque » eadein 
A L ad A K, hoc eft, ad eandem A G , ut N B ad B C. unde per 
confequens erit S ut N B ad G E, ita eadem N B ad B C. ac pro- 
inde^ red^GE & BC, ideoque & G B feu FB & CE,ncc 
Hon B E & F C ^quales erunt. Denique cum , propter triangula 




*piri^pri 
mi. 

7 per 4 
fexti. 
^ perfup. 
demonftr. 



.ABE&DCE*fimilia, ^BEfitad CE, hoc eft » FCaJ 
F B , ut B A ad C D : erit > reaangulum F C D fub extremis x- 
quale reaaagulo FB A fub mediis.^Quod cum femp" a"id«' 
9 per iSfexti. ^^'^' 
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ubiciinqiie in curva afliiinptuin flicrit D pundum , fcquitur * \per\ln' 

Curvam D A M Hjpcrbolam cflb , cujus Aryinptoti F I , F G. ^^' 
Quod crat olicndcndum. 




Ex antcdivftis manifcftuin cfl, H e^demkvL ' contingcns, ut ^pereJtu- 
I G ) ad Afymptotorum altcrutram pcrpcndicularis fit , vcluti in f*^- 
tcrtia quartafigura, vcl angulos mobiles L A I &: L AG rcdos 
forcfi nciu^c truervdlurfh ut AL, xquidiflans duftum fit ci Afym- 
ptoto cui effiitens fcu contingcns IG ad angulos rcdos occuirit , ut 




in tcrtia figura , vcl ccrtc defcrihentem ad diredrn em forc pcrpcn- 
dicularcm, fi ncmpc mterYdUum parallclum fucrit ci A/ympto- 
to , cui eadcm effictens fcu contingcns G I occurrit ad angulos 
obliqiios , ut in auarta figura. 

Itaquc fi vcl Alymptotis FI, FG, & contingcntc I G ; vcl dia- 

Gg 1 mctris 
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iiietris conjugatis H A , I G , 
Hypcrbola lit defcribenda, du- 
dis in cafu pofteriore Afyni- 
ptotis FI, FG, diametrolG 
circulus defcribatur, quifecet 
utramque Afymptoton , puta 
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s aut altc- in K & Q^^ du(5i:aque per K & Q 

S'alS' '^^^ K O, cui duda A L, Afym- 

fecct , ut in ptotorum alterutri , ut F I, ar^jui- 

]^g^g:^^^'^diftans, occurratin L: facillimc 
III fia*^ colligitur ex prxmiffis , fi, e^cten- 

in G & K. telQ^ intervallo A L , ac direcirice 
K O , curva defcribatur, eandem 
forcHyperbolam , qujc delineanda proponitur. 

Nonnunquam tamen, ut obliquos circumferenti^e & reaarum 
occurfus evitemus , hapc eadem abfque Circuli defcriptione effi- 
cere exped;et, j^^^ 
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Itaquc fi» duda A L Afymptotorum altciutri, ut F I, parallela, 
aJ eandcm Arymptoton ducatur A K , ita ut L A K angulus angu- 
lo L A G xqualis lit , pcr K rcvfla K O fccans prardidam A L 
in L , i:a ut angulus 1- K O angulo 1 G 1 arqualis iic : crit curva, 
effiitcnte I G , wtervallo A L , ac direclTKC K O dcfcripta , ea ipfa 
Hypcrbola , cjuz qua:ritur. 

Ad Mcchanicas porro Hypcrbolarum dcfcriptioncs 
non inucilc forc judicavimus paucis hic oftcndcrc, cjuo 
pado vcl dnguUs mobtlibiis rcclis , vcl ita ut defcnbcns ad 
dtrcartccm iic pcrpcndicularis , c]uxhbcc Hypcrbolx m 
plano dchncari qucant. 

Si itaque vcl hoc. vcl illo modo dcfcribcnda fit in plano Hyper- 
bola,cujusAfvmptotihntFS,I'T,c]uam4uccontingat rcc^aS l, 
utrinquc Afymptotis tcrminata : Duda ab altcrutro pundorum S 
^ vcl T rcda , vcl ad hanc , vcl ad il- 

Um Afymptoton pcrpcndiculari, uti 
T V, quam ad V T angulos rcclos ef- 
ficcrc fupponimus , cidcm T V pcr 
pundum 1 (ncmpc ita fumptum uc 
1 V intcr WV^SV mcdia fit propor- 
tionalis; agatur arquidiftans 1 G, qux 
contingct quoquc Hypcrbolan) qux- 
fitam proptcrca quod fit V Fad IF, \p*r^hu' 
hoc cft \ 1 F ad S F, uti » T F ad G F. f/, 
Idcoquc dcfcripto fupcr candcm 1 G thtjl. 
circulo 1 K G , qui tangat Afympto- 
ton FT in G ♦ 



. . atqucahcram lccct^';^^, 

in K , fi pcr K &: G ducatur rccta xtijwuu. 
K G O , cidcmquc occurrat ducla ab YJl^'' '^ 
A, pundo mcdio tangcntis I G, rccta A L in L, qux quidem A L 
vel adcandcm IG , vcl addudam KO lit pcipcndiculaiis : cric 
Hvpcrbola , qux r^/f «fr I G , dirtarice K O, atquc tnterVAilo A L, 
ad candcm egutemcm, didamvc dtretirtcem pcrpcndiculari , dcfcn- 
bitur, juxtaca qua: modo cxpofitafunt, harc ipla^qua: dchncanda 
proponitur. 

Simihccr &: vcl datis quibullibct AngnUs rrtobMns^ vcl 

Gg 5 ^^^^ 




A 
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ita ut defcribens ad direciricem datos quoflibec angulos 
cfficiat quamcunque Hypcrbolam in plano delinearc 
haud difKcile erir. 

Cxteriim fcqucntcm quoque Ellipfin in plano de- 
fcribcndi rationem hic adjeciile fuum aliquando ufum 
habcbit. 

Reda linea , ut A B C, acl Polum B circulariter mota binis fui 
pund:isA &C, in cadem utcunque aflumptis (liveBfit inter A 
& C , five C fit inter A & B,) promoveat redtas A D E , D C F, 

fibi ipfis femper a^quidi- 
flantes , ac fe invicem ad 
redosangulos intcrfecan- 
tcs : dico curvam , qux 
continua earundem inter- 
fedione , veluti D, defcri- 
bitur, Ellipfinelle, cujus 
centrum eit B , & axcs 
G B H 5 1 B K, nempe ma- 
gnitudine ipfarum A B, 
BCdupIse, pofitione ve- 
ro ipfis ADE , DCF, 
sequidiftantes per B Po- 
lumdudcT, attjue ibidem 
bifariam divifa?. 

Sumpto enim in eadem 
curva pundo utcuncjue, 
veluti D, applicenturipfi 
defcrtbemes A D E , D C F 
in ftatione uti fucre, ciim 
per illarum interfeclio- 
n , V o "^^" defcriptum eft pun- 

ctum D ; notcturque porro punaum , ubi earum alterutra, veluti 
A D E , vcl hanc vcl illam dudarum G H , 1 K , ex izr infam 
GH,fccat,utinL. & G A H circumferentia Circuli J per 
motum pundi A dcfcribitur. Quoniam itaque cft ' A 23 
^ 4> f ^ C Suadratum, hoc eft , G B quadratum ad B K Tul 

cUXl dratuin,uiALquadratumfiYe,^ G LH redangulum ad L D 

qua- 
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quadratum : conftat S curvam G K H, uti prjcdidum cft, dcfcri- 'peni h 
ptam Elliprmeirc, cujus axcs funt G H , 1 K. ru. 

Manifcftum autcm cft, li punfta A C xqualitcr a 
B Polo diltciu, prxdiclam curvam CucuU circumfc- 
rcntiam forc. 

Non fit dcindc ABC una linca refta , fcd angulus quicunquc, 
fiYC obtufus , fivc acutus A B C , fmtque prxdiCit« re^^sc D A E, 





D C F in punctis A & C ita junftx, ut , cum carum altera uni 
* ciun 



4 
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cruri coincidit , (queinadmodum in Ihtione A B C reda D C F 
coincidit cruri B C,) altera ad reliquuni crus fit perpendicularis, 
(ficut in eadem ftatione reda D A E ad crus A B perpendicularis 
cA:) dicoiterum, fiangulusABC circa Polum B circulariter 
motuspunfti! A & C inutroquecrureutcunqueafiumptis pro- 
moveat rcdias DAE&DCFfibi ipfis fi^mper xquidiftantesjcur- 




vam, coiitinuaipfarum interfeaione, veluti D vel K, defcriptam, 
Lllipfin effe, cujus fcmi-diametri magnitudine funt redx D B , 
B G, nempe didorum crurum, fi opus fuerit, produdorum, por- 
tiones a perpcndicularibus AD, CG , per aflmnptapunfta A& 
C reciprocc dudis , ad Polum interceptiE • & quidem altera, uti 
D B, etiam pofitione ; altera vero, ut B G, non item , fed B P ipfi 
icqualis , redarque D A E irquidiftans. ^ 
Sit enim pr^didus AB C angulus in alia ftatione utcunque 
cx. gr. , in H B I ; ideoquc pr;rfata interfedio ad K. Dcmiffis 
jiutem ab 1 5. K ad redam D F , ipfius D B duplam , perpendicu- 
laribus I L, K M , notatisque interfec^ionum pundis ad N & O 
qiioniam^qualcs five iidem funt angulus ABC five OBL & 
l,'"r^T: ^n A ^/""^,^"^4"e>^^^i^ov^^ ablatocommuni HB F , anpuli 
f/itr " ^ P ^ ^ L arquales ; ideoque triangula H B O & I B L^ob 
f%T; ^"Bulos prxterca ad O & L reatos ..ql^iansula. Sunt autem ^ 
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^ xqulangula triangula C B G ^ M N K, cum tam hoc quim il- 
lud trianculo O B N hmilc lit * : quarc 



^ quarccum fit » DB quadratum ' •tf^H^t^s 

ad N B qujJratum , ut A B quadratum, id cft », H R quadratum, w S^' 
ad OB quadratum, crit * pcr convcrlioncm rationis D B qua:lra- b wad^N 
tum ad D N F ^ rcftangulum, licut H B quadratum ad H O ^ qua-T^!^^ 'e/^'^ 
dratum, id cll % uii B 1 quadratum ad I L quadratum , vcl uti B C^'^^'^^^ 
qiudratum ad K M quadratum id cft uti B G lu c B P quadra- ^ per ^ & 
tumadKN quadracum, pcrmutando DB quadratum ad 

tbifi. ♦ perCir. 1 9 aMsnti. f ptr f r^cimdi. * fer Mpvni. ^ per4& tifexti. « ^(jum- 
iMtefiimmBCtpJi^l&lLtp/iKhl. f fcr ijextt » fnfter m4;g«/j C b G M K N 





*^periCor 

I 3 /'MjMi. 



B P quadratum , ut D N F rcctangulum ad K N quadratum. Ac 
proindc Ellipfjs cft curva D K P \\ intcrfcdionc uti prxdidum cft ^ ^ 
dcfcripta cujus fcmi-dianictri conjugatx D B, B P; idcoque ^^r^' ' ^ 
Bccntrum, ac D A E contingcns Ellipfin in vcrticc D '\ 

Notandum htc cft , quod li rcclus forct ABC an- 
gulus, intcrfcftionc , uti prxdiftum cft, noncurvam, 
(cd rcdam lincam dclcribi. 

Qucmadmodum autcm Ellipfin, qux fupcrius pcr 
motum pundi in una cadcmquc rccla dcfcripta fuit, 
nunc pcr duarum rcdarum intcrfcdioncm dclincavi 

Hh 



mus 
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mus , ita & Parabola Hyp^bolaque , quarum gcncra- 
dones folummodo per limiles interfe<3:iones in prac- 
cedentibus expofuimus , per motum pun£li in una ea- 
demque reda defcribi poflunt. At vero quoniam prac- 
didarum curvarum generationes , ut jam ante quo- 
quemonuimus, infinitse funt, atque earum facillimas 
quidem ac maximc naturales a nobis jam propofitas 
exiftimamus, hiicc diutiiis inha^rcndum non videtur; 
itaquc ad Locorum VUnorum , Solidorum^ inventioncs ac 
determanationes progredimur. 




J o- 
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ELEMENTA 

U R V A R U M 

L l H E A R U M. 

LIBER SECVNDrS. 

C A r u T I. 
PROPOSITIO GENERALIS. 

N*omni quxftionc , ubi indagnndus 
proponicur Locus , fivc is lic ad Inicam 
^rcftam , fivc ad cur vam , fuppolitis dua- 
bus lincis rcclis incognicis acquc indc- 
ccrminatis, datumvcl aflumptuman- 
gulupi comprchcndcntibus , tanquam 
cognitis ac dctcrmihatis, dcvcnitur adiEquationcm, 
afllimptum quodh1)Ct quxfiti Loci punclum dctcrmi- 
nantcm ; m qua quidem xquationc , poftquam ad lun- 
phciflimos tcrmmos crit rcduc^a, fi ncutra incognita- 
jum ad duas plurcfvc dimcniioncs aflurgat , hoc cft, fi 
ncquc in fc , ncquc in altcram incognitam duda fcu 
mukiphcata rcpcriatur , quxfitus Locus crit hncarc- 
fta : At fi carundcm incognitarum akcra ai quadra- 
tum afccndat , akcra vcro non itcm , (cd ncquc in (c, 
ncquc in akcram incognitam dudafit, crit Locus qux- 
ficus Parabola. Quod ii vcro utraquc ad quadratum 
aiccndat , fivc akcra in akcram du^a in xquationc rc- 

{>criatur (akius cnim xquatio non afliirgct , fi dc loco 
>lano Sohdovc quxftio fit ) : crit Locus quxfitus vcl 
Hvpcrbola , vcl EUipfis , vcl CircuU circmnfcrcntia. 
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Quprum quidem omnium particularis determinatio, 
defcriptio j & demonftratio variis modis ficripoteft; 
at vero cx fimpliciflimis , generaliflimiscjuc aliqucm 
annotafle fufFecerit. 

Ac primo quidem cafu , ciim neutra quantitatum 
incognitarum ad duas plurefvc dimenfioncs afcendit,ii 
carum una cxprimatur pcr , atque alteraperj^^jpotcft 
a:quatio ad aliquam fequentium formularum rcduci. 

I. y^ — y five (pofito^oo^) ^oox. 

II. y^o^-^^-c^ five, pofitOjUtfupra^^Dox+r. 

III. ^'x>^' — rjfive^xx — - 

IV. ^30— ^ + r*3 fivc;'3o-—Ar+^. 

Fiat autcm carundem quantitaturh incognitarum 
fccundiim regulam talis aflumptio , ut initium unius, 
vcrbi gratia , ipfius certum fit &: immutabilc , utquc 
cadcm illa quantitas ex certo & immutabili illo initio 
in linca rcfta pofitione data intelligatur indefinite cx- 
tendi , altera vcro indetcrminatae quoquc longitudinis 
linea priori in cxtrcmitatc incerta in dato vel aflum- 
pto angulo conjungi. Q£ibus quidem fuppofitis, ca, 
qu£c pra^difta funt , fcqucntibus Theorematis non in- 
congruc proponi, dcterminari , ac dcmonftrari pofle 
videntur. 

Theorema I. 
Tropofnio i. 

Si aequatio fit j do crit locus qua^fitus linca rcda. 

Sit enim ipfius x initium immutabile punftum A, atque eadem 
iUaA: pcrreclam AB indefinitc fe extendere intelligatur. Dein, 
lumpto in eadem A B punfto utcunque , veluti B , agatur B C in 

. . angulo 
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ingulo A B C, ipfi dato vcl ailumf to arquali • ita ut eadem fit ratio 
intcrceptz A B ad dudam B quar cft 4 cognitx ad h cognitam. 

hoccfljutfit i)ti4 ad h, 
ita A B ad L C. Dcni- 

Juc pcr punda A & C 
ucatur rcda A C,indc- 
finitc cxtcnfa, critquc 
hxc iplalocus cjuxfitus. 

Etcnim allumpio in 
AC punclo utcuntjuc, 
vcluti D , dudacjuc D E 
inangulo DEA, daio 
Tcl alVumpto xquali, fi eadcm D E vocetur crit * ut AB ad ^peri^pri^ 
B C, hoc cft , ut 4 ad , ita A E ad E D , boc cft , ita x ad 7. Et J^J^^^^ ^ 

fic * hoccft,dividcndoutrinquepcr4,erit/» -^. ^ per \6 

Quare cum punchim D utcunquc fumptum fit in linca A C, 
crit eadem de omnibus aliis lincx A C pundis dcmonftratio , ac 
proindc ipfa A C locus cft quxhtus. Atcjuc ita non folum Thco- 
rematis propofiti vcritas demonftrata , (cd &: Locus cjuzfitus dc- 
tcrminatuscft. 




T H E 



II. 



O R E M A 

Pnpofitii 1. 

Si xquatio fit y x> + f , crit Locus quxfitus linca 
rcc>.i. 

Pofjtis , fKftisquc , ut fu- 
pra,agaturinfuper ex Arc- 
aa A F ipfi BC parallda, 
ctquc ad cafdem cum ea par- 
tcs,qua:fitrequahs c cogni- 
tx. Et cx F duda FG paraU 
lela A C , dico eandcm F G 
cflc Locum quxfuum. 

Sumptocniui in FG pun- 
ftoutcunquc, vchitiG, du- 
dacjucG EinanguloAEG, 

Uh ^ 
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dato vel aflbmpto sequali , quse fecet rcdam A C in D , fi eadem 
i/>«'i9/»n-GE voceturjjeritED x^— r. At vero eft , ut fupra SutiAB 
^ni ad B C, ita A E ad E D, hoc ell, u 1 4 ad by ita a; ad j — f : ac pro- 
^JJ.* 1 s pterea * ay-^acyihx, sdajyibx-\-AC y adeoque , fada divi- 

^'^^^' fione per <i, X j + Quod denionflrandum determinan- 

dumque erat. 

Theorema II I. 
Tro^ofitio 5. 

Si ^quatio fit^ oo— — erit Locus quasfitus linca 
rcda . 



? 2.9 

^fexti. 
^per 16 
fexti. 



Pofitis faftisque ut in 
Theoremate i'"", agatur 
infuper ex A refta AF, 
ipfi B C parallela , atque 
ad oppofitas cum ea par- 
tcs, qu3e fit acqualis c co- 
gnitse. Et ex F duda ite- 
rum F G ipfi A C paralle- 
la, fecante redam AB in 
H > dico H G efle Locum 
quxfitum. 

Sumpto enim in eadem 
pundo utcunque veluti 
G> duftaque GE in an- 
gulo A E G , dato vel affumpto «quali , qu« produda fecet A C 
inDjfieadeniGEvocetur/, erit E D so/ 4- «^. Jam vero eft ^ 
ex conftrudione, ut A B ad B C, ita A E ad E D , hoc eft , ut 4 ad 
^ , ita X ad/ -|- f : ac propterca + ay-^-ac^bx^sd ayy>b x — a c, 

adeoque , fada divifione per 4 , / x — c. Quod eft propofi- 

tum. 




Theo- 



X 
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Fropofttio 4. 



IV. 



Si xquatio Cit jix>c—^ y cric Locus quxfitus linca 
rcda. 

Pofitis , factisc]uc, 
ut in Thcorcniatc 
1^^ , cxccpto qubd 
pundum C ab op- 
pofita partc ipfius AB 
cadat , quodcjuc an- 
gulus A B G xqua- 
hs fit dati vcl alium- 
pti anguli ad binos 
rcctos complcmcn- 
to, qucmadmodum in 
adjunda figura appa- 
rct , agatur cx f rc- 
da FG ipli A C pa- 
rallcla, occurrcns rc- 
(ftae A B in H : dico 
V H ciVc Locum qux- 
fitum. 

Sumpto cnim in FH pun^o utcunc^c , vcIutiG , duaacjuc 
G E in angulo A E G , dato vcl aflumpto arquali , qux producta 
fecct A C m D, fi cadcm G E vocctur r , crit E D aor — > Cum- 
nuc fit ' cx conftrudionc , ut A B ad B C , ita A E ad E D , hoc V^r^M 6; 
cft, ut 4 ad 6 , ita X ad <: — 7 : crit proptcrca * 4 f — 47 x b x , vcl ^ j-^^. 
47X4C— frx,idcft,dividcndoutrinquepcr4,;xf— QH^^^j.xlL 
crat propofitum. 

At vcro ficri ctiam potcft , ut pcr opcrationcm, 
priu((quam ad xquationcm dcvcni.itur , quamitatum 
incognitarum altcra pcnitus cvanclcat , alccraquc lola 
aliciu coemcx quantitati xqualis rcmancac acquc 
^ cxm- 
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exind? hinx infuper formulas nafcuntur , quse huc rc- 
ferri debenc : nimirum , 

1. y x> Cy vel 

2. xdo c. 

Theoiiema V. 
Propofttio 

Si asquatio fit y co ^ , Locus qua^fitus eft linca reda. 

Sit quantitatis x , qu« 
p CS- per operationem eva- 

nuit, initium immutabi- 
le pundum A , atque ea- 
dem illa x per reftam 

. A B indefinite fe cxten- 

dere intelligatur. Dein- 
de ex A duda AFoo^:, 
faciente cum AB angulum , ipfi dato vel aflumpto aut ejufdem 
ad binos redos fupplemento xqualem , fi ex F agatur F G ip(i 
A B parallela , dico eandem F G efle Locum quxfitum. 

Etenim afllimpto in F G pundo utcunque, veluti G, duclaquc 
G B ipfi A F parallela, apparet eandem G B omnesque ipfi arqui- 
diftantes ' redse A F fore a^qualcs , hoc eft, efle^ 00 c. Quod erat 
demonftrandum. 



H E 



A VI. 



O R E M 

Propojitio 6. 

Si iequatio fitxy^Cy crit Locus qusefitus linca rcd:a- 
I In linea A B , aux , ut fupra, 

Cr pro a; concepta (it , fumatur a 

pundo A longitudo A B ^qua- 
C • ' lis c cognita?, atque ex B in dato 

vel aflUmpto angulo ducatur 
reda BC. dico eandem B C, 
indefinitc produdam , efle Lo- 
cum qUvTfitum. 

Sumpto cnim in eadem pun- 
cto 
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aoutcunquc, NclutiC, cric cx hypotlidl C B cum nrioic AB 
comprchcndcns anguluin A B C dato vcl alVumpto xqualcm, po- 
tcntcjuc promdc cadem C B vocari r- At vci 6 cft cx conftructio- 
nc,&: rcmanct fcmpcr A B, hoc ci\, xooc. Quod cft propofitum. 



C A 



P U T 11. 



POrro iccundo cafu, fupra cxprcflo, cum ncmpc in 
arquationc , ad limplicillimos tcrmiiios rcdudla , 
cjuantitatum mcognitarum altcra ad quadratumafcen- 
dit, altcra vero non iccm , lcd nccjuc in l'c, ncquc in al 
teram quantitatcm incognitam ducta rcpcritur : potcrit 
a:quatio adaliquam fcqucntiumformularumrcduci 



ax 



I. yy:o 

II. yyx> 4x + /^M , ^ 

n, -^-^ _ , , >vcl convcrlmi< 

IV. yyoD—ax-^bb, 

Supponcndo j x cflc cjuantitates incognitas , vcl ab initio 
conccptas, vcl poftmodum alfumptas, ut mox latius explicabitur. 



ayooxx 
ay-^-bb^oxx 
ay — bbooxx 
^bb — ayzoxx. 



T H 



VII 



E O R E M A 

Trofofitio 7. 

Si arquatio fit^j^X)^ X, vcl convcrlim ayy^xx -. crit 
Locus quxfitus Parahola. 

Sit ipfius X initium immutabilc punf^um A , atquc cadcm illa x 
perrcctam AB indehnite fc cxtendcrc intclhgatur , &:fitdatus 

vcl afliimptus anguUis x- 
quahs anguloAliC; Af- 
fumatur primo cadcm A B 
ut Parabolx diametcr , ad 
quain ordinatim applica- 
tx taciaiu cum ipia angu- 
los xcjualcs dato vcl af- 
fuinpto angulo A B C, cu- 
juscjuc latus lectuni A i^ 
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iperio Co- 
roU. primiy 

fecwidi hu- 



» per 1 pn- 
ftti hujus. 



Z per I pn 
mi hujns. 
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fit a-quale a cognit^. Dico Parabolam A D C , qu^ * per prar- 
diaa: diamem verticem A defcriptafit, habcatquelatus reduiu 
eidem diametro correfpondens oq 4 , cffe Locum qujElitum. 

Sit enim ineadcm curva A D C afllimptum pundum utcun- 
que, veluti D , dudique D E in angulo A E D dato vel affumpto 
aEquali,fiipfaDEvocetur;,erit,C3cn3turaParaboles S quadra- 
tum ex E D X F A E reflangulo , hoc eft , 7 j oo ^ Quod erat 

propofitum. ^ 

Ad demonltrationem autem ic- 

cunda: hujus Theorcmatis partis 

iifdem utfupra fuppofitis, ducenda 

cft ex A pundo rcda A H ipfi B C 

parallela, atque eadem AHaflli- 

menda pro diametro , ad quam or- 

dinatim applicatcefaciant angulos^ 

dato vel aflbmpto angulo A B C 

feu A H C acqualcs , ac cxtera , ut 

fupra , critque Parabola ADC 

Locus quarfitus. 

Eft enim ' quadratum ex G D 

fivc A E quadratum arqualc rc- 

aangulofubFA & AG, feu FA 

6^ E D , id eft, a: x zo ay. Quod erat 

demonftrandum. 




Theorema VIII. 




Si xquatio Cityyy>ax+hb aut convcrlim ay + bb 
X a; X , crit Locus quasfitus linca Parabolica. 

Sit ipfius X initium immutabile A pundum , atquc cadcm il- 
laarper redamAB indefinitc fe extendcre intelligatur , fitque 
angulus datus vel alfumptus a:quaiis angulo AB C. Deindc pro- 

ducatur A B vcrsijs A ufque ad G, ita ut fit A G x y afllimpta- 
quc G B pro diametro , ad quam ordinatim applicatx faciant an- 
gulos sequales dato vel afliimpto angulo ABC, cujusquc latus 

ie(^uni 



^ ^ ^ C A r. II. 

f cJhiiii G F lit orqualc *i cognit* : dico Parabolaiii G C D , qux 

pcr prxdiclx diamc- 

C 



tri vcrticcm G dc- 
Tcripta lic , habcat- 
ouc latus rcflum ci- 
dcm diamctro cor- 
rcfpondcns x 4, cfle 
Locum quxlitum. 

Sumpto cnim in 
cadcm curva pundo 
utcunquc , vcluti D, 
ductacjuc D L in an- 
gulo AED, dato vel 

nfTumpto aqiiili, ii ipfa D E vocctur quoniam G E fivc A E-|- 

A G cll 00 X -H -^, atquc cx natura Parabolcs • quadratum cx ' pert pri- 

E D » rcdangulo fub F G & GE, Qnt j^joo4x-^b b. Qupd ""^"^' 
primo crat dcmonftrandum. 

Ad cxplicationcm vcro fccundar hujusTIicorcmatis partis iif- 
dcm ut fupra pofitis , ducatur cx A rccta A H ipli B C parallcla; 

cidcmquc produdd vcrsus A ufque ad G,ita ut A G fit » ^ , di- 





co , fi ad G H diamctrum latcre rcfto G F x 4 Parabola dcfcriba- 
tur ut G C, c]ux fccct rcdam A B in I, curvam 1 D dfc Locum 
cjuzfitum. 

Lftcr.iin * cx natura Paraboles reaanpulum fub 1- C ft: GH *ptriprU 

li 2 con^ "•'^^''•'«^- 
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contentum sequale quadrato ex HD feu AE, ac proinde, quQ- 

niam G H, five D E + A G , oo y + ^ , atque FG oo erit, fada 
debitamukiplicatione, + Quod eft propofitum. 

Theorbma IX. 
Fropofttio p. 

Si .xquatlo fit j/yx>ax — bh aut convcrfim dy^bk 
ooxs^ cxit Locus qu*efitus linea Parabolica. 

Suppofitis iifdem , <|uce in prarcedenti Theoremate , auferatur 
ab A B re(Sa A G x — > fiantquc cartcra , ut ibidem didum efl: : 
dico curvam G C D eife Locum quasfitum. 



D 




Sumpto cnim inea pundoutcunque, velutiD, demifsaquc 
D E ipfi C B parallela , fi eadem D E vocetur y , erit ex natura 
^ pet^ipri- Paraboles ' quadratum ex ED kujjf a^quale reftangulo fub 
w p Q Q £ ^ i j cft , produdo ex 4 in — nimirum,4 x^bb. 

Quod demonftrandum detenninandumque crat. 

Ad explicationem autem fecundse hujus Theorematis partis, 
iifdem ut fupra pofitis, ducatur ex A refta A H ipfi B C parallela^ 
atque ab ea fubduaa A G x fumatur G H pro diametro, &c. 
ut fupra, dico cuvvam G CD fore Locum quxfitum. 

Eft 




Eft cnim ' ex natura Parabolcs rcaangulum fub F G & G H • ^^* m«- 
contcntum xquale quadrato ex H D fcu A E , ideoque, quoniam ^*^' 

G H five D E — A G xquatur JI — ~^ atquc F G x crit, fadl 

dcbitamultiplicatione, aj^^bbooxx, Quod crat propofitum, 

Theorema X. 
Fropofitto 10. 

Si 2:quatio i\zjyx>bb — ax aut convcrfim bb^aj 
ODXX, cric Locus quxfitus linca Parabolica. 

Sit enim , ut fupra, ipfius x initium immutabilc A pundum, 
^ intcUigaturq; 

C 



cadcm x m 
rc(fta A B in- 
ckfinitc fe ab 
A cxtendcre 
vcrsus B ; an- 
gulusvcrbda- 
tus vel allum- 
ptus cfto X- 
qualis angulo 

A B Dcindc ab A versus B afllimpta A C oo fumatur G A 

li 3 * pro 
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pro diametro fedionis , ad quam ordinatim applicatiE faciant an- 
gulos jcquales dato vel afTumpto ABC, aut ejufdem ad duos 
redos fupplemento. Quofado, fi per prcxdicla: diametri verti- 
cem G versus A Parabola dcfcribatur, cujus latus reclum G F ei- 
demdiametro correfpondens fit x^, quxcjue Parabola redam 
A I ipfi B C parallelam fecet in I : dico ejufdem Parabola? por- 
tionenv, inter verticem G & pundum interfcdionis I interce- 
ptam , nempe curvam G C I, effe Locum qusefitum. 

Sumpto enim in ea pundlo utcunque, velutiD, demifsaque 
pef I pri- D E ipfi C B parallela , fi eadem D E vocetur j , cum ' ex natu- 
hujus. Paraboles quadratum ipfius D E fit sequalc redangulo fub F G 

&GE, &GE five AG — AEfitoo^ — a;, ac FGoo^, fada 

debitamultiplicatione, erit^^oofc& — ax, Quod demonftran- 
dum determinandumque erat. 

Ad explicationem au- 
tcm fecund^ hujus Theo- 
rematis partis , iifdem ut 
fupra pofitis , ex A duca- 
tur AG ipfiBC parallela 

atquex^j alTumaturquc 

G A pro diametro , &:c. 
per omnia, ut fupra, exce- 
pto qubd pundtum inter- 
ledionis I fit in redla A E. 

Cum enim duda D H 
ipfi A B parallela * cx na- 
tura Parabolcs redangu- 
lumfub FG &GH con- 
tentum fit sequale quadra- 
toex HDfeu AE,fitquc 

G H five A G — E D oo ^ — / , atque TCooUy fada multipli- 

catione,utdecet, cntbb-^ajdoxx. Quod erat piopofitum. 



^per ean- 
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^gtUa umyci^filis , rnodufque reducendt omnes 
aquAttones , qux cx co7iyentcnti operattone pro- 
ducuntury curn Locus quaftus eft Parahola^ ad 
aliquem quatuor cafuum , prjtccdentibus toti- 
dem Theorcmatibfis jam cxpltcatorum. 

Si contingac ut qiuntitas incognita , qiuv in arqua^ 
lionc ad duas dimcnlioncs afccndit, in cadcm quoquc 
invcniatur unius dimcnfionis, cum alia , fivc cognita, 
fivc incognita quantitatc , vcl ctiam cum utraquc pla- 
num aliquod tacicns , loco cjufdcm allumcnda dl alia, 
vcl iplam cxccdcns , vcl ab ca dcficicns dimidio quan- 
tiratis , quacum illa planum , uti di£ium cft , conftituc- 
rc rcpcricur , pro divcrla didi plani ligno +vcl — alfc- 
dionc. Quo opcrc ipfa arquatio ad aliqucm quatuor 
prxccdcntium cafuum rcducctur , ita ut ci convcnicn- 
ccm lincam Parabolicam dctcrminarc, pcrcaquxfu- 
pcrius fiint cxplicata, haud diflicilc fit. 

ExempU reduflionii ^^uAtionum ad formtiLimTbeorema' 
tuYU. 

Si zc]Uitio C\tjjf-t-i4roDbx — 4 4; afliimpto, juxta Rcgu- 
bni , ^3or-4-4, crit ^ — aodj. Hinc li ubiqucin xijuationc loco 
ipfius^iubllituatur ^ — 4, cjufdcmquc cjuadratum loco^7 : ha- 
bcbitur — i 4 ^^^44, 1 .t^ — 2 44 x6a: — 44, hoc cft, 
omifTis iji qux fcfc mutuo tollunt , crit \[^^3o^x. Undcftatim 
apparct xquationcm ciic rcdudam ad tormulam Thcorcma- 
tis V 1 1 , ac proindc Locum quarlitum cflc Parabolam. Ad cujus 
fpccificam dctcrtiunationcm cfto in appolita figura ipfius x ini- 
tium immutabile A punclum, cadcn.cjiic x intcllinatur fc ab A 
pcr rcdtam A L indchnitc cxtcndcrc ; litcjuc datus vcl aflumptuf 
angulus, qiicm r & x comprchcndunt , xqualis angulo E A 1. 
Dcindc,quoniam:(^cft 00^-^4, li^ fupra lincam A L cxfurqcrc 
imclligatur , duccnda cft inira cam rccta G B ipfi A L pcralicl a, 




B 




2,5^ Elem. Curvarum 
itautpars xc&xAY, omniumque ipfi parallelarum , intercepta 

InterAE&GB, ve- 
luti A G, aequetur a 
cognitx. Porro prse- 
dicta G B aflumenda 
efl: ut Parabola: dia- 
meter, ad quamfiper 
ejufdem verticem G, 
exiftentc G F latere 
redo , ipfi diametro 
GB correfpondente , 
00 b Parabola defcri- 
batur > fecans redam 
A E in I : dico cur- 
vam I D indefinite 
versus D produdam 
efle Locum quxfitum. 

Etenim aflumpto in 
eadem curva pundo 
utcunque , veluti D, 
dudaque D E ipfi A F parailela , fi eadem D E vocetur/, produ- 
caturque donec pr^edida: diamctro G B occurrat in B : erit cx 
conftrudione intercepta E B oo 4 , ac proinde tota D B + 
hoc eft, QuarecumcxnaturaParabolesquadratumex DB 
xquetur redangulo fub F G & G B , vel F G & A E : erit quoque 
;^^a)tx, five,reftituto^-4-4 loco:^, ^y-h 1 aj-i-a aoob x ^ id 
ciky jjf-h 2. aj/oobx — aa. Quod demonftrandum determinan- 
dumque erat. 

Quod fi aequatio fuiflet jj — layzob x — aa^ fada aflum- 
ptione fecundum Regulam , atque operatione , ut fupra ; deven- 
tum fuiflct ad eandem apqnationem, nimirum, \J(jx> bx, Sed quo- 
niam :^eo cafu juxtaRegulam aflumenda fuiflet idcirco 
quoque diameter G B (iifdem ut fupra pofitis) noninfra, fedfu- 
pra reclam AE cecidiflet , carteraque omnia eodem quo fupia 
modo cxpedicnda fuiflent. 

Si vcro a?quatio Citbj^aaooxx+iaXy(]uxQ[\: converfa fu- 
periusexpofitx, aflumpto juxtaReguIam vx.v-f-^, eritv— -4 
cox. Quare filoco ipfius x in ^quatione fubftituatur v— 4, atque 

hujus 
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hujus fjuadratum loco x x : crit — 4daovv— -14^4-44, 
^xdV — 1 4 4 , hoc eft , omiflis iis , cjux- fc nmtuo tollunt , cric 
bjoorv. 

Unde natim apparct, rcduaam cflc xquationcm ad formulam 
prxdidi Thcorcmatis fcptimi convcrfnii , ac proindc Locum 
quariltum cflc Parabolam. Ad cujus fpccifkam dctcrminationcm 
dlo in appofita Hgura ipfius x initium immutabilc puiidumA, 




intelligaturquc cadem x a prardido pundo A pcr rcctam A E in- 
definitc fe extcndcrc, lltqucdatus vcl aflbmptus angulus , cjucm 
comprehendunt^&: a;, arqualis angulo AG H vcl FGH. Dcin- 
dc, cjuoniam v arquatur x 4. 4 , produccnda cft recta A E vcrsiis A 
ufcjuc ad O , ita ut A G lit 00 a; dc ex G duccnda ci\ G H, facicns 
angulum EG H vcl I G H dato vcl aflumpto angulo arqualcm, 
ipiaque G H /umenda cA pro Parabolx diamctro , ad cjuam fi pcr 
cjus verticem G atquc latcre redo ¥Goob Parabola dcfcribatur, 
ut G D : dico curvam G D cffc Locnm quxfltum. 

Sumpto cnim in ca puncto utcunquc , vcluti D , dudacjue DE 
ipfiHG parallcla, fi eadcm DEvocctur^, cumGEIit x.v-^j 
fcu V , atguc ex natura Parabolcs ! G H rcdangulum x quadrato 
exHD (ivcGE, crit l/jfoovv^ fivc , rcftituto .v-f-4 locov, 6^ 
0OXX-M4.V-4-44, fcu bj^ — 44xvx-fi4v. Quod dctermi- 
liandum , dcmonftrandumquc crat. 

Quod fi a:quatio fuiflct bj — 4 4 ao v x — 1 a v, cadcm pcr omnia 
mutatis mutandis fccundum Rcgulam inftitucnda fuillct opcra- 
tio, cccidifleique co cafu pundum G intcr A & E. 

K k Eodcm 
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Eodemmodofia»quatiofit^^-h^^^^-2^"/a)ix 



aflumpto jiixta Rcgulam ^oo/H- ''"^ ' ^^^^ 7*^^"""^ 

Quo fiibftituto in locum ipfius^ , ejufdemque quadrato loco jy^ 
expundlscjiie iis , qua* fe invicem tollunt , atque omnibus ri- 
te ordinatis fequentem formam induta erit fuperior a^quatic : 

XX?^— x-^-bx , ^\xt7;j;jodx^ fi loco -f. fubftituatur d. 

Unde iterum appiret , ^quationem effe redudam ad formulani 
Theorematis VII, ac propterea Locum quasfitum effe Parabo- 
lam. Ad cujusfpecificam determinationem efto in fequenti figu- 
raipfius x initium immutabile pundum A , atque eadem ab A 
punclo per redam A E indefinitc fe extendere intelligatur , fitque 
datus vel affumptus angulus , queny & x comprehendunt , ^equa- 

lis angulo EAF velEAG. Deinde quoniam :^eft 007 -H^^ 4-^, 

fi y fupra lineam 
AEexfurgere in- 
telligatur, veluti 
ED,ducendapri- 
miim eft infra 
eandem reda GB 
ipfi parallela , ita 
ut partes redaj 
F G omniumque 
ipfi arquidiftan- 
tium inter pra^di- 
aras A E & G B 
interceptje, veluti 
AG, EB,2equen- 

tur c cognita?. Quo peradlo, cum qu^vis reda, quse polFu elle v, 
ad reaam G B produda , ut , excmpli gratia , D B , fit -f- 
oportet ipfi adhuc adjungere ^*" , ut fiat xqualis ^ affumpt^. 
Quare, cum G B feu A E indefinite fumpta fit co ;c, fi ex G juxta 
I Theorema hujus hbri infra eandem G B reda ducatur, ut G C ; 
ita ut omnium ipli G F parallelarum partes inter G B & G C inl 
tercept^ , yeluti B C , ad partes ipfius G B intcr G & didas pa- 

rallelas 
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rallclas Intcrccptas , vcluti B G , candcm rationcm habcant, qux 
cft iiucr b &: a. Quod ipfum ut Hat, llatuatur ut .t ad , ita G B ad 
B C : critquc B C x ~ . Eodcm raodo rcdx omncs ipfi B C pa- 

rallelar , qux a G B ad G C ducuntur , crunt x ^ . Atquc ita rc- 
fta quxlibct fupra A E cxfurgcns , cjua: pofTu ciXcj , poftquam ad 
redamGCcritproduJta,ut,cxcmpli gratia, DC,crit ooy-^c 
b X f 

+ ~ icu Hujus igitur quadratum cum dcbcat clVc x d x , (la- 
tim indc apparct , fi Parabola defcripta forct ad diamctrum G C, 
cujuslatusrcctum GF itaclVet alfumptum , ut rcdangula, fub 
codcm latcrc rccto diamctri portioiiibus , intcr vcrticcm &: or- 
dinatimapplicatas intcrccptis , contcnta , forcnt oo^/x, candcm 
illam Parabolam torcLocum (juarlitum. At vcrocum ratio rc- 
&X G B ad redam B C, aliarumquc limilium, cognira ilt , ncm- 
pc,ut4ad/;; fitqucitidcm notus angulus G B C,fubiifdcmcom- 
prchcnfus, utpotc xqualis dato vcl alVumpto EAF : crit pro- 
pterca quoque ' nota ratio GBadGC, aliarumquc fimilium , » perCfex- 
cjux fit ut d cognitx ad e cognitam. Hinc cum G B lcu A E indc- f'- 
fanitc fumpta exprimatur pcr A:,erit G C itidcm indcfinitc fumpta, 
hoc cft, omnis diamctriportio intcr vcrticcm &:ordinatim ap- 

plicatas intcrccpta oo*^, Quxcum in latus rcclum du(fla pro- 
duccrc dcbcat xquationis tcrminum dx , idcm quoquc xquatio- 
nis terminus dx^cr ^ divifus ut prxdidum latusredum rcfti- 
tuat neceflc cft : ac proindc per candem divifionem cognofcitur 
quxfitum latus redum xquari '^. Sumpta crgo G F x ~^ pro 
larerercao, fiad diamctrum G C, utfupradidum cft , dcfcri- 
batur Parabola G I D , fecans rcdam A E in 1 : dico curvam 1 D 
forc Locum quxfitum. 

Atquc hic, ut & in aliis fimilibus cxcmplis obitcr 
notandum, li Parabola dcfcripta prxdiclam A E non 
fccarct, id ccrto indicio forc, quxftioncm propofitam, 
pcr quam lcgitima opcrationc ad liipra cxprcflam x- 
quationcm pcrvcntum fucrit, cjus cllc conditionis, ut 
Locus ad indagandum propofitus fui quidcm natura 

Kk 1 linca 
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linea Parabolica cxiftat ; fed quod nulla tamcn qua^ftio^ 
ni fatisfaciens defcribi poflit , cum propofitse quantita- 
tes, eo, ut petitur , modo , conjungi nequeant. 

Ad demonftrationem autem corum, qua^fupra didafunt, fu- 
matur in curva I D pundum utcunque, veluti D , dudaque DE 
ipfi F G parallela , qUcX protrada fecet redam G B in B , occur- 
ratqueiliametro G C in C , fi D E vocetur^, cum EB feu A G 

fit X c , & B C co , erit tota D C 007 + ^ + ^ , hoc eft, 
Gumque ex natura Parabola: quadratum exDCooFGC redan- 
guio, erit quoque ex antedidis ^"^oo d x. Ac proinde fubftitutis 

autreftitutis7 + f4-^^^loco itemque^ + i^in lociim ipfius 
d 5 Sc ablatis qua: propter arqualitatem feinvicem tollunt, ordi- 

natisque omnibus , ut decet , entyj -f- — •^icjzohx 

•^cc. Quod deterininandum , demonftrandumquc erat. 

Sm autcm xquatiol-uiliet^^— • - — icjo^hx — - — cc, 

fada affumptionc fecundum Regulamatque operatione uti de- 
cet, ad eandem xquationem perventum fuiffet fed quoniam ^ 

juxta alTumptionem eo cafu faciendam fuiflet a^qualis^ — — 

idcirco quoque fuppofitis , ut ante , reda G B non infra fed fupra 
redam A E , ut & G C non infra fcd fupra candem G B ducenda 
fuiffet , cxteraque omnia eodem quo fupra modo fuiflcnt expe- 
dienda, 

N ' r 1 h byy z iyx 

Si vero a:quatio lit hj/ — — ccooxx-^ — -f. 2 quce 

cft converfa fuperius cxpofltse , aflumpto juxta Regulam voo 
x4-^-f-c, eritAToov — j — c, Unde fubftituto hoc valore in 
locum ipfius X , ejufdemque quadrato loco x x , cxpundisque iis, 
qua: fe invicem tollunt , atque omnibus riteordinatis , fuperior 
ccquatio fequenti forma induta erit ^-^Jj -{-hjoovv, aut ( fi loco 
-f- h fubftituatur ^ij djooyv. Id quod rurfus arguit xquatio- 
nem propofitam redu^aam cfle ad formulam pr^didi Theorema- 
tis V 1 1 cpnYerfim, ac proindeLocum qu^fitum efle Parabolam. 

Ad. 
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Ad cujus fpccificani dctenninationem ci\o in fcqucnti figura 
ipfuis X initium immutabilc pundum A , atquc eadcm x a pundo 
A pcr rc^am A E indctinitc fc extcndcrc intclligatur , fitquc da- 




tus vel affumptus angulus E AH vel FAH. Deinde, quoniam 
cx fccunda paric Thcorematis VII conftat, prxdictam Parabo- 
lam ita clVc dcfcribcndam , ut ordinatim applicato: ad cjus diamc- 
trum fintipfi A E paraliclx , dcbcantcjuc juxta xquationcm pro- 

pofitam zquales cfle quantitati alVumptx v, hoc cll , ^ + + 
duccnda primum eft rcda G B ipfi A H parallcla , ita ut pars re- 
E A, vcriiis A produd.T , ut &: omnium ipfi xquidiftantium^ 
velut A G vel H B fitoo f cognita:. Quo fado, cum quxvis rcda^ 
qux poffu dVe ipfi A E xquidiftans & xcjualis , ac proindc cxpri- 
mi pcr X, ut, verbi gratia, D H, ad rcctam G B produCta, uti D B, 
arquctur x-f-c: ita porro c punctoG duccnda, &: , fccundiim ca> 
qux in prxcedcntibus explicata funt , conftituenda cfl Parabol» 
diamcrcr ab adverfa parte ipfius G B , quam cft pundum E in 
rcda GC, ut, fi GB indcfiniic vocctur r, BC, aliarumcjue 
omniuu) ipfi A E parallclarum mter candcm G C &: rcttam G R 
intcrcepix partes cxprimantur pcr Atque ita quxlibet rcftx 
ipfi A E parallcla, qux poffit cflc x ad rcdam G C produdb, vc- 
luti D C , fit X X c -h j , hoc cft , r. Cujus quidcm quadratum 
cum xqualcclfc dcbcat alteri xcjuationis tcymino, ncmpc , dy. 
ftatirn apparct, fi Parabola dcfcripta forct ad diamctrum G Cy 
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cujus latus redum G F ita eflet aflumptum, ut redangula conten^ 
ta fub eodem latere reflo & diametri portionibus, imer verticem 
G & ordinatim applicatas interceptis, forent oo , eandem illam 
Parabolam fore Locum qusefitum. At vero cum ratio vt^tx G B 
ad reftam B C aliarumcjue fimilium cognitafit, nimirum , ut4 
^dbi fitque itidem notus angulus fub iifdem comprehenfus, ut- 
Vf^^y^^-potesequalisdato velaflTumptoEAH: eritquoque ' ratioipfius 
G B ad G C aliarumque fimilium cognita, qua: fit ut a cognit^c 
ad^cognitam. Quocirca fi GB fiveED indefinite fumptaex- 
primatur per^ , erit G C itidem indefinitc fumpta, hoc eft, omnis 
diametri portio, inter verticem & ordinatim applicatas interce- 

pta 00 ^^. Qux cum in latus redum dud:a producere debeat 
quationis terminum dj, idem quoque sequationis terminus dj' per 
^divifusutprajdidumlatus redum reftituat necefle eft. acpro- 
indc fa<^a eadcm divifione indicabit quotiens latus reftum qua:- 
fitum fore Hinc, fumpta G F oo ^ P^^ 1^^^^^ ^^^^» dia- 
metrum G C inventam , ut fupra ditilum eft, defcribatur fedio 
Parabolica G I D, fecans redam A H in I : dico curvam I D fore 
Locum quxfitum. 

Sumpto enim in eadem pundo utcunque , veluti D , dudaquc 
D E ipfi A H , ut & D C ipfi A E parallela , qujc quidem D C fe- 
cetredas AH & GB inpundis H&B, occnrratquediametro 
GCinpundoC: eritAExxxDH, EDoo/ooGB,- AG& 

HBxc^ BCoo j^,ideoquetotaDCxA;+f4.^, hoc cft, v* 
Cumque ex natura Parabola: redangulum F G C fit sequale qua- 
drato D C : crit , fada multiplicatione ^ in , atque v in fe 
ipfam , djOQVV. Et fubftitutis aut reftitutis x^c^^ loco r, 
itemque^+i»inlocumipfius d^ atque ablatis quarpropter^- 
qualitatem fe invicem tollunt ,ordinatisque omnibus, ut decet, 
hj-itU^cccoxx^ ~ + i ^ .V. Quod determinanduni • 
dcmonftrandumquc crat. 

De cxterk aiuem-caf.bus , ad pra^diaam formulam rpcaanti- 
bus,fiipervacuum fuent plura cxponere , cum ex pr^didis facilc 

expli- 
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explicari , dctcrminari, ac dcinonllrari cjucant ; obfervata folum- 

mododivcrsa lincarum pofitionc, cjuac cx fignorum-f-^ dif- 

fcrcntia oriri dcbet, cunujuc omncs limiiium locorum cafus mox 
pcrgcncralcm Rcgulam lim cxhibiturus. 

ExcmfU redi4clionis AquAtionum ad formuUm Jheorcwu 
tisYlll 



Si xquatio fit t » — ^ » — J^hx 



dd, alTumpto juxta 

~ T 

Regulam \ y>y — — critjrx;^^- quo fubflituto inlocum 

ipfius^, &: cjufdcm quadiatoloco^^, omiflisquc iis , quxfein- 
viccm tollunt, atquc omnibusritc ordinatis, xquatio fupcriorfc- 
quentiformacritinduta: '^o^ihx-^dd. 




Unde apparct , candcm cffe rcdu^}am ad formulam Thcorc- 

matis VIII, ac proindc Locum quxfitum cflc Paraboiam. Ad 

cujus particularcra dcfcriptioncm cfto in adjun(fta figuraipfius x 

initiujji immutabilc punftuii) atquc cadcm x a dicto puncto A 

pcr 
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perrecaam AE indefinite feextendereintelligatur, fitquedatiis 
vel airumptus angulus , quem^ & x comprehendunt , iequalis an- 

gulo AED. Deinde, quoniam^x^ — ^-^,fi;fiipralineam AE 

cxfurgere intclligatur, veluti E D , ducenda quoque eftfupra li- 
ncam A E ex pundo A reda A B , ita ut eadem fit ratio A E ad 
EBj qua? eft ipfius 2 a cognits ad b cognitam , hoc eft , ut fit uti 
2^ ad «^^it.iARfeuxadEB, eritqueEB oo idemintelligc 
de omnibus aliis redis ipfi E B parallelis , atque inter A E & A B 
interceptis , qua: quidem fingulae ipfi erunt aequalcs. Hinc; 



,/ 



quemadmodum cx fupra dicflls patet , fi terminus ddm arquatio-^ 
ne deficeret , prasdida A B^ Parabolae diameter foret , ejusque 
vertex punftum A, &j pofita ratione A E ad A B , ut 2 4 ad f , la- 
tus rca:um ipfi correfpondens eflet co Jam vero cum redan- 
gulum , quod fub latere redo & portione diametri , inter verti- 
cematqueordinatimapplicatas intercepta, continetur, xquale 
cfTe debeat t a; + rf i mamfcftum eft, fi, iifdem pofitis , diameter 

AB 
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A B versus A producatur ad G , ita ut rcctangulum fub prxdido 
latcrc rcdo &: partc G A contcntum fit :xiddy rcdlam G B qux- 
fiiam forc diamctrum , cjuscjuc vcrticcm pridi Jlum G pundum : 

ac prolndc &: dd pcr prxdiclum latus rcflum, hoc cft, pcr di- 
vifum xquari longitudini G A > idcoquc G A forc x . Quarc 
fi diamctro G B & latcrc rcdo G F » in dato angulo Para- 
bola dcfcribatur G D , fccans A I ipfi t D pavallclam in I : di- 
co curyam IDd forc tocum «juxfitum. 

Vcrum obitcrhic c]uoquc notandum vcnit, prxdiJtum vcrti- 
cem G ctiam invcniri hoc pacto : fi ncmpc L A producatur ad C, 
itautAC fitxy, ac dcindc pcr pundum C ipfi DE parallcla 
ducatur C G , occurrcns produdr A B in G : crit cnim in codcm 
illo concurfus punclo vcrtcx cjuxfitus. 

Demonjlrdtio. 

Sumaturinprxdiclacurvapuniftumutcunquc, vchitiD, du- 
(fta^uc D E in angulo A L D , ,dato vcl aflumpto xquali , fcc antc 
diamctrum G B in B : crit, cx conftrudionc, B E x 7^ ; idcocjuc, 
fiED vocctur 7, crit DB307 — ^fcu^; FG G Ax 

ABx-, totaqucGBx— '+^'. At cum cx propric- 
tatc Parabolx D B quadratum fit xqualc redangulo F G B , crit , 
fada roultiplicationc ipfius fc ipfam, atquc — — ^ + ^4 * 
^l^^^^oodd-h^x. Undc fubftituto 7 — 7^°^° ^ j^^obtincbitur 

^dd. Quodcratdcmonftrandum. 

Quomodo autcm pro cafu hujus cxcmpli convcrfoParabola 
dcfcnS cnda fit , cx comparationc cjufdcm cum antcdidisfacilc 
cftcolligcrc. ^ ^ 

Si xquatio fucrit ^-7^ + — T^;^ + 1 ^ ^ » -^* + -^i^ ^ 

Ll afluin- 
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affumpto juxta Regiilam vxat+^ — Ir, erit xoov — ^+l^* 

quo fubftituto in locum ipfius x , ejufdemque quadrato loco xxy 
ablatisqueiis, quse reinviccm deftruunt, atqueomnibusriteor- 
dinatis, aequatio fuperior fecjuenti forma erit induta 
b)+'^c coqvv. 
Unde apparet eandem efle redudam ad formulam pr^difti 
Theorematis VIII converfim, ac proinde Locum quasfitum eflc 
Parabolam. Cujusfpecificadeterminatio (fuppofitis, utin adjun- 
d:a figura , AE indefinite afliimptam eflc quantitatem incogni- 
tam Xy atque cum alteraj' conltituere angulum sequalem an^ulo 
E A C vel ejufdem ad binos re<3:os fupplemento) quoniam cx^jam 
anteexplicatis quafi fponte profluit, idcircoeain adjunda figura 
breviter indicafle fuffecerit. 

Determinatio Loci. 

A Eindefinite xx. 

E D omncsque ipfi parallela» oo/, 

AKxicooCH, quiaKHparallela AC. 




F G 



Utitadi/itaKHfeu^adHB: undeHBfitx^, &:DB»a: 
Uc 4 ad f , ita K H feu^ ad K B : unde K B (in qua diameter) fit 

t/divifumper^.reddit^^: undc latus reftum FG fitoo ~. 
\ c c, nempc terminus crquationis in totum cognitus , di , ifus per 
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— ,ncmrc pcrhtusreclum, rcddit— , ; undcKGfit»^. at- 

BemonJlrAtio. 

Rcclangulum FG B x B D c]uadrato,cr^o [cc^^hj/yivy^ vc^ 
bjoovv — ; t f , hoc cft > bjf 00 XX + * — c x — 



s 



lcc 



— icc. 

Quocirca deletis dclcndis , factaijucdcccnti tranfpofitione, 
fict + ^7 — -^^/ + ^ f ^ X .V X + ' ' — f .V. Quod crat 
propofitum. 

Excniflum rcdunionU dqudiionNm nJ formuUm 
JhcorcwAtis IX. 

Sit ar4uatio77+ — c)ooax — — cc, Allumatur 

b X h K 

jux ta Rcgulam :^ + — i f , eritquc ^ » — + A c. Quo 
fubftituto in locum ipfius^, & cjus quadi aro loco j j , ficnt xqua- 
tionistcrmini, ut fequitur: ^^304X — ~ — \cc. Facilitatis 

crgo pro 4 — -'fcribatur d-^ fupponcndo 4cflcmajorcm quam 

crit^uc arcjuatio ^sjx^^^ — Etapparct candcm rcductam 
cfie ad formulam 1 heorematis IX, ac proptcrea Locum qnarfi- 
tum efie Parabolam , quam cx iis , qua: jam cxplicata funt, dctcr- 
minarc ac dcfcribcrc facillimum crit ; ut cx fcqucnti iigura iiscjuc 
qux fupcr cadcm brevitcr annotata funt, coUigerc liccbic 

BctcrmtnAtio Loti. 

Sitinitiumimmutabilcipfius x pun(5tum A. 
AEindcfinit€»x. 
E D omncscjuc ipfi parallclx x^. 

E A K vcl A E D, anguius qucm x^j comprchcndcrc dcbcnt. 

Ll 1 AK 
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AKooif. 

KHparallela ipfiAE. 

Ut24adt, itaKH feu A;adHB: undeHBeritoo 

Ut 2 4 ad ^ , ita K H feu x 
ad KB: unde KB (in 

qua diamcter) oo^* 
dx divifum per ^ , reddit 
: unde latus re- 

e 

d:um,quod fit F G, erit 



T/ 


H 






B 


F 





lcc divifum per red- 
dit-|^^ unde KG fit 
^s~r^'^fq^^GBa)- 

Hinc fi G B diametro & latere refto F G per verticem G de- 
fcripta fit Parabola , fecans K H in I > crit I D Locus quxfitus. 

Demonfirdtio. 

Eflo punflum D utcunque fumptum in I D , & D E dufta pa- 
rallela ipfi A K , qua^ fi vocetur/ ; erit H D oo^ — ^ ^ , ac D B oo 

— I ^ + ^ , hoc eft, Cujus quadratum cum xquetur redan- 

gulo FGB, erit^^oofiA: — l^cCy hocefl:, j/j — c^ + ^rt-f- 

bxy bcx , bbxx bcx a - i r 

+ 00 4 a: — — — I <r Ac promde, fi iitnn- 

quedemantur a?quales, terminicjue ritc tranfponantur, habebitur 
77 + X 4 a: — - ^ — c c. Quod erat propofitum . 

Atciue hujus quidem exempli converfum , ut &: cxteros cafus 
huc Ipedantes , cx ns , qua. jam dicla funt, fimiJi modo reducerc 
atque relolverc non djfncile erit. 



Excm- 
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ExemfU rcduciienis dquMtiouum ad formHUm 
Jhcorcmatts X. 

Si xquatio fit 4 y — t > x I/ x , livc , cjuod idciii cO , — aj -4- 
(rxx 09 allumpto juxta Rc|;ulain ^x^ — 14, erit^x ^-4- \ a, 
Quo lubllitutoin locuin iptius y , & cjufdcm quadrato loco)'?, 
rcniancbit v,^» ^ •< 4 — h x. Uude apparcr, candcm cdb rcdudain 
adcafum 'I hcorcmatis X > idcot]uc pcr ca , qux ibidem funt dc- 
monftrata , Locum quifitum cdc Parabolam. 

Ad cujus fpccihcam dctcrminationcm cfto in appofita figura 
ipfius X initium immutabilc pundum A , cadcm^iic x fc indctuntc 
ab A versus E extcndcre intclligatur ; fit autcm datus vd allum- 
ptus angulus, qucm^ ^ x comprehcndunt, a:qualis angulo E A 




aut ipfius ad binos rcdos complcmcnto. Dcindc , quoniam ^ai- 
fumpta cft — ; 4 . fi/ fupra rcdam A E cxuri;cre intclligatur, 
duccnda quoquc cft fupra ipfam rcda K G ipfi A E parallela ; ita 
ut A K omncsquc ipfi zquidiftantcs intcr A E & K G intcrcepcx 

fint X ; 4. Quo faclo, fi juxta Rcgulam fiat K G x , caJcmqnc 
fumaturpro Parabola: diametro , ad quam ordinatim applicatx 
fint ipfi A K parallclz , cujusquc latus rcftum F G fit x : ciic 
ipfius portiodcfcripta GDI , qux intcr vcrticcm G &:produ- 
daai A K intcrcipitur , Locus quxfitus. 

Ll r Etcnnii 



270 E L E M. C 11 R V A R U M 

Etcnim aUumptoin ciirva G D J pundo utcunque, veluti D, 
(ludaque D E ipfi A K parallela , quae fecet diametrum K G in B , 
li eadem D E vocetur : erit D B do^ — lafca^i ac G B five 

GK — KBoo-^ — Hinc , cum ex natura Paraboles qiiadra- 

tum ex B D fit xquale redtangulo F G B , erit iaa — bxy 
hoc eft, — a^-h{itaoo'_faa — bx, five^j — aj -j-bxooo, 
five etiam aj — jj ool?x. Quod erat propofitum. 

Sisequatio fucrit^^^ + i/^ — ccoo^—^ — x.v, five, quod 

idem efi: , xx — + + ^7 — ccooo \ affumpto juxta 

ReguIamvxA: — eritxxr+ j^. Quofubftitutoinlocum 

ipfiusAT, cjufdemquequadratolocoxA:, fiet, omnibus rite ordi- 
natis, cc, — dyoovv^ Unde apparet cafum cHe Theorematis X 
converfim, ac proindeLocum quxfitum efie Parabolam. Qua: 
quidem ut fpecifice defcribatur, eftoipfius.vmitiiim immutabile 
A pundum , intelligaturque eadem xfe extendere ab A versus E 
indeterminate, fitqueangulusdatus velaflumptus, quem^ & x 




I E 



comprchcndunt, xqualisanguloE AH autipfius ad duos reftos 
complemento. Dcipde fumatur in A H rec1:a A C 00 ~ , ducatur- 
que ex C rec^a CF ipfi AE parallela, atque in eadem fumpta 
C G , qu2 fe habeat ad C A, ut cognita b ad a cognitam , hoc eft, 
ut fit uti 4 ad /; , ita A C ad C G, agatur A G , eaque pro diametro 
Parabola: fumatur,qua; per vei ticcm G vcisus A crit defcribenda. 
Porro cum in tiiangulo ACG ob rationem cognitam laterum 

AC, 
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A C ,C G , cognituiii angulum C coinprchcndcntium , utpotc 
dato vcl aflunipto aut cju{dem ad duos rcdos fLipplcnicnto xijua- 
lcm , cognita itcm fit ratio, cjuam habct A C ad AG , qusc iit 

ut 4 ad ^ ; crit , A C cxiftcntc x , A G x . Pcr quam fi tcr- 

minus xquationis, in totum cogiiitus, nimiium f f , dividatur, 

orictar ^ pro htcrc rc<f^o. Ac proindc fi fiat G F x ^ , crit G F 

laiusrcctum quxlitx ParaboLr , diamctroG A corrcfpondcns ^ 
atcjuc iccirco ii ad dictjm diamctrum , diaumtjue laius rcctum 
Parabola dcfcribatur, ut G D I , fccans A E in 1 : dico I D G cur- 
vam cflc Locum cjuxfitum. 

Surapto cnim in ca pundo utcunquc, vcluti D, dudistjuc D E 
ipfiAH, ac DBHipfi AEparallclis , fi cadcm D Ecxprimatur 
pcr ? , crit quoque A H ao y. Cumtjuc fit ut A C ad C G , id cft, 

ut 4 ad 6 , ita A H ad H B : erit H B x , idcotjuc cum D H fcu 
A E fit » X, erit D B x x — ^(ciiv. Similitcr cum fit ut A C ad 
AG, hoceft,ut4adf , itaAHfcu/ adAB: critABoo j, Sc 

G A — ABfcuGBoQ^ — Hinccum ex natura Parabolcs 
rectangulum F G B fit xquale quadrato cx B D, eiit , fadi nuilti- 
plicationc ipfius F G feu ^ in G B feu '/J — '-^ , & ipfius B D feu 
V in fe ipfam ^cc—dyyivv. Hoc eft, reftituto x—'-^ loco f. erit 

2^>x . hbyy Abyy , . i^y* 

cc^djy>xx ^ + ^ »vel + x — — .v.v. 

Quod detenninandum , dcmonftrandumtjuc crat. 

Obiter autem & hic notandum , ut cx antcdidis quoquc bcile 
cft colligerc , alitcr ctiam diamctrum G A atque latus rcdum G F 
indagari potuilfe , hoc modo : 

Cum A H indctcrminatc fit x )y juxta primumThcorcma hu- 
jusitaducatur AG,ut reclaH B, qucmadmr)dum^' quxlibctalia 

r 

ipfi A E parallcla , qu« intcr A H & A G miercipitur , nt ao - ; 
ponaturquc ratio, qux cft intcr A H & A B nmilcsque, i:r .t ad f : 

idcoquc cum A B indetcrminatc fit x tcrminus xquationis i/; 

pcr 
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per eandem divifus oftendet latus reftum feclionis F G x -j . Si- 
militer terminus xquationis cc per pr^edicStum latus rectum feu 
— divifus dabit quotientem pro quxfita AG. 

Plurahic excmpla fubjungeic fupervncuum foret , cum mox 
omncs omnino cafus poflibiles gcnerali regula annotare ac de- 
monftrare animus fit. 

Porro quamvis Rcgulas capiceprimo explicatas par- 
ticularibus ibidcm exemplis feu cafibus in hypothefi 
non illuftraverimus , nequc etiam id aut hic aut in fe- 
qucntibus uUo modo ncccflarium ducamus , quippc 
cum unufquifque , qui Rcgulas ipfas rcde pcrceperit, 
eafdcm quibullibct propofitis cxemplis feu cafibus in 
hypothcfi faciie applicare valeat ; quandoquidem ta- 
men libro primo infignes quafdam proprietates Para- 
bolx, Hypcrbol^ , atque Ellipfis confulto pr^termifi- 
mus , ea mcnte, ut in hoc hbro fuis locis pcr modum 
Problematum non incongrue proponi ac demonft:rari, 
fimulque tanquam propofitarum Rcgularum particu- 
laria cxcmpla haberi polfcnt , carundcm explicationcm 
hic &:fiib rinem fequcntis capitis fiibjiciemns. 

Problema I. 
Vrovofitto II. 

Datis pundo linea reda , in plano per utrumquc 
dudo aliud pundum invenire , a quo bince redx, alte- 
ra ad datum pund:um,alccra ad datam lineam perpen- 
dicularitcr dud^e, fibi invicem fint xquales ; &: quo- 
niam infinita fijnt cjulrnodi punda , qua: quarftioni (a- 
tisfaciunt, Locum determinare ac defcribcre, inquo 
cunda &: fingula reperiantur. 

Sit datum pundum A, & data pofitione reda linca B C , opor- 
tcatque in plano cjuod per utrumquc ducitur,aliud pun^um inve- 

nire. 
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nirc , qucinadinodum D ; ita ut duda: rcCL^ D A , D F, cjuaruiu 
hxc ad datam B C intelligiturpcrpcndiculaiis, libi inviccm xcjua- 
lcs fint. 




DuJtapcrpcndicuIari AE . qux vocctur a , ac fuppofitis jiixta 
Rcculam binis lincis E F, FD incognitis atquc indctcrminatis 
datum angulum rcftum E F D comprchcndciuibus tanquam co- 
cnitisacdctciminatis,c]uarumpriorEF vocctur.v, ac poltenor 
Pd nominctur fi duaa prxtcrca intclligaiur A G ^ ^ 
xquidiftans , crit in triangulo rcaangulo A G D balis A D oor, 
utpotc X duax D F ; laius vcru A G fcu rcda E F x v , & G D, 
r,vc ( fi punctum G cadat intcr D &: l ) F D — A E , aut (li pun- 
aumDintcrF&G cadat) A L — F Dx; ^4.Undc.cumc]ua. 
dratuin bafis xc^ualc fit binislatcrum quadratis iunul fumptis , x- 
nuatio crit r; x x x ^ y; — 2 j r 4 j , hoc cft , ablatis iis cjux fc 
inviccm dcftruunt, omnibusijuc ritc ordinatis,erit lajf — 44x rY. 
Qui cjuidcm cafus cft Thcorcmatis noni hujus libii convcrlim, 
ac rroindc Locus quxfitus crit linca Parabolica. Qu^iic fi ju>^ti» 

^ Mm 



I 
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ea, quxibidem expofitafuntjex EdiicaturrcdlaEIindcfiiiitc cx- 

tcnfa atquc ipfi F D sequidiftans ; & ab eadem auferatur rccla 

E H X , id cft, -^- 4 : crit dercribend^c Parabola: diamcter in di- 
Qa E I, (quas quidem diameter axis quocjue eft, propter angulum 
E F D redum) vertex autem in H, ac parameter ooia. Unde, 
per ea qua: libri primi capiteprimo expofita funt, Parabolani 
ipfam defcriberc facillimum erit. Cumcjue porrb axis punflum A, 
utpotc quod ab H vcrticc diftat quarta ipfius parametri parte , id 
ipium fit, qucd vulgo Parabolar Focus fcu Umbilicus nuncupatur, 
apparet ex pra^mifi^is redc inferri, c^ux fcquuntur. 

CorolUrium i. 

Qux cib Umbilico aci quodlibet ParaboIxpun£tum 
rcda ducitur xqualis cft axis portioni pcr applicatam 
ab codem pundo abfciili &: quadrante parametripcu 
vcrticcm produdir. 

Conftat enim ex antcdidis redam A D , utcunque afTumptum 
hient m curva pundum D , fi pcridcmillud ad axem ordinatim 
npphcata iit D I , cEqualcm clfc perpcndiculari D F , hoc cft, rcct^ 
lE, nempe axis portioni, pcr applicatam D 1 abfcifii , & pcr 
verticem H , loni^icudinc H E oo i j , id cft , quadrantc parametri, 
produiflx. 

CoroUarium i. 

Manifcftum quoque eft cx antedicTris , fi pofitis qux 
fupra , & produfta F D , uti ad M , pcr aflumptum pun- 
dum D contingcns ducT:a fit , ut L D K, angulum F D K 
iive M D L angulo A D K a:qualcm cftc. 

^ inm ?J' JP^'^^*^^^ contingcns L D K axi produdo in K , eritque ' 
^?^^ ^ ^P^» H K, ideoquc (arqualibus H E, A H utrinque addi- 

^ pe-^ s pri- tis) rcaa 1 E, hoc eft, A D, ipfi A K arqualis • ac proinde * & an- 
gulus A D K angulo A K D, hoc cft, angulo F D K five M D L 
quahslitnccefleeft. 
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III. 



TErcio autcm cafu fupra cxprcflbj cum ncmpc quan- 
titatum incognitnrum utraquc ad quadratum a 
fccndit, livc altcra in altcram ducia in xquationc rcpc- 
ntur, ncquc .xquatio ad ccrminos m.agis limpliccs rc- 
duci potcll, ad aliquam lcqucntium formularum dc- 
vcntum crit ; 

I. v.vx// 

I I. ^2Iooxx—ff. 

III. yy—ff^~ • 

lYY 



lY J rr 

I V. y>ff—xx. 



II E O R E M A 



XI. 



Propofitio 1 2. 

Si a:quatio iu)xx>ffy Locus quxfitus cft Hypci- 
bola. 

Sitcnim ,ut in prxccdcntibus , ipfiusxlnitium immutabilc A 

pundum , atquc ca- 
dcmillax pcrrcdam 
AE indcfinitc fc cx- 
tcndcrc intdligatur 
fitqucdatusvclairum- 
ptus angulus , qucmj^ 
& X comprchcndunr, 
scqualis angulo E A B, 
aut cjufdcm ad binos 
rcdos fupplcmento. 
Dcindc Tumatur in 
AErccrtaACx/,du' 
caiurquc CG cidcm 
«qualis acipfiABparaUela^dcrcniia^.. ' P^'rp"^^^"^""^ ^ ^^^^cr/.^iii 

ntc nm caP. uU. Iw. primt hujus trnditMfuitt. 
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qiie Afymptotis AE, A B Hyperbola G D : dico curvam G D 

effeLocum qujefitum. 

Sumatur cnim in eadem curva pundum utcunque, vcJutiD, 
'Pj^pyi' cludaqueDEipfi ABparallela,cricc>:naturaHvpcfboIcs ' rc- 
(^"tangulum A E D redangulo A C G , hoc eft , cjuadrato ex A C 
icqualc. Hinc , cum A E fit aflumpta pro inccgnita quantitate 
ii EDvocctur/jeric/.vx//. Quod determinanduiii , dcmon- 
ftrandumcjue crat. 
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Propojltw I j. 

Si xquatio fit ^^-x^xx—ff, erit Locus qua^fitus li- 
nca Hypcrbolica. 

Aut enim /ipfi^/ ^equalis cfl aut ina:qualis,&: H arqualis fit,crit fu- 
pcrior xquatio cadcm ac fi eflct y) oo .v x — // ( quod fcmel mo- 

nuiifefufficiatj.Ac 
T . facil c apparet , li 

ipfiusArinitiuinim- 
/ niutabile fit pun- 
clum A, atque ea- 
dem a; fe in linea 
A E ab A versus E 
indcHnitccxtcndc- 
rcintclligatur,fit- 
que angulus da- 
tus vcl allumptus, 

qucm y com- 

C A G E prcliendunt,*a'qua- 

lis angulo A G F, 

qnod n tam A G quam A C fiant oo /cognita; , ac G F fumatur 

^G C , ccntrocjue A, & transversa diamctro C G ipfi G F lateri 
I^P^IT''^? ^^'^ paramctroa:qualidefcribatur ^ Hyperbola, utGD, 

^^"^^^^^ ^"^vam G D forc Locum qu^tfitum. 
ejlevfafunt. ^ ^"^"Pto cnim m ea punfto utcunquc, vcluti D , duaaque D E 

jpfi*^Gparallela,cm' exnaturaHyperboIcs,ciim C G &: G F 
^rCr"^"Pf ^"'"'"' ^^"'^"> quadracum cx D E a^qualc rcaangulo 

CEG. 
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C E G. Hinc , fi D E vocctur/ , cum cx hypothcfi C E feu A E 
A C fit 00 X -h/, d: G E fivc AE — AGxx— /, erit y) oo 
.vx-//. 

At vero fi / fint inxqualcs, apparet cflc,ut / ad ita x x — // 
adr r. Ac proindc fi juxta ca , c]u.r lupra cxpofitalunt , non jam 
paramctcr G Fdiamcrro cranfvci fa: C G xcjualis, fcd ut / ad 




Ita fiat tranfvcrfa diamcter C G ad G F parametrum , cxtcrai]uc 
omnia , ut fupra , codcm modo quarfito crit fatisfadum. 

Eftcnim • cx natura Hypcrbolcs , ut FGad GC, ita "^^'r^^^^^^r^ 
quadratum ad C E G rcftangulum , hoc cft , ut^^id / , ita^/ ad 
xx^-ff, undc, rcvocando proportioncm ad xquahtatcm , crit 
lyyy>gxx—gff* Ac proindc fi utraquc hujus xciuaUtatis pars 
dividaturpcr^. crit xxx— //. Quod dctcrminandum , dc^ 
ini?nftrandumt]uc crat. 

T H. E O K 1 ' A XII I. 

rropofitio 14. 

Si xquatio fir^^— y , crit Locus quarfitus H/- 
pcrbola. 

Ad cujus dctcrminationcm fpccificain cuu 1:1 .;ppofita ligura 
ipfius X iiiitium immutabilc pundtum A , ipfaijuc x lc ab A vcrsus 
^ , Mm 5 tin 



xyS Elem. Curvarum 
Ein linea AE indefiniteextendereintelligatLir, fitqne angulus 
quem j 3c x comprehendunta^qualis angulo E AG autejufdem 
ad duos reflos fupplemcnto. Deinde, cumfit ut /ad^, ita//— // 




ad XX, ftatim apparet , fi tam A G quam A C fumantur a:qualcs 
/cognita-, fiatcjue ut / ad^ , ita C G ad G F (qu:e quidem G F fic 
ipfi A E paraliela), ac poftea centro A, tranfversa diametro C G, 
& parametro G F Hyperbola defcribatur G D , eandem curvam 
G D fore Locum qua:fitum. 

Sumptonamquein ca pundoutcunquc , vcluti D, dudaque 
D E ipfi A G, ac D B ipfi A E parallela , fi cadem D E vocctur r, 
erit C B, hoc eft, D E + A C , 007 -f-/,' & B G , fi ve D E — A G, 
l^-ll^^^^^^^ Deincum > ex 

natura HypcrboliE fit ut C G ad G F, hoc eft, cx hypothefi ut / ad 
g, ita reaangulum C B G ad D B five A E quadratum , id eft , ita 
77— //adxAr: cxit g jjf -^g f fy^lx Xy hoc eft ^^^.^//oo — . 
Quod dcmonftrandum , detcrnunandumque crat. ^ 



Theo- 
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T H E O K E M A XIV. 

Tropofttio 15. 

Si acquatio fit ao , cric Lociis ciuaifitus EU 
lipfis. 

At vcLo cum EUipfcos fpccics , qux latcra rcclum 61: 
tranfvcrrum xqualia habcc , angulumquc qucm orcli- 
nacmi applicacx laciunc ad diamccrum rccl:um,lic Cir- 
culi circumfcrcncia : palam fit cafu propolico Locum 
quxficum cciam Circuli pcriphcriam cfTc polVc. 

Hinc ad pra:dicti Loci dctcrminationem cfto in appofita figii- 
ra iplius.v initium immutabilc A pundum , atquc cadcm x fc pcr 
lincaiii AE ab A vcrsus E indctcrminatc extcndcrc intclliga- 

: F 



D 




tur.fitcjuc angulir., c]uc:n ) 2c x comprclicndunt , xaualis an- 
gulo A G F. Porrb cum (it ut / ad ^ij . ita //— .v x ad 77 : fa- 
cilcapparct, fi tam AGcjuam A C fumantur xqualcs / cogni- 
tx ; fiai4ue ut / ad^ , ita C G ad G F , ac ccntro A, tranfversa dia- 
metro C G , & paramctro G F * EUipfis dcfcribatur G D C , « 7 
candcm curvam G D C forc Locum tjuorfitum. 'J"'^,^^ 

^^^^^' prhnUjujuS, 



mi hnjus. 



.180 Elem. Curvarum 

Suinpto naniqiieincapunfto utcunqiie, veluti D,ductatjuc 

DE ipfi FGparal- 
lcla, erit ' cx natu- 
ra Ellipfeos ut FG 
ad G C , ita E D 
cjuadratum ad CEG 
redangulum . Hoc 
eft, CED voceturr» 
cum C E fit x/+.v, 
& EG 30 / — Xy erit 
iit jad /^ita^^ ad// 

— x ,Y, unde X f f 

Z 

— XX. Quod erat 
propofituin. 

Cseterum Iic|uid6 
conftat , (i C G 
G Farqualcsfuerint, 
hoc cftjfi /oo^, quod 
etiam C E G rectan- 
i^ulumquadratoE D 

arcjualefitfuturum. Ideoque fi angulus CG F fitrecius, curvam 
G D C fore Circuli circumfercntiam. 

I^gula tmiyerfalis y modtifque reducendi omnes 
aqtiaitones ^ qtix ex conventent/ operatione ext- 
ftunt^ cum Lociss yel Hyperbola eft^ yelEHtpftSy 
yel Ctrcult ctrcumferentta^ adaltqtiem quatuor 
cafutim prtzcedentium , tottdem Theorematihiis 
jam expltcatortim, 

Si contingat, ut quantitatum incognitarum non mo- 
do una in alteram , aut non tantum altcrutra vcl urra- 
quc in fe duda , fcd &: vcl ha:c , vcl illa , vcl utraquc u- 
nius pr^etcrea dimcnfionis in xquationc rcpcriarur , 
conftitucns planum cum alia, livc coenita fivc incoo*ni- 

ta, 
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tA, fivcctiamcumparcimcogniu ^jpartiiii iDcogiuca 
cjiiancicacc : o^orccc loco incognicarum , auciUarum 
alccrutrius, allumcrc alias vcl aliam , qux ipfas cxcc- 
ilunt , vcl ab iis JcKciunC; idcjuc inccgr.i quanticacc, 
qux cum illa incognica , in cujus locum nova non cfl; 
allumpca , planum confticucrc rcpcricur , ii ncmpc in- 
cogiucarum ncucra in fc iplam in a:quacionc dufta lic ; 
lin Iccus , duiiidio caiuum cjus quancicacis, quxpLi- 
num conrticuic cum incognica , in cujus locum alVum- 
pcio faJla cft , calli ucroquc juxca dirtc-rcnccm aflcclio- 
ncm pcr figiu + vcl — , qux prxfiguncur iifdem illii 
quancicacibus, ica ordinatis , uc cum incoj^nitis ab ca- 
dcm xquationis partc rcpcriantur. Qup tafto, dc rci- 
tcrato, ubiopih, fi ad formulas Parabolarum , capicc 
fccundo cxpolicas pcrvcncum non fucric, ad aliqucm 
quacuor fuprapoficorum cafuum rcduda cric xquacio , 
ac proindc ipli convcnicnccm Locum dcccrminarc ac 
dclcribcrc, pcr caquxlupcnus cxplic.ua fuiuJi.iu i dif- 
ficilc cric. 

Lxcmflum rciuclionii AC^iuUomm ad formuUm 
Jheorcmdtis X I. 

Si xquatio fuerit^ x — cx^hjyict: affumpto y — r, 5c 
r3ox-|-/Ncrit^-H<^»y» v — /jxx. 

Undc fi fecundiim Regulam fibiquc in xquatione loco y fub- 
ftit uatur ^-f f , crir -^- f x — i x: -f- h ^-4- /? f x f r, five :^ x -f- /; ^ 
^hcyiee ; :ic rurfus li locoipfius x fubrogetur v — /j, crit:^v — 
/,^4./;^-4-/Kxrr,idell,^r x^r — /;r. aut, (fi loco tcrinini 

— /)f , qui in totum cognituscft, fcribatur//) »//. Et 
apparet xcjuationcm rcduclam cHc ad formulam 1 hcorcina- 
tis X I , ac proindc Locum cjuxlitum tfie Hyperbolam. 

Ad cujus fpecificam dctcrminationcm ac dcfcriptioncm cfto 
in appofita figura initium ipfius x immutabilc punctuin A , atijuc 
cadcm x pcr rcdam A Lindcfinitt fecxtendcrc intclligatur , fit- 
quc angulus , qucm j/^x comprchendunt, xcnialis angulo E A K 

Nn aut 
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aut ejufdem ad duos redos fupplemento. Deinde, quoniam ^eft 
o:iy^c, {\y fupra lineam AE exfurgere concipiatur , ducenda 
quoquc eft fupra eandem reda K B ipfi A E parallcla ; ita ut pars 
rcdx A K, omniumque ipfi cequidiftantium, inter AE & K B m- 
tcrcepta, velutiAK, xquetur cognita:. Porro , quoniam v eft 
X X + /; , producenda eft ipfa B K per K ufque ad G, ita ut K G fit 




30 /;. Quo fado , crit G centrum ipfius curva? , & G B una Afym- 
ptota;n, eritquealteraipfi A Kparallela, utGH. Undc fi juxta 
Regulam praedidiTheorematis X I in redaG B fumatur G C 
qualis/ cognitx , ducaturtjue C F eidem G C ^equalis, ac paralle- 
la rc6tx A K vel G H , atque per pundum F , Afy mptotis G B & 
G H, five Afymptoto G B atquc ad axem G F, Hyperbola defcri- 
batuf F D : dico curvam F D fore Locum qua:fitum. 

Sumpto enim in ca pundo utcunque , veluti D , dudaque D E. 
ipfi A K parallela, c^wx fecet rcaam KB in B, fi eadcm DE vo- 
cetur , erit D B five D E — E B oo;' — r , id eft , Eft autem & 
GBfive AE-f-GKooA;-l-/;,hoccft, V. Quare cum ex natura 
Hyperboies redangulum G B D cequctur G C quadrato , erit 
quoque Zvooff. aut reftitutis^ — clocoipfius;^ Stx-hh inlo- 
cumipfiusv, atquef^ — chlocoff, erit^x' — cx^hy — chzo 
€€ — f /j, hoc cft, yx^cx-hhjiooe-c. Quod crat propofi- 
tum,. 




ExcmfU rcduclionu ^tqnationum ad formuUm 
jhcorcmatU X 1 1 X 1 1 1. 

Sixquatiofit;r7+ + 2 f^» — x-f-^ic/, afllimpto 

^»;4-^-Hf> crit;»^ — ^ — f, coquc fubflituto inlocum 
ipfius atquccjufdcinquadratoloco^;, fublatisquc iis, cjux fc 

irL ' ^r* hhxx zlcx fxK , , 

mviccui dcltruunt, cnt ?7 — cc x h c x-hdd. 

Et iaaa congrua tranfpolitione , ~ — ^ iT «~ 
^dd-^cCy hoc cft , niulriplicatis omnibus xquationis terniinis 
per d Ay pioductotjuc divifo pcr fa-i-bb; ut c]uantitas .v x abfquc 

fraaionercmancat,fict^^_^.xxx4-— . 

Deindcaflumptovxx-t-**^"^"* ^^, ut tcrminusquoquc ar- 
quationis , in quo x unius dimcnlionis rcpcritur , planc evancfcat, 
habcbitur x 30 v ""V '7" ^ 1^^ . Quo fubflituto in locum ipfius .v, 

Zj a -f— 1 p *• 

atque cjufdem quadrato loco x x , ablatisquc iis qux fc inviccm 
tollunt , rcduda crit xquatio ad formulam rcquifitam. At vcro ut 

vitcturprolixior operatio loco^-^^^^'^^^^ fcribatur 1/;, ita ut 

. a itz.z. I -4- a add"^ a a e c ^ 

fiatgquatiojj:p^xxx-Mfex ^ ^^^^^ . Tum aflum- 

pto V X X -4- fcu x X V — h , coquc fublbtuto loco x in xquatio- 
nc, ac ejufdcm quadrato loco x.v: crit^^^*^ xvv— Mj-|- 

H^A^llU . Undc apparet, antc omnia hic efle confidcran- 

- . , , r ' N Madd-^-aace 

dum, utrum w/Mit majusquam f^^^yy , ancontra. li cnun 

majusfit, crit cafus Thcorcmatis XJIj fia contra, crit cafus 
Theoremaiis X 1 1 1. Ponatur itaquc prinib majus, ac proindc x- 
quatio formulx Theorcmatis XII. tt conUat cxindc Locum 
qu^efitum Hjpcrbolamcflc. 

Ad cujus peculiarcm detcrminationcm cfto in appofita fiijura 
iplius X initiuiii immutabilc A pundum , eadciuquc x in Imca A E 
ab A vcrsus E indcfinitc fc cxtcndcrc intclligaiur \ fitquc angulus 

Nn 2 q^^cm 
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cjuem X 5c y coinprchendunt xqualis angulo E A K aut ipfius ad 
duos rcdos fuppleinento. Pori o quoniam :(^oo7-hc-|- -i^, fi/ 
fupra lineam A E exfurgere intelligatur, ut E D, ducenda prinnun 
ell infra eandem A E rccta K L ipfi A E parallela \ ita ut pars re- 
a^e AK omniumcjuc ipfi xquidiftantium intcr pr^dictas A E &: 
KLintcrccpta.veluti AK,EL,&:c. ^quetur ccogmtx. Dein- 
de producta L K ufque ad H , ita ut K H Ht x idcoque HL m- 
definitc fumpta x x /;, hoc cft , v, ducatur pcr H punctum recta 
H G ipfi A K parallela, ita ut KH ad H G fit, ut a ad h. Quo fa- 
Cto, fi pcr punda G & K redaagatur linea GKB, habcbunt 
omnium ipfi A K parallelarum partcs , qua: inter K L & K B in- 




tcrcipiuntur (ut, exempli gratia, LB), adpartes ipfiusKL,in- 
tcr eafdem parallelas & pundum K interccptas (ut, vcrbigratia, 
L K) eandcm rationcm , quae eft inter h ^ a\ hoc eft , erit ut a 
ad , ita K L ad L B , cum utraquc fit ut K H ad H G. Ideoquc 
cum K L five A E indcfinitc fumpta fit co a: , erit L B , ut & quseli- 

bctipfiparaIlela,interKL&:KBintercepta, oo^^^: ac proinde 
omnislineafupra A E redam exfurgens , qux poffit efie j inco- 
gnita , ad redam K B produda , vcFuti DBfiveDE-hEL-fLB 

critx^-Ht ^-^, hoc eft,^. Undeapparct, juxtaReguIam li- 
neam G B fumendam efle pro Hyperbolx diametro,ad quam or- 
dinatim applicata? fint ipfi A K feu D B paralklx : eritque ejuf- 

dem 



I 
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dcmHypcrbolxccntruin Gpundtum. At vcro cum cx antc di- 
<5lis triant^ulum K H omnino fit cognitum , urpotc htcribus 
KH & HG anguloc]'Jcad Hfubiirjcmcomprchcnronotis, crit 
cjuocjuc cognita ratio latcris KH ad KG , lioccft, ipfiusGM 
(cjux pcrG ipfj KLxquidiftans intclligitur) ad G B , c^ux fitut 
d ad /. Quarc cum G M fcu H L indclinitc lit r , G B cjuocjuc in- 
definitc conccpta , hoc cft , c]uj:hbct diamctri portio , iiucr cen- 

trum &: ordinatim applicatas intcrccpta , crit — . Cujus cjuidcm 

intcrccptx c]uadratum cum juxta formulam RcguLr unum arcjua- 
lionis tcrminum conftituat, pcr multiplicationemaut divilioncm, 
vcl pcr utramcjue ita reducatur a:c]uatio, ut in eadcm quoque idcm 

cjuadratum, nimirum " — ^ invcniatur. Quod cjuidem ut certa 
mcthodo fiat , prxdiv^um quadratum rcdx GB indcHnitc con- 
cepta: , hoc cft , ^'^'^y dividatur per rcjuationis tcrminum, in quo 
rrljvclimplicitcr, five alia fradione arirdum invenitur , ac per 
inventum cjuotientcm tota arquatio multiphcetur. ut in fupra po- 

fito exemplo, fi ''J^^ dividatur pcr r v, fict cjuoticns cjuarc 

tota xquatio muItipHcanda cft pcr //, produclumquc dividcndum 
r iizx ii^vv ithh iidd- ^iicc yy,^i^ 

pcr^4,itautfiat^^-_^^^30 -^,---77 + Ti>^ ^''"^'^ 
fi juxta Rcgulam fcmi-latus tranfvcrfum fiat G Fvcl G C ao 

V atqire ratio tranfverfi htcris C F ad rc- 

<ftum FN , ut // ad/4-4-6 & iifdcm latciibus , diamctrotiuc ac 
centro jam invcntis Hypcrbolc dcfcribatur F D , fccans rcdam 
A H vel K A produ Jtam in I : dico curvam 1 D clfc Locum c]ux- 

fitLim. a. 

Sumpto cnim in cadem curva punflo utcunquc , veluti D , du- ii 
aii]uc D L ipfi A K paralleU , cacjuc produaa ut fccct rcaam '? 
K L in L, i^: diamctro G B occurrat in B, fi cadcm D E vocetur;r, j ' 

crit cx antc dictis D B x Eft autcn», jam annotatum, G B do ^ 

^ , atquc cx hypothcfi G F lcu G C » V — " /44-^; » |; 

/ ^ ^ i -j / iib b ^iidd'—' iicc d c 'J^ — ^ * 

iJcoquc B C a> - + / —jr+f— . B F X ^ - 



i%6 
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^ ■"1-/1"» reclanEulum CB F oo 



iivv 



iihh 
aa 



aa 

*~fa^H~ ' Hinccumcx natura Hypcrbolcs NF adFC, Teu 
/^4-Had ii fit, ut D B quadratum,hoc eft,^^, adpr^didum 

f r> 1- V uz,x. , iivv Hhh . iidd-^-t icc 

reaangulumCBF: cnt^^_^^^'oo -— _ — + — ^:^. 




Multiplicetur jam utrinquc per 4 , & dividatur per / i , eritquc 

aazz II, aadd~\^aacc ^ . «. , , 

'fa'4^'h^^' v — hlH fT-fTr~ • ^^"^ reftituto .v + /; loco r, 

aazz aadd-\~a acc . , tf;j«-4-2^^/t 

exurgetyj:^^^ao.>:xH-ibA:+ -y^i^ ; itei^ue ^^^^^^ 

1 f « ^,. ^^^^ eaax-\-ihcax aadd-4-aacc 

loco2/7,exurget^^-^X.VA:+ /.4-^.^,+ /.T^^ • 
Porro multiplicatis omnibus ^cr fa^bb iiscjue divifis per ^^, 
habebitur '{po'— -|- -^e x-h—^^ dd-^c c. Ac deni- 

quereftituto^H-^-l-t: loco ipfius cxpundiscjue qua: fe in- 

vicem deftruunt ac omnibus rite ordinatis, fict^'^-|- -^J*^-^ -^z cy 

00 -^^ e x-hdd. Quodcratpropofitum. 

At vero ponatur fecundo h h minus quam ^^^^^^^^--^ , & fti- 

r • iizz iivv iihh ddii-^-ccii 

pra pofita ^^nmo ^-^j, x - - + ' , qux, 

multiplicatis omnibus ejufdcm tcrminis per/»t -hbb,:LC produdo 

divifo 
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divifo pcr i i, faftaquc dcccnti tianfpofitionccadcm cum fequcnti 

Cl.— ^ ^ — f -4" ^:. » niultip. pcr/4 + 6 /; ac di- 



vif per li , id eft , » 



crit formula: Thcorcma- 



tis XIII, undc Locus quxfitus itcrum crit Hypcrbola. Ad cujus 
fpccificam dctcrminationcm dcfcriptioncm , poQquam ut in 
prarccdcnti hgura ductx funt linca: A E , A K, K L , KH, H G, & 
G K B : crit cjuidcm , ut fupra , G ccntrum , at vcro non crit dia- 
mctcr in linea G K, fcd , juxta Rcgulam , in linca H G produda 




ad pjrtcs Li , ad quam oiiiiikriini npplicato: firjt ipil G K B paral- 
lclx, eritquc juxta candcm Regulam dimidium tranfverfx dia- 

fMhh^bbhb 

U)etri,ncmpe G F vel G Cxqualc ^ dd-^-cc - ^ — — ' 
ratio diamctri ad paramctrum ut /4 H- 6 1 ad i i. Quarc fi fiat , ut 
/4H-fc6ad I/, itaC Fad F N, quxquidcm FNipfiG KB xqui- 
diflans fir , crit V N paramctcr : ac proindc fi ccntro G tranfvcrsa 
diamctro C I paramctro V N Hypcrbola dcfcribatur F D , fc- 
cans ipfv.ii AT vcl KA productam inl, crit II) curva Locus 
quxfici 

Suiii[<tu criini 1:1 cadcm curva puncto utcunquc,vcluti D , du- 
daquc DB ipfi AK (fivc Gl ), &:DM ipfi GBparallcla^,^ 
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£D vocctur/, erit, ut fupra, DB five M G x &: E G five 

DM» j . Cumqiic fit G F vel G C X V dd-i-cc-^ — ^^-^ , 

erit C M X ^+ vJT^"^^^. 5. MFa)^- 

y^^^^^^Til^lMz:^^', ac propterearedangulum CMF» 

a^*^^';^^^^^ Eft autem D M quadratum x . 




Quare cum ex natura Hyperboles fit ut F N ad F C, ita D M qua^ 
dratum ad CMF redan^uUim , hoc cft, ut /i ad/4 4-U,ita 
ii'^j:ad7r-^//~^^"t^l^^±^^: em 

±Z±^±±ii*oo^''-^+^"-". Et mukiplicatis omnibuspcr 
^^, ac divifis ^cr fa-^-bb, fadaquc tranfpofitione cogniti tcr- 

. . . aazz , , '{'ddaa-^ccaa _ . n • • 

mini, erity.^^^00 vv — /Mj — y^q^;^^^^ , Dem reftitutis 

x-^h loco V , -y^^yf^ loco ^ atque^ + ~'^-|-rloco ipfius 
expundiscjue qux fcinvicem deftruunt ac omnibus ritc ordinatis, 
fiet^^ 4- 4- 2. ^7 » ^-j^ -H f x H- rf. Quod dcterminandum, 
demonftrandumque erat. 

Si 
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Si xcjuatio fit x x 4- 1 ujf x -^j , aiit x x — layoQO. 

Aflunipto jiixtaRci;uIam voox — ~ , crit xxv^--^, eocjuc fub- 
ftituto in locum iplius .v, cjufJcmcjuc quadrato loco .v x, fublatif- 
que iis qux fc invicciii dcftruunt , crit v v — -^^^ -f-i 4^ x c. 
fa^flacongruatranfpofiiionc, Tvoo^^y— 14^; hoc cft, multi- 
plicatis omnibus .xcjuationis tcrminis pcr a a , produdocjuc divifo 

perlit, -^^- ooj^jf jy. Dcm, aflumpto ^x/— lubc- 

bitur jf X ^4- ^ > co^uc fubftituto in ^quationc loco ipfius^, at- 
quc ipfius cjuadrato Ioco/7 , ^ XXr~ • ^*^^ KXt^ K 

30^^—. Quiquidcm cafuscft Thcorcmatis x 5«", ac proindc 
Locus cjuxhtus crit Hypcrbola. 

Ad cujusitacjuc pcculiarcmdctcrminationcm cftoin appofita 
figura ipfius x initium immutabilc A pun Jtum , cadcmcjuc x in li- 
nca A B ab A vcrsiis B indchnitc fcfc cxtcndcrc intclligatur , fit- 
que angulus, cjucm x Scj comprchcndunt , arqualis angulo A B E. 
Dcindc, quoniam cx antcdictis facilc colligitur Hypcrbolam hoc 
cafu &: fimilibus ita cflc defcribcndam , ut ordinatim ad ejus dia- 
mctrum applicatx fint ipfi A B a:c]uidiftantcs, dudd rcda A C ipfi 

B E parallcla , quoniam v 00 x — , duccnda porro cft rcda 
AM ; itaut omniumipfi AB parallclarum partcs, intcr AC& 
A M intcrcepta: , vchiti C M , ad partcs ipfius A C intcr A & di- 
^asparallclas intcrccptas, vcluti A C, candcm rationcm ha- 
bcant , qua: cft intcr bdc a-, hoc cft , ut fit qucmadmodum a ad b, 
ita A C ad C M. Undc fi A C fcu B E indcfinitc fumpta vocc- 

xurj , crit C M & fimilcs x ^ , ac dcfcribcndae Hypcrbolcs dia- 

mctcr in dida A M. Porrd , quoniam Tjjdj^ — ^ , fi ab A C au- 

fcratur AF » crit FC indcfinitc fumpta»^, & ,du(Sa FN 
ipfi A B parallela, N ccntrum. Ac proindc, cum ratio dud.r N D 
jpfi r C ^quidiftantis & xqualis ad rcdam D M aliarumquc limi- 
lium fitcognita, ncmpeut 4 ad (^, fitquc itidcmnotus angulus 




Oo 



NDM, 



ipo Elem. Curvarum 

NDM, fub iifdem comprehenfus , utpote sequalis dato velaf- 
fumpto angulo A B E , eiit quoque iatio N D ad N M aliai um- 
quc fimilium nota, quas fit ut 4C0gnitaead e itidem cognitam. 




HtiK: cum N D feu FC indefinite fumpta exprimatur per erit 
NM itidem indefinite fumpta x ~ , cujus quidem quadratum 
cum juxta formulam Regulse unum sequationis terminum con- 
ftituere debeat, multiplicanda efl: fuprafcripta a^quatio per ee, 

produclumquedividendum per4ii,ita utfiat — 



eezz eea^ eevv 



^ hh 



Quo perado , fi juxta Rcgulam femi-Iatus tranfverfuni fiat N G 
vel N H ao , ac ratio tranfverfi lateris ad red:um ^mee^i^hh; 
iifdemciue lateribus ac diametro & centro jam inventis Hyper- 
bole delcribatur G E : dico curvam G E effe Loci/m qiixfitum. 

Sumptoeniminea pundlo utcunque, velutiE, dudacjueEB 
in angulo A B £ , dato vel afiumpto cXquali, nec non E C ipfi A B 
parallela , fecaiite diametrum A M in M ; fi eadem E B , hoc eft, 

hy 

A C , vocctur/, erit , ut fupra , C M o) , ac proinde M E, five 
A B — C M , X a; — ^ > hoc eft, v; Eft autem, ut fuperius anno- 
tatum, N M 30 " - , atque ex hypothcfi N G feu N H » , ideo- 
^ueHMx'f + '^, &MGoo^-.'^^ ac proinde recW 

gulum 
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gulum H M G X '^^'^ : hinc cum cx natura Hypcrbolcs 
lit ut htus redum ad traBfvcrfum , fivc utbba^lee, ita M H c]ua- 
dratum, id cft, vv, ad prlrdidum rcclangulum HMG: crit 
"71^ » -~ "It » t^^l^ipli<:atis omnibus tcrminis pcr 44, 
fadoquepcrr^divifo, f*« Dein rcftituto;' — J-^ 

inlocumipfius ^,cxurgct -'^^^xj»/ — ^-^^ adcoc]ac, multi- 
plicatis omnibus pcr b b , faclocjuc divifo jer Aa , habcbitur 
V P 00^-^ — 1 aj. Dcniquc rcflituto x — ~ in locum ipfius v, 
expundis^uc iis quxfc inviccm dcftruunt, atquc omnibus ritc 
ordinatis, ficc .v .v-hi .t r x - Quod fuit propofituni. 

P R O B L E M A II. 

rrovofitio 16. 

Datis duobus pundis tcrtium invcnirc , d quo ad 
bina data duft.xrcdae lincx dato dirtcrant intcrvallo, 
locumquc dctcrminarc ac dclcribcrc, qucm quxfitum 
punclum contingat. 

Sint data duo punda A &: B, oportcatque invcnire tcrtium, ut- 
puta C , ita ncmpc ut duda: reda: C A , C B dirferant dato intcr- 
valloFGfcuAD. 

Quoniam in quxftione angulus datus non eft 5 quo facilior fit 
operatio, alVumatur rcdus , idcoquc a punfto C in rcdam A B, 
quar data puncra conjungit ,produCtam , fi opus fuerit , intelliga- 
tur demilVapcrpcndicularis,utCL; tum , fuppofitis, juxtaRe- 
gulam, AL& LC incognitis atqucindctcrminatis , airumptum 
angulum A L C comprchendcntibus , tanquam cognitis ac detcr- 
minatis, earumprior, nimirumAL, vocctur a:> ac poflerior, 
nempe L C , nomincturj' , ipfa autcm A B , fcu datoium puncto- 
rum cognita diftantia , vx>cctur a , & data F G fivc A D cxprima- 
turper^. Hinc cum BLfive (fi pundum B cadat intcr A & 1 ) 
A L — A B , aut (fi punctum L inter A & B cadaO A B — A L fit 

Oo 1 




25^2/ 



ElEM. CuRVARllM 



fitque AC — ADooBC: sequatio erit 

V xx-^-jy — hooV x x -^ lax-haa -hjfj , fada^ue operatio- 

ne convcnicnti , ut utracjue a^cjuationis pars a figno radicali libe- 

retur , & tranfpolitis tranfponcndis , erit 

4 b byj 00 ^aaxx — 4 bbxx — 4 a ' x -1-4 bbax -^^* — ibba a+a^, 

Unde fada di vifione ^qi' ^aa — /^bb habebitur ooxx~ 
ax^^^aa — ibb. Dcinde affumpto juxta Rcgulam voox — ^a, 
erit .vx v-f- ' ^r, ideoquefubflitutohoc valorein locum ipfiusA:> 
atque ejufdcin quadrato loco xx, cxpundisqueiis quas fe invi- 




cem deftruunt , erit //Zib oovv^ibb. Qm quidem cafus cR 
Theorematis 12^1 hujus libri, ac proindc Locus quxfitus erit 
Hypcrbola. Cumque v affumpta fit pro x — , fi ab A versiisE 
fumatur AHcoi^, erit, juxta Regulam , Hcentrum, & femi- 
diamctcr tranfverfa ( puta H G ab una , & H F ab altera parte,) 
00 V Lbb yidciiy jb ; ita ut diamcter tranf/crfa F G ( qua: qui- 
dem , ob applicatam C E ad diametrum HE perpcndicularcm , 
tranfvcrfus quoque axis eft,) Citoob. Ratio autcm tranfverfa: 
diametri ad parametrum, feu quadrati tranfverf^e ad quadratum 
fecundiKdiametri,erituti>^;ad4/e — bb. Unde pcr ca qux libri 
primi capitibus fecundo dc ultimo expofita funt Hyperbolam 
ipfam defcribere haud diflicile erit, Porro cum quadratum femi- 

diame^ 
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diametri tranfvcrfx fit x ' cric c]iKulracunj rcnu-fccundx dia- 
mctri X ^ 4 4 — n*. Atcjui cum I- B iIn c B H -h H Hit x ! 4 -f- ' 
5c B G livc BH — HG»;4 — \ b, crit quoc]uc rcdcanguluni 
t B G 00 ; 4 4 — ybb, ncmpc x> (]uadr Jto rcnii-rccundx dianictri, 
five, ut Vctcres locjucbantur , aqualc quadranti hgurx ad tranf- 
vcrfum axcm fidx : idcocjuc punda A & B ca ipfa lunt, c^ux vul- 
oppolitarum Hypcrbolaunn l oci l'.vc Umbilici nuncupantur. 
Unde apparct, ex prxmifris rcdc infcrri, qux fccjuuntur. 

CorolUrium \, 

Si ab afTumpto iitcunquc in Hypcrbola pundo ad 
utrumquc Llmbilicum rcrta; ducantur , carum major 
mmorcm longitu Jinc tranlvcrfi axis li.ipcrabit. 

Etiamfi veritas prxccdcntis Corollarii ex antcdidis on^nino 
conftct > cum tamcn illud a Vctcribus , Rcccntioribufvc , quoci 
fciam, non nilipcr multas an)bagcs longaquc difficilium 1 lico- 
rcmatum concatcnationc hadcnus dcmonitratuni lit: id ipfuni 
hic dcmonftrationc unica , &: c]uidcni brcviorcfatiscpc fimplici, 
alitcroftcndilTc noninutilctorrc judicabitur. 

Efto igitur Hypcrbola cjuxlibct G C > cujus ccntrum H, tranf- 
vcrfusaxis F G , atcjuc Umbilici A &: B , adcocjuc rcctangulum 
F B G ut &: G A F fcnii-fccundx diamctri quadrato xqualc. Du- 
6tis autcm ab adumpco quolibct curvx pundo C ad puncca A &: 
B rcdis C A > C B, ordinatim ad axcni applicctur C L , liattjuc ut 
H Fad H A > ita H E ad HM , idcocjuc ^ A H E rcdangulo a:- ' 
qualc redangulum F H M. Undc cum lit * , ut '^txh)^oth. 
H F^ad G A F, ita FEG ad C E7: crit cjuocpc, pcrcompof ra- 

tionis contrariam , ut ip7rc f!^' 

HF^;ad (H Fi/-hG A F, id cft Sad) HA./; ita F E G id F E G rW/. 

-hCEq; adcc('j4ic ^ ut uiu 1^00^ 

Hl-qad H A7, ita (HF^^-FEG fivc ^ ) \-\Eq ad H A ^ 4- riuium^d 

F E G 4- C E Eft autcm c|uoc]uc ^ , ut uoam con- 

H F 7 ad H A 7 , ita H L ad H M Qi:ocirca ' <2;, 
HM<J X) H A<j4- FEG4-C Lq; hoc cft, addito utrinquc H Ff/ ccdcntesad- 

fcuHG'/, erit 

U o 3 rl ivi 1 2 jtiinti. 

ciwdt. < excQTt/lnt^IimO^fer 11 fixti : per^ & 11 



2^4 EleM. CllIlVARUM 

rB¥q rUAq 

^perSfe- HM^/-!-^ Teu co^ feu 4-(HFq-f-FEG,i.e.O HE^,-fCE^i. 

cmdi. IWGq CHB(j 

Hinc additis vel fublatis ab utraque xquationis parte a^qualibus, 

rFHM rAHE .... 

\ n ... o ) r bisab alteraparte: 
nimirum^ leu bisabuna, leu . ^ 

«ghm «bhe 

3 per\j pri' FM<joo(AEfj-f-CE(2> idcft AC<j,* itemque ^ 

GMijx(BE<]-|-CE^,ideftOBC7. Cumcjue propterea 
"cmd/. F M fit X A 9 ; & G M 30 B C fitque ipfarum F M & G M dif- 
yp«-47/>n-ferentia FG', manifeftum eft ipfarum quoque AC &BC ma- 
jorem fuperare minorem , ejufdem F G , nempe axis tranfver- 
(\, iongitudine. Quod dcmonftrandum erat. 

Corollarium i. 

Duftis a quolibet Hyperbola; pundo ad utrumque 
Umbilicum rcdis > qu^e angulum iis comprehenfiim 
bifliriam dividit linea curvam in eodem pundo con- 
tingit ; &C converfim. 

Si enim quar angulum A C B bifariam dividit rcda I C K non 
contingatHypcrbolam in C pundo, fccct eandem,fi fieri poteft, 

Fij. I. 




atqueitafaltem alicjuo fui pundo^velutiK, intraHyperbolam fit. 

Tum 
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TumdudisKB, KD, &: K A Cc]uarum poilcrior Hyperbolam 
lecet in L, a quo ad B duCta lit B L), ciiin in triangulis D C K 
B C K latera D C , C K latcribus B C , C K utrumquc utricjue', 

fif. 1 1. 




circa « -arqnales angulos , arqualia Hnt , crit quoque bafis D K ba 
B K xcjualis Cumc|ue porro , juxta Corollarium prarcedens 
A L ipfain L B , idcccjjc 6c AK rcdas B L , L K, flmul fumptas 
fupcrct intcrvallo A D ; fircjuc B K . idcocjuc K D , ip(is B L 
L K hmul fumptis minor : pcr confcciucns A K candcm K D ma- 
jorilongitudinc quam d\ A D cxccJcr , i J cfl . ipfi A K binis rc- 



P/j, 1 1 1 




- ' Cumc- 

nim cx hy- 
' pothcli an- 
» guh A C I 
, & BCI X- 
_ qiulcs po- 
luntur, c- 
■ runt quo- 
quc ani;uli 
ACR &: 
BC K , qui 
ipfis Ibnc 
dcinccps , 
pcr I 3 pri- 



ais K D,D A Hmul fumptis major erit. Quod cum abfurdifrnnum 

fit », non fccat itaquc Hypcrbolam rcda 1 C K , fcd candcm con- , perzcpri' 

tingit in C punclo. Cumcjuc non poflit in codcm pundo C alia mi. 

rc<^a 



ic)6 Elem. Curvarum 

» periCo- rc(fla Hyperbolam contingcre quam ICK manifcftum eflcon- 
roi eprimi yerllm, eam , qux Hyperbolam in C contingit , angulum quoque 
A B C bifariam dividere. 

Exewplum YedtiPaonu ^uatiomm ad formnlam 
jhcorematu XIV. 

Si a:quatio fit yy + — ^cjyi-^xx-^-dx-Ark^^ aflum- 

pto juxtaRegufam ^oo^ — c-^^~ , hoc eft , 7 oo ^-f c — 
eocjue fubftituto in locum ipfius^, cjufdcmque quadrato loco^^, 
fublatiscjue iis , quce fe invicem deftruunt, erit XXr-^~ + ^~ 

ccy) — xx-^-dx-^- kkj '^^ > f^^^^ decenti tranfpofitione, 

erit l^^oo — x X + dx 7- + ^ ^ + i^iivc 

— a a xx-^-b b X X . dax — ibcx ; , r 

Kl^ a + Suppofitoau- 

tem a majore quam i', ac multiplicatis omnibus icquationis ter- 
minis per^^,produ(5loquedivi{b ^Qvaa — bby utquantitas xx 

t r r r,- ' • • aazz -^-daax — ibacx 

abfque fractione mveniatur, ^rit j^—fy 00 — xx aa — bb 

- c c^a -\^k k aa ^ r •!• • • • • i 

H , Jam vero li tacilioris operationis gratia loco 

daa — zbacr^n- i • • aazz , 

'-j^^fj— lubltituatur 1 h : ent sequatio ^^__^^ x — xx-^- 1 hx 

c c aaA^kkaa aazz , c c a a-\-kka a 

H ^^- - — aut LL-hxx — 2.h xzo 7-7— . 

* aa — bb ' aa — bb * aa — bb 

Hinc fi juxta Rcgulam afiumatur v 00 .v — h five x 00 r-^- atque 
boc inlocum ipfius a:> ejusque quadratum loco a:.v fubftituatur, 

ac expungantur qu^e fe invicem deftruunt , habebitur ^t^^J^ 
-j- V V — /; /j 00 ^^^^jE^^Y^' eft , fada decenti tranfpofitio- 

aazz , . c c a a-^-kka a . 

^^.^xM—^^:xi^^v-¥hh-\^ —_yy-. Atqueitaappa- 
rct irquationem efie redudam ad formulam Theorematis XIV, 
ideoque Locum quxfitum aut Ellipfin aut Circuli circumferen- 
tiam cxiftere. Rurfus vero facihoris opcrationis ergo loco 

^-^•^■^fcribatur & locofcft + i^-^f^^-^lf fcHbatur //, i 



ita 



ut «quatio fit talis x// — v r. 

o 



Ad 
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AJ pcculLircm autem prajdicti Loci detcrminationcm ac dcfcri- 
ptioncm cilo in appolita figura ipfius x initium immutabilc A 
pundum , atquc eadcm x fe in linca A E ab A vcrsus H indcHnitc 
cxtcndcre intclligatur , Htijuc angulus daius vcl alTumptus , quem 
jScx comprchcndunt, xqualii angulo t A K vcl cjuldem ad duof 

reftos complcmcnto. Hinc cjuoniam ^ioj — c-^-^^^ (\ y fupra 
lincam A E cxfurgcrc intclligatur,duccnda quocjuc cft fupra ipfam 
rccta K Lcidcm parallcla, ita ut pars rcdjc A K omniumquc ipli 
xquidiilauciuni intcr pr2:dicta& A L &: K L intcrccpta, vcluu A K, 






E L , &:c. arquetur c cognitx : ac dcinde per pundum K infra rc- 
6tam K L ducenda eft reda K B in tali angulo , ut rcdarum o- 
ninium ipfi A K parallelarum partcs , c\wx intcr K L &: K B intcr- 
cipiuntur CvclutiLB) ad partcs ipfius K L , intcr cafdcm paral- 
lcias & punctum K interccptas (ut vcrbi gratia L K ) candcm ha- 
bcant rationcm , qu« cft inter t& a , hoc cft , ut fit uti 4 ad ^ , itt 
K L ad L B. Atquc ita pofita K L five A £ , indcfmitc fumpta, 
XX, LBomnesque ipfi parallelx intcr K L &: K B intcrccptar 

crunt , IJndc ex praedidUs conftat diametruiu forc in f cda K B, 

Pp 





ip8 E L E M. C U R V A R n M 

ad ciuam ordinatim appHcatx fint ipfi AK xciuidiftantes.Tam vero 
eXm IfJ? ' f eaaKLfiveAEauferendaeftKH, itaut 
eadem KH fit 30 /,, .deoquc HL indefinite cjuocjue finnptaoo 
*~n I r puncSum H ducenda eft H G ipfi A K 

parallcla , fecansinventam diametrum in G, eritque idem inter- 
lectionis piinauni G quxlhx Ellipfeos centrunj. Porro quoniam 
l.mil.um triangulorum K H G & K L B nota eft ratio lateris K H 
ad H G (ive K L ad L B , ut & angulus fub iifdem lateribus con- 
tentus , utpote xqualis angulo dato vel alTumpto E A K, crit quo- 
que nota ratio lateiris K H ad latus K G five K L ad K B, aux po- 
natur ut a cognitas ad e itidem cognitam. Ideoque cum H L l.ve 
GM, qus ipfiHL parallclaintelligitur. indctcrminatefumpta 
it 30 V, erit G B, finiiliter indeterminatc fumpta , hoc eft quxli. 
betdiametriportio intercentrum & quamlibet ordinatim appli- 
catam intcrcepta, x';^. Cujus quidem interceptx quadratum 
cumm formulaThcorcmatis XIV ultimum jequationis tcrmi- 
num conftituat, ^quat.o fupra expofito modo ita rcducatur , ut 
terminus ejus extrcmus fiat 11^^ ij q„od faftum erit. fi finguli 
v"3:tTrTrlTrnde"'"'P'r"^?'" produaumquc^di- 
gaa ^ aa ' ^inc fi juxta Rcgulam fcmi-latus tranf- 

vcrfum G F vcl G C fiat X V/ id cft. & ratio tranfverfi 
laterisC FadrcaumlatusFN. ut ad^^.. ii/Bemque latcri- 
M^r r-"!-""''^' «ntroque, modo invcntis,ElIipfisdefcriba- 
tur F D C. fecans reaam A E vel A K produdam in I erit curva 
11-' C Locus quxfitus. 

^ Sumpto cnim in ea pundoutcunque, veluti D, duc^aque DE 
Tf p ^^■■^"«'la, acfiopiis fitproduda ut fecctrcftas KL & 
KB m L & B , fi eadem D E vocetur^ , erit D B , hoc eft . D E 
- E L -i- L B 007 + feu Eft autem ut jam annotatuni 
eft G B 30 atque ex conftruaione G F vel G C ao ideoque 

^^,?!"^ '^' ''^'^'^'i- 7> ^credlanguIumFBCa.^/^' 
HinccumexnaturaEUipfisfit utNFadFC,hoc eft'. 

ut 
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199 



ut^ .< 4 ad ^ , ita D B auadratuin , hoc cft , ^^ad prardiftuiii rc 

I r-r./^ • leeTLX, fff^ eevv n .... 



aangulmii F B C ; crit ^o^-^ - 




id cit , muhiplica- 
tis omnibus per 44, 
ac divifis pcref ,crit 

V vv,idco- 
quc rcftituto X — h 
loco r 9 atcjuc h b-^ 

fcM4-^kkaa. ... 



Ut^ 



-7-. Ioco~, 



crit — 



rcaa-^kk,ts 



aa-^kb 

ihx — hhy hoccft, 
aat.x, , 

rb rcftituto 
^4/1 — 2.bca 

Max.z, . 

— daax-i-ilf^ ax 
— 



fict 



loco 1 h. 



00 



li^^llj^— . eft, faaamultiplicationcpcr 44-fctac divi- 
fionl pcr 4 4 , eri t x x - ' - ^ .v ' . c-f (^i^ 
Ac dcnique loco ^faai rcftitutione ipfius^ — t -4- ^ , dclctisquc 
iisquxfcinviceni toUunt, ac omnibus ritc ordinatis, obtincbi- 
tur 77 ^ ^/^ _ 1 X — X .x: -f- X -f Quod dctcrminan- 

dum ac dcmonftrandum crat. 

Notandumporro hiccft, qubd fi angulus A KB forct rc(ftus, 
acproindc ordinatim applicata: , ut D B, KI,&:c. ad diamctrum 
KB pcrpcndicularcs, acfimull N xcjualisFC, pridictam cur- 
vani forc Circulum, cjucmadmodum cx elcmcntis pcrfpicuum clt. 

Pp 2 Pro- 




300 
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Propofitio 17. 



A K U M 
III. 



Datis duobus pundis tertium invenire, a quo ad bi- 
na data dwdix xqQ:x linc^ fimul fumpta: dat^ longitu- 
dmi a:quales fint ; locumque detcrmmare ac dc/cnbc- 
re, quem quxfitum pundum contingat. 

Sintdfitaduo pundla A & B , oporrcat^ue invenire tertium, 
utputa C ita nenipc , ut dudse red^ C A , C B fimul fumpt^ 
a^quales fint dat^ redseline^ D. 

Quoniam in qua^ftione angulus datus non cft, qubfacilior 
fit operatio, afliimatur rcdus ; ideoque a pundo C in rcdam 
AB, qua: data punaa conjungit , produdam, fi opusfiierit 




intelhgatur demifTapcrpendicularis, ut CE. Tum fuppofitis 
juxta Rcgulam A E & E C incognitis atquc indctcrLnatis 
allumptum angulum re(5lum A E C comprchcndentibus tan 
qtiam cognitis ac dctcrminatis , earum prior , nimirum A E vo' 
cetur ^ ac poftcrior, ncmpc EC, nominetur 7 ; ipfa 
A B fcu datorum pundorum di/f antia cognita appeil tur I Td 
D cxpnmaturpcr b, Hinc cum BE i?ve ( fi punclum F r.?: 

l/^.~2^A: + x;c+;;,;fit6ucD^ACa.rR J 

h \ ^^jtoCJi: gquatio erit 

-fc^^-i-A,.r^.^^; laCtacjue operatio- 

ne 
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nc dcccnti , ut utracjuc arquaiionis pars a figno ^adicali libcrctur, 
& tranfpofitis tranfponendis , crit . 

hoc cU,haa divilioncpcr 4/^^ — 4 ^rit 
.V.V — 4xxi66 — — ^ ^ J.^-^ • Aflumpto dcindc juxta Re- 
gulamrxx — ' 4 ^ crit .v xr ; 4 , cat|uc fubftituta in locum 
iplius X 5 cjufdemquc <juadrato.loco x x , cxpunctist|uc iis cjua fe 

in viccm dclhuunt : crit .v x x ^ 1 1 — gj^^^ » ^ve x (; t 

XX. Qui cjuidcm cafus cft Thcorcmatis 1 5 , ac proindc Lo- 

cusquafitusEllipfis. Cunuiuc v aflumpw fitprox — ' 4 ,fi ab A 
versusEfumatur AH x ! 4: crit, juxta Rcgulam , H ccntrum, 
& fcmi-diameter tranfvCrfa (velut H E ab una , & H G ab alccra 
partc) y)[b; ita ut diamctcr tranfvcrfa EG (qua: cjuidcm , ob 
apphcatam C E ad candem pcrpcndicularcm , tranfvcrfus cjuocjuc 
axis cft , ) fit X Ratio autcm tranfvcrfx diamctri ad paramc- 
trum , fcu cjuadrati tranfvcrfa: ad quadratum fccunda: diamctri 
erftjUtt^adtt — 44. Unde pcr ca, qux Capitibus tcrtio^ul- 
timo hbri primi expofita funt , cju.Tfita Elhpfis facilhmc dcfcribc- 
tur. Porrocumquadratumfcmi-diamctri tranfvcrfct fit y^^bbx 
crit cjuadratum fcmi-fccundx diamctri x ; /; — 4 4. Atc^ui cum 
F B fcu G A fit X ! ! B G fcu A E X ; ^4, crit quo- 



uaic 



que rcdai.gulum P B G feu G A F x ; I; /^— i 4 4 , ncmpc xi] 
quadratoicmi-fecunda;diamctri, fivc, ut Vctcres loqucbantur, 
xqualc quadranti figurx ad tranfvcrfum axcm h<^x. Jdcoque 
punda A &: E ca ipla funt , qux vulgo Ellipfcos Foci fivc Umbi- 
h'ci nuncupanrur. Undc jpparct , cx prxmilhs rcdc infcrn , quar 
fcquuntur. 

CorolUrium i. 

Qux a qiiolibct in Ellipfi punao ad utrumqucUm- 
bilicumrcdx ducuntur, limul iumpcx tiaulvcrlo axi 

xqualcsfunt. 

Qucmadmodum autem in Hyperbola fuperius dcmonltra- 
lum clt , ductarum C A , C B ditfen ntiam tranfvcrfo axi F G z- 
quaii , rta & hic earum aggregarum cidcm rr.infvcrlo axi aqnalc 
cfle oltcndctur, ncmpe, h non pcr additioncm & compolitioncm, 

Pp 3 ut 
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ut ibidemfaflum eft , fed per fubdudionem dc divifionem amu- 
mentatio mftituatur. Quod ipfum tamcn, adhibita nonnuUa mu- 
tatione, elcgantiiis quoqne in hunc modum abfolvi poffe yi- 
detur. * 



Eftoquxlibet Ellipfis FCG, cujus centrum H, axismajor 
FG, minor OP, ^tque Umbilici AScB; adeoque redangu- 
lum FBG ut & GAF ^quale quadrato fenri-fecundie diametri 



c 
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fexti. 

^ per iz 
ffxti. 
3 ex hypo- 
theft. 

^periipri 
Mt hujtis e 
jufque Co- 
rol I. 
^ per^ qum 
ti. 

pir s fc' 
cundi. 

7 persfe- 
cundi. 

8 quippc 
qiiadr. cx 
H O aequa- 
ic ell GAF 



Duclisabaflumptoquolibetcurva^punflo CredisCA CB, 
ordmatniiadutaimqueaxcmapplicen^^ CE, CN; & fiat ut 
HF ad H A it^i HEad HM, adeo ut ' AHE redangulo 
^quale litreaangulum FHM; fumaturquc H CL^qualis ipfi 
HE. Hmccumfit ^utHF^adHA^,itaHE7adHM.7,erit 
(]uoqueperconverfionemrationisutHF^adGAFfcu ' HO^ 
ideft^utCNgfivcHE^adONP,itaidemHE7adEMQ. 
.acpromde^ ^qualiafunt redangula O N P & EM Q. Quocir- 
ca cum ^ H M 7 una cum E M Q^, id eft, cum O N P recWuIo, 
a^qua e l,t H E ^ ; fitcpe & H F 7 r ^ ,,|^ . ^ ^ ^ 
rum HA & (HO s feu ^ CE unicu^ realngulo ONP- 

+ O N P. Ac promde 1, utrmque aufcratur O N P reclaneulun 
remanebunt bma quadrata rec^arum H M & H F feu H (f fi" uf 
^quahatribusquadratisrec^arumHE, HA fcuHB, & CeI 

rcitang. cx hypoth. 9 per s ficundi. 
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Hincidditis abhtifvc ab utraquc xcjuationis parte »TquaIibus, ni- 
miiuni F H M feu G H M bis ab una, &: A 11 E fcu B H E bis ab 
alterapartc:crit » F M(j xquatc (A E(|-h CH(/,id ell \)ACq: ' per 1 fe- 
itemciuc » GM^xquale (B E(j-hC E.], idcft M BC^j. Cum- ^""j';^ ^^, 
cjuc proptcrca recta FM xquctur ipli A C,6c G M ipri B C : crit mt. 
ipfarum A C &: B C aggrcgitum tranfvcrfo axi FG xqualc. » ^^. 4/'- 
Qijod demonllraiKlum crat. " • Tper^jpri- 

CoroUdrium 1. 

Dudis a quolibct Ellipfcos punclo ad utrumquc 
Umbilicum rcdis, fi pcr idcm illud punftum altcra rc- 
agatur , xqualcs cum utraquc dufta angulos con- 
flitucns , cadcm curvam \n diclo punclo contingit ; &: 
contra. 

Si enim rcaa I C K ita du(fla , ut xquales (int anguli A C I, 
B C K , non contingat Ellipfm in C pundo , fccci candem , fi 
hcri potcft, in C & K. Dcindc produaa A C ad L, ita ut tota A L 




axi FG, idcoque ' adjcaa CL ipfi C B xqualis fit , jungan- '^f^^^^J''^ 
tur A K , B K . L K. Cum igitur . in trinngulis L C K , B C K ' * 
latcra L C . C K latcribu^ B C , C K , utrumquc utrique , circa 
xquales angulos , xqualia Hnt , crit quoquc bafis L K bali BK 
xqualis. At vcio cum pun(Sum K in Ellipfi fuppouatur , cnmt, 
* pcr 
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per Corollariumprsecedens, recl^ AK, KB, hoc eft, latera 

A K , K L fimul fumpta tranfverfo axi F G , ideoque S< bafi A L 

F/f. II. 

Ll 




7^r2o/>n.^qualia,quodeftabfurduin Non igitur fecat refta I C K El- 
lipfln , fed candem contingit in C pundo. Cumque non pofTit in 

mhuiir'' P""^^.^ ^^^^ '^^^ J^^ipfi" contingere quainl C K % ma- 

niteltum eli: , e contra quoque eam , c^ux Ellipfin in C contingit, 
efficere angulos A C I, B C K a:quales. ^ 

C A P U T IV. 

- ^gf^l^ unherfalu inyeniendi ac determinandi 
loca qmlibet flana & felida. 

Jam vcro his omnibus ita prxmillis , pro gcnerali 
Regula concliidi potcft, ^quationes omnes , qux in in- 
dagationc Locorum prx-dido modo obvenire atque 
obtingcre pofllmt , ita ut in iis neutra quantitatum in- 
cognitarum in fe dufta, nequefaaum lUb iildcm ad fo- 

lidum 
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lidiim cxairrat, fcd aut quadratum , autplanumnon 
cxccdat 5 cx aliqua fcqucntium formularum confl:are> 
▼cl ad carundcmaliquam Mcthodojam cxplicata rc- 
ducipofle: nimirum, 

fivc , quod idcm cft , ^ x .v : cum fupponi 



[j:jo ^y fivc , quod idcm ( 
1"^^ J polfic cflc d:oh. 



SifrttUm 
ftgmjicat'^ 



Scd hic notandum , fieri ctiam poflTc , ut pcr opcra- 
tioncm quantitatum incognitarum altcra cvancfcat, 
altcraquc fola nocx aHcui quanticatixqualisrcmancat, 
ficut (iipcriiis cxpohcum cfl. 

' jyx>dx, 2L\xt convcrfim Jjy^xx. 
jjy^d^-ff^ convcrfim dj.ffx^ xx. 
:sjiy:> d X , aut convcrfun dyyyvv. 
. \\P ^ ^'ff^ convcrfim dy. ffy^ v v. 



^yy-y^vff 



g 

Ivv 



yvx>ff 
Xvy>ff 



Supponcndo ubiquc _y & x cflc quantitatcs indctcr- 
minatas ac primo conccptas , at vcro ^cflc quantita- 
tcmaflumptam, & qux compohtafltcxj' a aliaqua- 
dam quantitatc , vcl in totum cognita , vcl cui ctum 
altcra mcognita primum conccpta, nimirum x, pcrmi- 
xta fit ; atquc quidcm aflumptam quoquc cflc, fcd 
co cafu conlUrc iolummodo cx x fl alia quantitate 
cognita, abfque ulla ipfius incognitx quantitatis per- 
mi^tionc : auc coatra v cflc ao .v 8 alia quadam quan- 

Qq ti"tC 



I 
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titate , cui &cy incognita pcrmixta eiTepomt atque eo 
quidem cafu :^ cx j 8 alia quantitate in totum cognita 
conftarc. ° 

Et i\ xquatio fimilis fit alicui formularum fub N ° r. 
comprchcnfirum , erit Locus quxiitus Linea Reclra; 
iubN° i. Parabola; &{ubN° 3. fecundum fignorum 
angulorumque varietatem vel Hyperbola , vel Ellipfis, 
velCircuIus. ^ 

Uc autem prardiaa Loca fpecificc determinentur fiveprsdi- 
CtsLinea; in plano Geometrice defcribantur.fciendum eil ali 
quod dcbcre prarfiipponi punaum, uc & aliquamlineamiquo 
cxordium fumat. & pcr quam indefinitc fe extendere intelliea- 
tur altera incognitarum quantitaium primo conceptarum • itcin 
^jue angulum qucndam cffe pr^fupponendum , quem dids quan- 
tuatcs .ncognit.x- conftituant in punclo , in quo fibi inviccm iun- 
Ctx nitclliguntur. ' 

Sit itaque in appof.ta figura, ut & in fefluentibus omnibus, 
pr^d.aum pu.iaum A , d.dtaque linca A B , ^uo , & pcr qua.n 
qua,it,tas .V fe,ndehn.te extcndcre concipiatur; atqueSngulus 
^ .K^t^' 4"^"titates_; & in punfto B fibi invucem 

Et primo quidcm cafu , c.nii Locus qu^fitus eft Linea refta, 
nimirum , ^quatione exiacntc/XA; vel 700^*, ipfum A pun- 
ftum erit initium dicla: lincce , atque ut eadem fpecificc dcfcriba- 
tur fumcndu.ii eft in linca A B puncftum utcunque. excmnli gra- 
t'a , B, ac pcr illud dua.i reaa, velut H B E, ita ut angulus A B E 
pra;fuppofito vel conccpto angulo fit xqualrs , fi in eadcm ret^i^a 
fumatur puncfhim , vcluti D ; ita ut A B & B D fint .-Eouales , vel 
utABfitadBD, ficut/iadi, -itqueex A perpundum D duca 
turreda AD: crit eadem A D indefinitcextenfiiLocus qusefi 
ius. At fi ,n aEqiiationc mveniatur quoquc terminus c. ac ipfe aui- 
demfigno-Haftedusfit, ducendacft ^ puncto A ad eandem par- 
tcm hnex A B quam cft punaum E , aut fi fig„o - adfic.a ^5^1 

parallei. EE vel O^^S^^^S^^^^^-^^ 

Sed 



L I B. IL C A p. iv; J07 

Scd fi af quatio fit^ » c — , in didla linca H B E fumcndum cft 
ab altcra partc lincx A B , qui datus vcl aflumptus angulus A B E 
cxillit , pundum H , ita ut A B ad B H fit , ficut 4 ad /; ; dudic]uc 
A H, ex prxdido jfutido F aib oppofita partc lincx A B, <jua fum- 




ptumeftpunaumH, duccndaeftFl ipfiAHparallcla: critquc 
cadcm FI produda donec cum linea A B coincidat Locus quz- 
Ctus. 

Etcnim , cum tam A B quam B D fit oo a; , aut A B ad B D ab 
una , ut &: A B ad B H ab altcra partc , fit ut 4 ad ; ac proinde 
BDvclBH»^;^: itcmquc, cum AFfeuDEvcl DGut&HI 
fmt xqualcs c cognitx : erit B E fi ve B D D E » + & B G 
fivcBD — DG»y-^,acBIfivcHI-HBx^-*-f. Un- 
dccumpunaumBfumptum fiiutcunquc, cadcmcrit dcomni- 
bu$ aliis, in linea A B, prxdidifvc locis , allumptis punftis dc- 
monftratio: atqueita pattt prxdidas Imcas AD 5 FE, FG,& 
FlcfleLoca quxfita, Quod detcrminandum , dcmonftrandum- 

queerat. 

Qq . At 
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At vero fi juxta formulas fubN°. i cxhibitas Locus qaxCitus 
fit hnea Parabolica , erit 

1 Primo cafu, quandosquatiocft/^Mrfx, ipfa AB Parabol* 
diameter, ad quam ordinatimapplicat» faciant angulos, dato 
vel aflrumpto angulo ABEiqualcs, atque ejufdem vcrtex 
Apundum. 




II. Secundocafupofitaa;quatione/y3o manente diame- 

tro m eadem linea AB, fumpta^ue , ut in fequenti figura, 
AF oo^, crit ejufdemvertex in pundo F. Quod quidem 
punaum F. fi uterque terminus tam d x quam//figno + fit 
affedus, ab altera parte pun<5ti A. qua eft pundum B, fumen- 
dum eft ; fed li veJ terminus dx, vel terminus //figno— afte- 
?eh^'^ /"'r''P""'^'^' SuaeftpunaumB, fumi 
versl' PvK"^ ^ TT"! ^ " '^S"" + ''f<^<aus fit ab A 
llno ^ P^"''^ '''^^'^"benda eft, fi„contra terminus d^ 

&s7;Sfc — -P-e.«, ab Fnempe 
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Atfixciuatio Tit^^xi/x, vel ^ix.//, ciim A^nonik 
qiiantitas piiiiio conccpta fcd alfuinpta , vcl alTumpta ciit pro 

j 8 ^ f vcl pro7 a ~ . vel deniquc pro^ 8 / 8 

I I I. Et fi quidem ^alVumpta lit pro ^ 8 f , cafus tcrtius, du- 
ccnda ell per pundum A rcda ADipli liLparallcla art^uc 
ooc; ita ut, li :^allun)pta lit pro^ — c , pundum D cadat ad 
candcm partem Imcx A B , c|uam conccptus cll angulus 
A B L : Lt , li ;{ lit alVumpta pro/ 4- c , pundum D c contra 
ad ahcram partcm lincx A B cadat. Dcindc ducta D K ipfi 
A B paralkla , crit in cadcm D K Parabola: diamctcr , D 
Ycrtex , fi xc|uatio fit d x. 

I V. Scd ft fit ^:^» dx.ff, c^ui fit quartus cafus , fumpta D L » 

crit vcrtcx pundum L j quod ipidcm pro tcrminoi-um d x 
& //pcr vcl — affcdionc codem modo , ut fupra dc pun- 
doLdictumcft, vrl citra vcl ultra D pundumcadct ; uti & 
vel in hanc vcl in illam partcm , prout tcrminus d x figno 
vcl — adfcdus liicrit.ipra Parabola, ut (upra notatum cIU 
defc ribi dcbci : crit^uc omnibus & fingulis prxdidis quatuor 
cafibus Paramctcr oo d. 

bx r 

V. Si vero ^alVumpta fit pro/ 8 - ,ciuicafusfitcjuintu$, fum- 

pto in linca B L puncto M, ita ut fit A B ad B M , ficut 4 ad 
(ijuod^uidcm punctum M fumcndum cft abcadcm parte^li- 

ncx A B, cjua conccptus cft angulus A B L, fi habcatur — — , 
fcdab altcrapartc, fi habcatur - ) duccndaeft per pun- 
da A &: M rcda A M : critque A M co cafu Parabolx diamc- 
icr , ad (juam ordinatim applicarx faciant angulos angulo 
A M L 2c|ualcs , Hk li in xcjuationc tcrminus ;/ dcficiat aut 
nullusfit, crit vtrtcxin pundo A. 

V I. Sin minus, cjui fit cafus fcxtus, dudis per punc^laF &: L rcdis 
L F L . cjux intcrfcccnt (upra didas diamctros A M vel iis in 
aircdumadjundasinpunCtisN : crit vcrtcx inN , yclcitra, 
vcl ultra A pundumcadcns, prout tcrmim iix &//inapqua- 
tionc vcl figno-+- vcl ligno — aftcctifucrint; uii & vcl in hanc 
vcl in illam partem ipla Parabola pro varia tcrmini J x atfc- 
dionc, ut fupranotatumcll, dcfcribcndaeiit. 

QJI 3 ^ 
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Sideniquc;^aflumptafitpro/ 8 j 8 ^^, duda, ut modo 
expofitum fuit , A D 00 ex punclo D (quod pro quantitatis 
c per fignum -f vel — aftedione , ut fupra, vel ab hac , vel ab 
illa parte linere A B fumi debet ) ducenda eft reda D O ipfi 

VII. AM, qua:cfl:adeandempartem,parallela, fitermini^&c 
codem figno fint affeai , qui cafus fit feptimus, 

VIII. At fi diverfo,qui fitcafusodavus, ducenda efl: re(5la D P 
paraliela ipfi A M , qu^e efl: ab ad verfa parte linese A B , atque 
eadem D O vel D P fumenda eft pro diametro , ad quam or- 
dinatim applicata: faciant angulos angulo D O E vel D P E 
asquales : eritque vertex pundum D , fi terminus// in «equa- 
tione deficiat . 




IX. Sin minus,qui fit cafus nonus, erlt idem vertex ipfarum D O 
vei DP diametrorum & linearum LFL communis interfe- 
aio videlicet pundum Q quodque iterum pro terminorum 
./^&//perfignum^.vel^affeaionevelcitraveIuItraD 
punaum caditj suemadmodum & ipfa Parabola vel vcrsus 

hanc 
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hanc vel vcrsus illam partcni pro divcria termini d x affedio- 
nc, ut fupra eil notatum , dcfcribenda cll : Ac poftrcmis qui- 
dcm ilUs cjuinc]Lic cafibus )am cxplicatis Paramctcr crit ad d 
coi;nitam , licut A B ad A M, hoc cll, crit ut A M ad A B , ita 
adParamcirum. 

Quorum quidcm omnium dcmonftratio pcrfacilis clt. In- 
tcllii;antur cunn Parabolx prxdidis diamctris ac paramctris 
delcnptx, cjux pcr annotatos vcrtices tranfcantjtittjuc ordi- 
natim ad caldcm diametros applicatarum alitjua in rcda O L 
utcimcjuc fumpta , fupponatur caldcm l^arabolas praedictam 
applicatam fecaie in L punCto : crittiuc primo cafu , cum pars 
diamctri A B intcr vcrticcm A & cjuamlibct ad eandcm dia- 
mctrum applicatam intcrcepta, vcluti A B, concipiatur , ut x, 
ac fingulxillxapplicatx, ut^; fuquc Paramctcr x , atcjuc 
cx natura Parabulx ' rcctangulum lub dida Parametro & rc- • per i pri- 
. da A B contcntum fit x B E quadrato : crit dxoo jy, 

Sccundo cafu, ubi vertcx cft in pundo F cum triplici diftin- 
dionc, ut fupra monitum ci\ , notandum primo vcnit , in cafi- 
bus, ubi xquatio cft yydodx 8 //, punctum B in linca F B ab 
A vcrsus B indehnitc llimi polVc : cun\ iftis cafibus ab A vcrsus 
B Parabolam dcfcribendam elfc fupra annotatum fit ; At vcro 
cafu, ubi xquatio cft/^x//— ^^, cum juxta Regulam Pa- 
rabola in contrariam partcm ab F vcrsus A flt delcribcnda, 
punctum B non nifi intcr F &: A allumendum cilc. id cjuod 
ctiain cx ipfa xquationc manifcftum cft. Quoniam cnim in 
prxdida xquationc^/ x// -^dx fivc cjuod idcm cft ff—JJ ^ 
dx^ tei minus //ma jor cli cjuam d x , utpote cundcm cxccdcns 
quantitate^^; idcirco i]uoquc fi utrinquc divifio fiat pcr d^ 

-^majus crit ijuam x, Quare cum fccundum Regulam ^ x- 
cjucrur rcclx A F , &: .v x rcctx A B , crit fimilitcr rcc^a A F 
imjor c^uam A B ; ideotiue B punctum intcr A & F pund3> 
licut didum eft, cadet. id quod ad cafus quoquc fequcntcs ap- 

plicatum cfto. Porrb cjuoniam A F cft x , crit F B ^oc cft> 

obfcrvata triplicidiftinctionc, ut prxdictum cft , AB 8 A F, 

atquc ctiamAF — AB) xqualis x ft ^^,atcjucetiam^^ — v; 

eaquemultiplicataperparamctruni </,fitrc(5tangulum</.v fi//> 

att^ue 
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atqueetiam//~i/x. quod sequaleeft quadratoapplicat^BE 
2. five/j, ac proinde yyy>dx ^ff, atque/; oo ff-^dx. 

Tertio cafu , ubi vcrtex eft in pundo D , ac diameter in re- 
aa DK, quoniamAD fcu BK eft oo c: eritKE, hoc eft, 
BE^BKx^ — & KBE, hoceft, BE + BKco7-f.r. 
Cumque eo cafu ^aflumpta fit pro;' 8 ^^, erit K E & K B E oo r. 
Eft autem DKfeu ABooa:, parameterque y)d, Sc redangu- 
lum fub dida Parametro & reda D K contenrum oo quadrato 
ex K E vel K B E. Quare cum hoc quadratum fit co 7 7 , atque 
5.red:angulumilludooi/;f,erit;^:fco^/;v. 

Quarto cafu , ubi mancnte diametro in re^Ela D K vertex eft: 

inpundoL, quoniamDL fiveAFeftooff, eritLK (hoc 
eft, obfervata triplici diftindione juxta Regulam, D K 8 D L, 
atqueetianiLD — DK) xqualis x 8 7, atque etiam-f— at. 

quamultiplicataperParametrumi/, fitred:anguIum^/A:8//, 
atque €thm ff^dx. quod xquale eft quadrato appIicat^KE 
velKBE, hoceft,^^: eritqueproinde;(^^oo^;. 8//, atque 
4«\^3o/J — dx. 

Quinto cafu , ubi rertex eft in pundo A , diameter6ue in 
redaA^M, cum fit ut ^ad ^», ita A B, hoc eft,:^, ad BM : erit 
B M X ideo^; M E,hoc eft, B E— B Mx^^-^/^&MBE, 
hoc eft, B E + B M oo;' . Et quoniam eo cafu ^afTumpta 
eftpro/ 8 7, erit ME & MBEoo;^^. Atcumin triangulo 
A B M cognita fint & angulus A B M , & ratio laterum A B, 
B M , didum angulum comprehendentium , nota quoque eft ' 
ratiorcliquorum didi trianguli laterum ad invicem, atque in 
fpecicetiamlateris A Bad AM, qua^fitut^ad^ Acproinde 
cum fit ut a ad ^,ita AB,h.e. , x ad AM: erit AM x Cumque 
pono juxta Regulam eo cafu fit u t A M ad A B , hoc eft , ut ^ 
ad4,itafiadParametrum: erit Parametcr x Quamulti- 
plicata per A M fcu fiet rtaangulum 00 d x. Quod sequale 

eftquadratoappIicata^ME velMBE,hoceft, 7 7; acproin- 
5. dceft ^^xax. ^ 

Scxto 
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Sexto cafu, ubi vcrtcxcftin pundoNj &: diameter in re- 
N M, (juoniam cft ut A B ad A M , ita A F ad A N, hoc cft, 
ut d ad €y ita^^adAN: erit AN y>'-f^, &: NM (hoceft, 
obfervata juxtaRcguIam tiiplici diftindionc, AM 8 AN, 
atqueetiamNA — A M) arqualis '-^ 8 atcjuc cciam 

— ^ . Qua multiplicata pcr Paramctrum fit rcclangu- 




]tim dx Bffj atquc ctiam ff^dx. Quodcum arqualc fit 
quadrato applicatx M E vcl M B E , hoc cft , : crit 
6. lXy>dx fi //. atquc^^»//— 

Scpiirao cafu. ubi vertex cft in punclo D , fic diameter in rc- 
da D O, quoniam A D fcu M O cft x f , erit O E (fi ve B E — 

B M — M O) »7— 7 — f , & O B E (fi vc B E-f B M-f M O) 

ooy-h^-h Cumquc eo cafii ^aflUmpta fit pro^ — — d, 
hx 

vclpro j + -^d: crit 0E& OBE ao^. PorrocumDO 

Rr feu 



<>^v^' •■•3 
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fen A M fit X , Parameterque fedionis oo erit reftangu- 
lum fub Parametro & refta D O contentum oo cix. Cumque 
idem illud redangulum a?quetur quadrato applicata? OEvel 
7. OBEjideft, erit 

Octavo cafu , ubi , manente vertice in pundo D , diameter 
cftinreaaDP, quoniam A D feu B K eftcoc, &KP00— , 
eritPEuna (fivcBE — BK+ KP) x/ — ^ + ^, & P E al- 
tera(fiveBE + BK — KP) 007 + ^—7. Cumqueeocafu 
:(^a{rumpta fit pro/ + — vel pro ;r — + c : erit utraque 
P E X Porro cum D P feu A M fit 00 ^^, ac Parameter 00 -fi 
erit redangulumfub Parametro&reclaDP contentumoo^/A:. 
Cumqueidem redangulum ^quale flt quadrato utriufque ap- 
plicatcr P E, hoc eft, ^^: erit quoque IXj^dx. 

Nono cafu, ubi vertex eft in pundo Q, & diameter in reda 

hx 

QP vel QP, quoniam, ut fupra, O E eft x;' — — r, atque 

O B E 007 4- -I- f ; at vero P E una 007 — c + , ac P E al- 

terax^-f-^ — fitcjue eo cafu ^^afTumpta pro^ 8 ^ fi 

crit O E, O B E, atque utraquc P E 00 Et cum D O aut D P 

feu A M iit co ~ , atque D Qjeu A N 00 erit QO vel QJ> 

(hoc eft 5 obfervata juxta Rcgulam triphci diftinclione , D O 
velDP 8 DQ, atque ctiamQj) — DO velDP; a:qualis 

^ .7^» ^^4"^ ^"^'^^" Ir^'^*^- ^"^^ eadem Qp vel QP 
multiphcetur per Parametrumx— , erit rectangulum 00 dx 
8 //, atqueetiam// — dx. Quod quidem redangulum cum 
a^qualc fit quadrato apphcatx O £ , O B E, aut utriufque P E, 
9. hoceft,^:^^: erit quoquC ^^x r/.v 8//, atque :(^^x//— d.v. 
Qux quidem omnia funt , qucE hic demonftranda erant. 

Quod autcm ad iequationes fuperioribus noveni cafibus 
converfim corrcfpondcntes fpcdlat , ut linc^ ParaboHcir de- 
fcribantur, quce fint Loca qu^fita ; pofitis iifdem, ut fupra, per 

punftum 
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enim pro tripHci juxtaRegulam diftinaione F C oo/ g -^, 

ff 

atqueetiam — acproinde redangulum fub Parametro 
ac eadem FC contentum oo c/^ 8 //, atque etiam// — djf. 
Quod quidem rec3:angulum cum a:quale lit quadrato appli- 
catxCE,hoccft,A;x: erit, ut petitur, d/.ffy>xx. 

III. Si arquatiofit djfoovv y \ddjf.ffoovv , atque v primuni 
aflumpta fit pro x ^ c, (ada A D co tr, fumptoque pundo D ab 
A versiis B, fi v fit afllimpta pro a: — c, at contra ab altcra 
parte, fi vaflumptafueritprox-hcerit, ductaDK ipfi A C 
parallela, diamcter in recfta D K. Et fi terminus //deficiat, 

IV. erit vertex in D ; fin fecus iu L , cum triplici variatione , u-t 
fupra expofitum eft. Et patet, D B five D A.B , hoc eft ,-K E 

ff 

five K C E fore v, D K , atque L K oo/ 8 ^ , atque etiam 

ff 

— jy: ac proinde reflangulum fub Parametro d didnque 
D K compcehcnfum oo ri^; at vero id quod fub ^ & L K com* 
prehenditur zodj> ^ff, atque etiam // — djf. Qaod quidera 
re(5langulum cum xqualc fit aut fupponatur qua^drato appli- 
catctKEfivcKCE, hoceft,vv: erit, ut petitur , ^i^x v v, vel 
dy-ffoov V. 

V. Sit deinde v affumpta pro x 8 ^ /umptoque in liuea O C E 

pundo M a C versus E, fi habeatur — ^ ; at ab altera parte 

linea? A C , fi habeatur + , ita ut A C flt ad C M , ficut a. 
adt : erit in reda AMdiameter fedioni^ , cjusque vertex in 
VL pundo A, f* terminus // dcficiat ; fln minus , iu N. Et pofita 

rationeACad AM, ut^ ad^, acproindereda AMoo — , 
erit Paramcter 00 y . Eft enim reda C M x ac proinde 

ME atque M C E 00;^ + ^, id eft , M E vcl 

M C E 00 V. Qu^niam ergo cx natura Parabolcs reclaDcu-. 
lum fiib dida Paramctro & rcda A M contcntum co quadra- 
to ex M E vel M C E , erit, dy x v v. 

Ppno cum N A fit a.g, crit NMco fi g, at^ue 

etiam 
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ctiam-^' — j: ideoc]uc rcdannulum fub Paramctro 
& reda N M contcntuiu 00 ri^ fi //, atc]Lic ctiani ff—dy, 
Quod cjuidcm rcc^anguhim cum lit 00 c|uadraco cx M E 
vcl M C E, hoc cll. V V j crii (juoque dj,ffo[>vv. 




Q L q. N F N Q L 



• ' r 

Sitdcniquc vaflumptapro xft 8 Cfit4uc,lup- 

VII Vlll. pofjtis iifdcm qui fupra, diamctcr in D O , vcl in D P v 
I X. fi tcrnnnus //dcficiat, vcrtcx in D ; fin minus, in Q. 
Et pofita rationc D K ad D O , ut & D K aJ D P , ficut 



4 ad f , ac proindc rcdi D O , ut & D P » crit pa- 

ramctcr » ^ . Eft cnim O E » x — — ( > ="1"^ 
Rr 5 OtE 
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OCEooAT+^^ + cj icemquePEiinaoox— ^ + ^,acPEal- 
h . 

tera»xH.-«.f, hoccft, OE, OCE, & PE iina vel altera 

crit X V. Eftque Q O vel QJ (ficut fupra N M) oo 8 , at- 

qucetiam . -^: ac proinde redangulum fub Parametro&: 
QP velQPoo^//fi//, atqueetiam// — dy. Quarecumidem 
rectangulum squale lit (]uadrato cx G E vel O C E , aut ex una 
altcrave P E, id ci\, v v : crit quoqiie dy.ffoo v v. 

Atquc ita dcmonftratum cft generaliter , quodhoc loco pro- 
pofitum fuit. 

At fi denique xquatio fimilis fic alicui formularum 
fub 5 comprchcnfarum , crit Locus qusefitus, fi ter- 
minus in quo invcnitur x x vdvv figno + fit atfedus, 
flypcrbola ; fin idem terminus figno — affedus fit, El- 
lipfis : exccpto tantiim, ciim poft:criori cafu ordinatim 
ad diametrum applicatx cum ea redos angulos fa- 
ciunt , Sc fimul tranfverfa diameter parametro eft: ae- 
qualis ; quippc eo cafu , ut patet , qua^fitus Locus Cir- 
culus exiftit. 

Et primo quidcm cafu, cum nempc tcrminus in quo xx vdvr 
figno -*-afFe(5tus repcritur , ac proinde Locus quarfitus eft Hyper- 
bola, erit quoquc tcrminus//cum illo ab eadem xquationis par- 
tc conftitutus vel f gno + affcclus , vel contra ,• 6j ii figno — af- 
fcctus fit, atquc in a:quatione habeaturfra(5lio, ipfa majoris per- 
fpicuitatis gratia in tcrminum// vel :^;^rejiciatur. Quo faclo, 
rcmancnte utraquc quantitate incognita primiim concepta, fe- 

Csfuj ir^us^ S"cnti forma fe exhibebit aquatio : ^/oo -j^ +//, (id eft, 
cum LocM Ixx lyy cr ' > ' r • 

fft Hyper- Jijf-^ffzo — ) aut -^^zoxx^ff: cntquc, ut Hi lequei^tifigura, 

// & - ' r r . 

• cafu primo , nempe (i tcrminus // cum termnio in quo x x unam 
a:quationis partem conftituens (igno -|- affcdus fit, diameter Hy- 
perbol^e defcribendx in rcda AX, qux ducitur per pundum A 
pofrtioncdatxBEparallcla. Sin contra , hoe eft , fiterminus// 
iigno— affedus fit, uti cafu fccundo, erit diameter in data pofi- 
tione re(5la A B , qux indcterminate pro x concipitur j ita ut ad 

eafdem 
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cafdcni diamctros ordinatim applicat^ faciant angulos , dato vc! 
aflumpto angulo AB L arquales : ciittiuc cafu utroque centrum 
HypcrbolcsinpundoA, &fcnu-latustranfYerfumx/, cjuod in 




iliais diametris refpcaivc pcr lincas A C vel A F cxprimatur. 
Porro fi / fit ooi»vcl, quod idcm cft, fi tcrmino x x vel JJi nulU ad- 
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hxreat fradio, erunt latera tranfvcrfum &rec5tum fibi invicem 
a:c|ualia. At vero pofitis / &^inajc[ualibus, erit ratio lateris tranf- 
verfi ad redum ut l ad^. 

Si enim defcripta intelligatur.prsEdifta Hyperbola per pun- 
dum C in utracjue diametro vcrsus X & versusB refpedivcjfup- 
ponaturque eandcm fecare rcdam X E, qusc duda fit ipfi AB x- 
cjuidiftans , ut $c ipfam B E, ad diclas diametros refpeCtive ordi- 
natim applicatas, inpundoE: erit 

FXC07+/, FBooATH-/, 
C X Do j — /, CBoo.k; — /; 

ideocjue rec^anguluni 
FXCco;/— //, & FBCooxa;— //, 
Cum autem latere redo ipfi tranfverfo arquali exiftente re- 
''/»^rio/>n- dangulum FXC ' fit 00 cjuacirato cx XE fcu A B , hoceft,xx,* 
m hujns. itemque redangulum F B C fit 00 quadrato cx B E , hoc eft : 
erit/7— //ooa;a.-, hoc cft , /7 00 a; x +// iccmquc 
X X — ffy>y} , fi vc^^ 00 X a: — //. 
Sed cum fecusredo latere ipfi tranfverfo insequali exiftente 
uniusad altcrum ratiofit, ut /ad^; fimiliterque ctiam ratio re- 
danguli FX C ad quadratum X E, aut redanguli F B C -ad qua- 
^per 10 dratum BEeadem fit \ qu^e tranfverfi lateris ad redum , hoc 
pnmihujus. eft , cadem qux /ad^: crit ut /ad g , ita^^— //ad xx^ itemque 
ut/ad^, itaxx — /fad/7. hoceft, rcduda proportione ad x- 
qualitatcm, crit / xx 00^77— ^//, ut dc Ij/yoog x x-^gff unde 

divifis omnibus per^, fit ~ yyyy-^ff^ hoc eft , 77 00 — ^ff-^ 

zoxx — //. Quod dcmonftrandum erat. 
Ca{iis i''"', At fi qunntitatum incognitarum primo conceptarum una ex 
cUm Loc!4s sequatione fublata , aliaque in cjufdcm locum iuxta Rcculain af- 
ejJHyptr- Ixx Ix 

boh. fumpta, icquatiofit ^:(^oo — +// Cid eft , H^ffoo—), vel 

~ 00 X X ---ff: aut i^^afTumpta erit pro 7 8 , vcl pro 7 8 -^, aut 

. I. pro7 8 - S c.Et quidem primo fi :(^aflumpta fit pro/ 8 c , du- 
ccnda cft per pun(5i:um A reda A D ipfi B E parallcla &cooc; ita 
ur, fii^fucrit aflumptaproj — c, pr^edidum pundumD cadat 
abcadcm partelincar AB, qua datus vel conceptus cft angulus 
ABE. Sin contra ^fuerit allumpta pro^-f-f, idemilludpun- 

(5tuni 
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reda DK; ita ut ad eafdem dianictros ordinatim applicatse an- 
gulos faciant, dato vel aflumpto angulo A B E vcl D K E five 
DX E cequales. Eiirque cafu utroque D ceiitium fedtionis , & 
femi-latus tranfverfum x/j quod in didis diametris refpcdivc 
per lineas D V vel DL exprimatur; eritquc porro tranfvcr(i la- 
tcris ad redum ratio, ut / ad^. Si cnim defcripta intelligutur prse- 
dida Hyperbola per pundum V in utrac^ue diamctro , versus X 
& K refpcdive, eademque fecare fupponatur redam X E, ut & 
ipfam K E , ad didas diametros ordinatim applicatas , in punclo 
E: eritDAXllveKBEoo7-f-^, &:DXfeuKEoo7 — ideo- 
que eadcm DAX&KBEvelDX&KEea ipfa, cjux pro ^eft 
alfumpta ; ac propterea L X oo ^+/, & L K oo .v h-/ 
atque VXoo^— /, & VKooa;— /: 

idcoque rcdangula 
LXVoo^^— //, &:LKVooa:.v— //. 
Cumcjue eadem fit ratio tam unius quam alterius redanguli 
LX V adquadratumXE, ut& utriufque redanguli LK V ad 
quadratum ex KE vcl KB E refpeaivc, qux eftlateris tranfverfi 
ad rectum, hoc cft, ut / ad^ : erit quoque ut 
/ ad^, ita^^— //ad 
itemque ut / ad ita ;c ^v"— // ad ^"^. 
hoc eft, revocata proportione ad cequalitatem, 

Qc ooxx—ff: aut, fi / fitxj, 
erit^^xxx+//, 

Quod quidcm hic demonftrandum erat. 
. At vero fccundo , fi ^affumpta fit pro^ a ~, fumpto in linea 
B E pundo M, ita ut A B ad B M fit , ficut *i ad 6 • hoc eft, ut B M 
fitoo -^, (quod quidem pundum M, li ^aftumpta fuerit pro^— 
ab eadem parte linea: A B qua datus vel conceptus angulus A B^E 
fumendumeft,- fed contra , fi habeatur ^y^^-h^^ ab altera par- 
le ejufdem line^E A B fumi dcbet,) oportet peT punda A& M 
reaam hneam duccre A M , fecantem H C H & QF Q per prx- 
dida punda C & F duftas ipfi B £ parallclas in pundis G N. 

Quo 



J 
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Quofado, fitcrminus //ilpno-f.artcdus fit, crit qusEfitx Hy- 
pcrbolx diamcter in rccla A W ip(i B iiparallcla , ad quam or- 
dinatim applicatx , ut E \V, funt ipfi A M xquidiftantcs. Sin con- 




tra , hoc cft , fi tcrminus// figno — fit aftb(5bu5 , ciu ciuuictcr in 
prxdicta rccta A M , ita ut ordinatim ad cam applicatx cum ipf^» 

Ss 2 faciant 



m4 





3^4 Elem. Curvarum 
faciant angulos angulo A M E vel A M B E iequales : eritque tam 
uniusquam alteriusHyperbolcecentrum inpundoA. Et quan- 
tum ad earundem latera tam tranfverfa quam reda , erit cjus Hy- 
perboles , qux ad diamctrum A W defcribitur , femi-latus tranf- 
verfum co/ (idquc itcrum cxprimatur pcr A C vcl A Fj , & ratio 
ejufdcm tranfverfi latcris ad rcdum, ux. a alzi e eg\ pofito nimi- 
rum quod ratio ipfius AB ad dudam AM fit ut 4 ad^j atvero 
Hypcibolcs, quce ad diamctrum A M defcribitur , femi-latus 
tranfverfum crit A G vcl A N. Quse quidem A G vel A N erii 

00 cum fit ut A B ad A M , live ut <i ad ^ j ita A C vel A F , Iioc 
eft , /, ad A G vel A N ; &: ratio ejufdem tranfverfi lateris ad re- 
dum, uteelada ag, Si cnim pr^edida Hyperbola defcripta intel- 
ligatur, tranfiens per pr^edidum pundum C in diametro A W 
& per pundum G indiametro AM, pr^fupponaturque redam 
M E vel WEordinatim ad eafdem diametros applicatas a pr^di- 
fta Hypcrbola fccari in pundo E : erit M B E vel A X W C07 + 
■;^,&MEvelAWx7— j', hoc eft, A X Wfeu MBE, uti& 
A Wfeu M E ea ipfa crit, quse pro ^affumpta cft. Eft autcm A M 
feu WE X- , ac porrb cafu priori , ubi dcfcripta eft Hypcrbola 
ad diametrum A W, f cum nempe terminus // figno+eft atfe- 
duO FWfiveFXWx?^/, ^ 
&CWfiveCXWoo^— /: 
ideoque redangulum 

F W C vel F X W C X :^^^//, &: quadratum WE 00 . 
Cumquefitutlatustranfverfumadre(5lum , itapr^edidum re- 
clangulum ad prsedidtum quadratum, hoc eft , eo cafu ut 4 4 / ad 

e eg, ita //ad : erit eelxxooeeg-^%.^e egff, & , q- 
mnibus per e eg divifis, ^-y 00 ^x— //, id eft, ;l z, x — //. 

At vcro cafu pofteriori, ubi dcfcripta cft Hypcrbola ad dia- 
mctrumAM, cum nempeterminis//figno~cft atfcdus^erit 
^'Moo^-Vl^,&GMx^-^-.'/:idcocperca^^^^^ 

eexx eeff 

^ 'TT—Ha' Cumquefittit latus tranfmfum ad rcctum, id 
eft,hoccafu, ut eeUdaas,ka prxdiaum redtangulum N M G 

ad 




Hoccll,ljw:a Giviiionepcr fr^^cru'^ jo.v.v— //. QuoJlnc 
dcmonftranduin crat. 

Ss 3 Si 
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^.3. Si deniqae tertio ^affumptafitpro;' B j S duda , nt fu- 
pra , A D x/, & D K ipfi A B parallela , runiptociuc in lii :ea K E 
pundo O ; ita ut D K ad K O lit , ficut ^ ad ^ , hoc eft , ut K O fit 

00 -j^, ducendaef); perpundaD&O redaDO, fecans pia^Ji- 
6lamHCHinH,at(]ue occurreus prsefat^ QF (Con- 
ftat autem ex fuperiiis explicatis pra:did:um punduni O , fi in *e- 

quatione habeatur — ^ ab eadem parteline^ AB fuiTiendum 
effe , qua datus aut affumptus efl: anguhis A B E ,* at fi habeatur 
4-^, illud ipfum pun(5lum ex altera cjufdcm iincx parte fumi 
debere.) Quo fado , fi terminus // figno H- affcdus fit , erit dia- 
meter quaefitcX Hyperbola^ in re^fla D W. Sin contra , hoc efl: , fi 
terminus//figno — fit affe(3lus , eritipfain prsedicfta re(5i:a D O , 
ita utadeafdem diametros ordinatim applicatce angulos faciant 
angulo D \V E fivc D X W E , aut D O H five D O K E sequales : 
eritque tam unius quam alterius Hyperbola^ centrum in pun- 
6:0 D. Et quantum ad earundem latera tam tranfverfa quam re- 
da, erit ejus Hyperbol^, qua: ad diametrum D W defcribitur, 
hoc eft, cum terminus//figno afficitur , latus tranfverfum 00 f. 
idque hic iterum cxprimatur per D V vel D L , ac ratio ejufdem 
lateristranfverfiadre(flum,ut<i^/ adceg; at vero Hypeiboles, 
qu^e ad diamctrum D O dcfcribitur , nimirum , quando tcrminus 
// figno — affe(5lus eft , erit femi-latus tranfverfum reda D Qjel 

D H, id cft, - ; atqueratio ejufdem latcris tranfverfi ad redum, 
ut eel ad aag. Sienim dcfcripta intelligatur Hyperbola , tranf- 
iens per punv5tum V in diamctro D W &: per pun(5i:um H in dia- 
metro D O , fupponaturque eandem Hyperbolam fecare rcclam 
WE vcl O E in pun(5lo E , erit O K B E fivc D A X W oo^ H- c 

^,&OEfiveDWoo7— — ^^,acOBEfiveDAW307-f-c 
, atque O K E vel D X W 007 « ^ + Hoc eft , crunt 
omnes illae pr^nominat^e line^E e^dem, qua: pro ^affumptx funt. 
Eft autem D O feu WE 00 ideoque quadratum w E oo '^: 
acporrbcafu priori, ubi dcfcripta eft Hyperbola ad diamerrum 

DW, 
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D W, cum ncnipc terminus // (igno 4. afficitur , L W five 
LXWoo^l-hfyk V \V f i vc V X W 00 : idcociuc rcc^an. 
gulum L W V livc L X W V » i/. Cumquc lit ut latus 




tranrvcrfum ad rcctum , ita prxdiaum rcclanf^ulum ad WE 
quadutirii , hcccfl, co cafu , u: ad ff^s ita:^^;^— // 
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"^'^ : eviteelxxooeeg — e egff^ ac , divifis oinnibus per e eg^ 

At vero cafu pofteriori , ubi defcriptaeft Hyperbola ad dia- 
nietrum D O , erit QO oo + & H O co j — ideoque 

redangulum Q O H oo - ^^J^^^^. Cumque iterum fit, ut latus 
tranfvcrfum ad redum , ita pr^didum redangulum Q^ H ad 
quadratum cx O K B E vel O E , five O B E aut O K E : id eft, 

eo cafu, utcel^daagy ita '-^^^^^^^ad ^^: crit quoque proin- 
dceel -^loo eegxx — e egff. Hoc eft , divifis omnibus per e eg, 
cnt—ooxx — //. Qua: quidem omnia funt , qux cafu fupe- 

riori in triplici fua diftindione determinanda ac demonftranda 
erant. 

Cafiis 5"''', Si vero quantitatum incognitarum ab initio conceptarum , al- 
chm LocHs tera ex asquationc fublata , aliaque eiufdem loco fecundum Re- 

ht. gulam affumpta, sequatio fit oq — +//, (id t^^yy — ffoo — ) 

aut oov V — ff\ atquc ipfa v tantum a{fumpta fit pro x 8 nota a- 
liqua quantitate , Sit v affumpta pro x 8 h; Hoc cafu in linea A B 
vcl cadem produda fumenduin cft punclum I, ita ut A I fit oob 
(quod quidcm pundum I , fi v aflumptafuerit pro x — /; , ab A 
vcrsus B Sin contra , ab altera parte punc5li A in producla B A 
fumi debct.) Quo facto , erit idcm illud puncium I centrum de- 
fcribcndse Hyperboles , &: , mutatis mutandis , cartera omnia , ut 
fupra cafu i»"*^ memoratum eft, ncmpe, diameter in reda I Y vel 
in rcda I B , femi-latus tranfverfum oo /> atque proportio lateris 
tranfverfi ad rcdum , ut / ad^. 
Cifus 4"", Si deniquequantitatum incognitarum , primo conceptarum, 
utraque ex a^quatione fublata , aliisque earundem loco iuxta Re- 

l^- gulam afllimptis , a^quatio fit :(^^co — +// , (id eft , //x 

Y^)' aut^-y xvr--//5atque:(^primumaflumptafitpro7 8 c, 
ducenda cft utrinquc I R parallela B E , & co c : quo fado , e- 
rit idcm illud pundum R centrum, & diameter in redaRY 

vcl 
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vclRK.cjustjuefcmi-latus tranrvcrfum oo/;ac ratiotranfvcr- 
fi latcris ad rccium ^ ut / ad^. qucmadmodum ca omnia, mu- 
tatis mutandis, cafu fecundo fufiiis explicata funt. 




, 1, At fi ^ afTumpta fucrit pro^ 8 - , erit punftum S 

Tt 



, in 
quo 
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quo M A , vel qu^ ipfi in diredum adjungitLir, per prxdidam 
IRjvel eandem produd]:ani,n opus fit, interfecatur, ccntrum fe- 
dionis ; & ca^tera omnia, mutatis mutandis, ut fupra cafu fecundo 
2. memoratum ert. Nempe erit fedionis diameter in reda S P 
vcl S U (atcjue ut ibidem A M feu E W erat oo j , ita hic S M feu 

EPeritoo^: cumfitutAB ad AM, hoc eft, ut ^ ad^ ,ita BI, 
hoc efl, i^, ad SM) j eritque porro fcmi-latus tranfverfum oofSc 

- refpedive , ac ratio tranfverfi lateris ad redum , ut ^ ^ / ad ^ ^^, 
vel wt e el^i^ aag. 

Sidenique^^afTumptafueritpro^ 878^, erit pundum T, 
inquoDO, vclquc-Eipfiindireflumadjungitur, perpra^diclam 
I R, vel produ^lam , fi opus fit, interfecatur , ccntrum feclionis ; 
&:rcliquaomnia, mutatis mutandis, ut paragraphoprcpcedenti, 
& fupra cafu fecundo 3. fufius expofitum cft. Atque corum 
omnium demonftratio in prxccdcntibus explicitc cft compre- 
henfa, cum tcrmini & quantitates omnes hk cum prioribus con- 
vcniant, cxcepto tantum, quod, quse ibidcm defignabantur per 
hic fint .V 8 hoc eft , v. Jta enim quod ibi erat A B & E X go 
hic eft I B & E Y X V quod ibi erat D K & E X » a; , hic eft R K 

&:EYoov; quod ibi erat AM & E\V hiceftSMScEPx 

; quod ibi crat D O & E W co hic cft T O &: E P x . 

Quamvis autem fecundiim Regulam accidereetiam poflit, ut 
V compofitafit ex g ahdquadam quantitate,cui & incognita^ 
permixta lit; ita tamen,ut eo cafu i^folummodo ex^ fi aha quanti- 
tatcin totum cognitaconftarequcat, haudquaquam tamen operx 
pretium cxiftimamus,cafus omnes eo fpcdantcs fpcciatim perfe- 
qui : cum cx iis, quas tam in LocisParabolicis quam in pofteriori 
excmplo redudionis sequationum ad formulas Thcorematum 
iz"!' 1 3 1'' fuperius explicata funt,iidcm illi cafus per fe manifefti 
fint atquc in pra^ccdentibus etiam omnino plencque comprehen- 
dantur, fi nimirum,fubftituto pcr omnia .v Ioco^& vice versa ea- 
dem a; non per rcdam A B fcd pcr eam, quse ex A ipfi B E paral- 
lela dudafit, atque/ non pcrB E fed perreclamipfi AB^qui- 
diftantcm, dcfignetur, Quod hic generaliter monmlfe fuftccerit. 

Aln 



I B. 



II. C 



A r. 



IV. 
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x^lii c[UJtuor csfus , cum Locui cfl HyperboU. 



Jam vero quod fupra annotavimus accidcrc quoquc 
polic , uc xquacio fic 

X^^^ff 
\yooffi 

omnibusquc iftis caiibus Locum quxlitum cflcHyper- 
bolam,cjus dcccrminacio livc dcfcriprioatquc dcmon- 
rtratio cx iis, qux jam antc cxplicata liinc, fponcc quo- 
quc proHuunc. 

Primo cnim cafu . fi in refta A B fumatur A C »/, atque ex 
purhfto C cduCta rcda C D.qux ipfi B E fit ^cquidiftans & arqualis 
priori AC, hoc cft x/, pcr A ik: D redalinca ducatur : ciit A 
centrum Hypcrbolx , cujus axis dl in rccla A D , & pundum D 
vertcx, atquc AB afyniptotos. Hvc (duda rc<fta DF ad AD 
pcrpcndiculari acinAB ccrminata} crit AD fcmi-latus tranf- 
vcrfum, &: ratio tranfverfi ad rectum , ut A D quadratum ad D F 




quadratum. Si namquc prardicla Hypcrbolc fccare fupponatur 
redtam B E in pundo E , crit ' rcdan^ulum A B E ao quadrato ' pej ? />ri- 
cx A C vcl C D. Quare cum A E fit x B E 207, & A C x/: ciit ''^' ^'"■^'^' 
xj »//. Quod primo cafu crat demonftrandum. 

Sccundo cafu , ciinj ncmpc xquatio cft ^xooffy oportcr ut ^ 
juxtaRegulamfitaliumptapro/ ft notaquadamquantitatc. Lfto 

'I t I it^quc 
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itaqiie afTumpta pro^ 8 attjue idcirco ad defcribendaiTi Hypcr- 
bolamdiicaturperpundum A reda AG ipfi B E parallela, ac 
00 c : fumpto nimirum pundo G vel ab hac vel ab illa parte linese 
AB, prout c quantitas figno -f- vel — fuerit affedaj dudaque 
porro G H ipfi A B parallela, centro G, Afymptoto G H , cate- 
risque, ut fupra, mutatis mutandis, Hyperbola: defcribatur. Hcec 
igiturfi fecarefupponaturredam BLinpundoE, eritredan- 
gulum G H B E vel G H E co //. Unde cum (it G H oo a;, & H E 
vcl H B E Sc, id cll , {^: ent G H E vel G H B E rcdangu- 
lum oo^^Xy ac propterea oo //. Quod i cafu demonftran- 
dum erat. 

Tertio cafu , ncmpe fi ctquatio fit^ v oo//: v quoque tantum 
pro .V 8 nota quadam quantitate fumpta fit oportet, velutipro 
X 8 h. Ideoque ad inventionem Loci qusefiti, in reda A B vel in 
jpsa produda funienda ell A loo/; , ac porro centro I , atque 
AfymptotoIAB vellB, cceterisque, ut fupra ,.mutatis mutan- 
dis, defcribenda eft Hyperbola , quse fi redam B E fecare fuppo- 
naturinE: eritredangulum I ABEvellBEoo//. Quarecum 
lAB vel IB fit cox 8 h, hoc cft, v,& BE007: eritjvx//. 
Quod ^tio cafu demonftrandumerati 

Denique quarto cafu^fi nempe sequatio fit^^voo//: eritl^afrum- 
pta pro 7 8 f ,& V pro a; 8 h. Ideoque per prsedidum punclum I du- 
cenda eft I K ipfi B E sequidiftans & x c; dudaque K H ipfi A B pa- 
rallela, centro K, atque Afymptoto K G H vel K H , cseterisquc, 
ut cafu la^o, mutatis mutandis Hyperbole defcribenda eft , qux 
fi fecare fupponatur redam B E in E : erit redangulum K G H E 
vclKHE, ut&KGHBEvelKHBEoo//. HinccumHBE 
velHEfitx; 8<:,ideft,^,&KGHvelKHooA;8 /;,hoceft, 
V : erit :^vx//. Quod 4^° cafu demonftrandum erat. 

Atque h^c quidem omnia funt , qua: circa inventionem Loco- 
rum eo cafu, quoiidem funt in linea Hyperbolica , confideranda 
veniunt. 

Altcro autem cafu generali formularum fub N^o comprc- 
henfarum , cum nempe terminus , in quo invcnitur x x vel v v fi- 
gno ^ fit a&dus, ac proinde Locus quaefitus vel Ellipfis vcl 
Circuli circumfcrentia cxiftit,fi in xquatione fradio reperiatur, 
rcjici quoquc illa potcrit majoris perfpicuitatis gratia in tcrmi- 
num;; vel ^^. Quo fado primo , remanente utraque quantitate 

inco- 



/ 
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incognita ab initio concepta , fequcntifornnila fe exliibebitsc- 

quatio y ooff — xx: crittpc, ut in fcqucnti rigura, dcfcribendje CMfus i»"' 
Ellipfcos diametcr in rcda A B, cjux pro x indctcrminatc 
conccpta, ita ut ad eandcm diamctrum ordinatim npplicatx cum velCircuU 
ca augulos faciant, dato vcl alVumpto angulo A D L arqualcs-, 2C "''^^*'''^'^'. 
ccntruin in pundo A , &: fcmi-latus tranfvcrfum oo/. id c]uod in p'"/'^ '^^' 
dicla diamctro pcr liiKam A C vcl A V cxprimatur , crit(]uc ratio 
cjafdcm tranfvcrfi latcris ad rcdum , ut / ad 

Si cnim dclcripta intclligatur prardicta Ellipfis , tranficns pcr 
puncta C & F » lccanstjuc applicatam li E in pundo E : cric 1 B 
00 f -4- X, &: B C »/ — X* : idco^uc rcctangulum F B C oo// — x .v. 
At cum cx natura ElHpfcos , latcribus rccto tranfvcrfocjuc xqua- 
libus , prxdictum rcclangulum \UC * fit oo quadrato cx B E , » ;>^r i : tri 
hoccft,//: critquoquc proindccocafu^jfx// — xa:. Et facilc '«'^«;«^- 




apparct, fi, iifdcm pofitis, BE fupcr rcclam F C forctquocjuc 
pcrpcndicularis , hoc eft , ut angulus qucm ordinatim applicatx 
taciunt ad diamctrum fit rcctus , prxdidam curvam torc Ciicuii 
cifcumfcscntiam. . • n 

Cum autcm porro , latcribus tranfvcrfo rcfloijuc inxquahbus 
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^periipri- atque in ratione ut /ad^, eadcm fitratio ' redanguli FB C ad 
mihHjiis. BIiquadratum,c]UoE:eftIatcristranfverfiad redum, hoccft,ut 
/ ad^ : cx prsedidtis palam cft foreut /ad^, mff^xx ad 

hoc eft, eflc ^^-^oo//— xa:. Quod eo cafu dcmonftrandum erat. 
Cafis 7.<i>'f, At fi, quantitatum incognitarum primo conceptarum una ex 
.y/w£r. ^q^^tione fublataaliaque in ejufdem locum juxtaRcgulam af- 

^^l^m. ^""'P^^' '''1"^^^^ ^7 ^//— • ^afllimpta erit pro^ 8 r, 

fereiitia. ^ ^ hx 

autpro; 8 7-,autpro /8^8 -. 

^.i. Etprimum quidcm, fi ^afTumptafuerit pro^ 8 Cy ducendaeft 
per pundum A rcda AD ipfi B E parallcla ac oo <r , ita ut , fi 7 
fuerit alfumpta pro 7— - pritdictum pundum D cadat ab eadem 
partelinea: AB, c]ua datus vel conceptus cft angulus ABE ^ fin 
contra :(^fuerit aflmnpta pro 7 + f , idcm illud pundum D ab al- 
tcra partc linciP A B rcperiatur. Dcinde duda pcr D rccta D K 
ipfi A B parallela , qucc fccct rcdam B E , produc^am vcrsus B , fi 
opiis fucrit, m pundo K , erit quxfit^ Ellipfeos diamcter in reda 
D K , ad quam ordinatim applicat^e cum ca angulos faciant, dato 
vcl aflumpto angulo A B E feu D K E ^qualcs. Pundum autem 
D ccntrum erit, & fcmi-Iatus tranfverfum oo /. quod in didis 
diamctns per lineas D V & D L exprimatur , eritque ratio tranf- 
vcrii latcris ad rcftum , ut / ad 

Si cnim prxdida Ellipfis dcfcripta intelligatur tranfiens per 
puncta L & V, qii^E fupponatur fecarc rcdam B E , ad prardictam 
diametrum ordmatim applicatam, in punc^o E: erit K B E 00 r-^r 
& KE 007^^ ' ^"^^^^^'^ ^^^^^^^ K B E vel K E ea ipfa , qua: pro 7 
aflumptacft. Cum^uc LK fit co/^-.v, & K V 30/— ;c • eritreV 
ctangulum L K V 00//— a; Atcumeadcmfit ratiodicti re- 
Ctanguh L K V ad quadratum cx K B E vel K E , hoc eft , ad 7 7 
<iua: eft lateris tranfvcrfi ad rcdum, hoc eft, ut / ad ^ : erit ut / acl 

g, mff^xx ad hoc eft,erit ^oo//-.x;c. Quod quidem, 
fi / fit 00 idcm eft ac ^^x//- x x. Atque hk iterum facile ap- 
parct, quod , cxiftente angulo D K B E vel D K E rcdo , & /oo^, 
hoc cft, rcc^u.gulo L K V X K E quadrato , prxdic^a curva Cif- 
culusfitfiitura. ^ va^^u 

^.1. Atveio, fi^afl-umptafueritpro^ 8 i", fumptoinlineaBE. 

pro- 
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produv5la vcrsus B , fi opus hicrit , pundo M • ita ut A B ad B M 

fit, ficut a ad b, lioc cft > ut B M fii » — , (cjuod quidcm puncluin 

M.fi ^aflumpta fucrit pro 7— 7 » cadcm partc lincx A B,qua 
datus vcl conccptus cft angulus A B E , fumi dcbct j fm contra , ^ 
pro^ ^-^ aflumpta fucrit . ab altcra cjufdcm lincar A B partc fu- 
mcndum cft ) oportct pcr punda A 5r M rcftam lincam duccrc 
N AMCi, fccantcm icvftam H C H , atquc occuricnicin ipfi 
QF Q,c]uac per prxdida pun Jta C &: F ipfi B E dudx funt xqui- 
diftantcs, in G &: N. Quo fa^o , crit cjuxfitx Lllipfcos diamctcr 




in rcf^a NG , ita ut ad candcm diamctrum ordinatim applicatx 
cum ea angulos faciant, angulo AME vel A M B E xqualcs. 
Porro ccnirum cjuldcm crit m pundto A , & fcmi-latus tranfvcr- 
fum cnt rcda A N vd A G. (cjux quidcm A N vcl A G, fi ratio 

A B ad A M fupponatur ut 4 ad f , xquabitur ^^: cum fit ut A D 
ad A Mjfivc ut 4 ad ita A hoccft,/, ad AG.) Dcniquc ra- 
tioiranfvcrfi Utcris ad rectum crit ut celii aag, idcft, fi/ I«t 
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00^5 five, quod idemeft, fi termino nulla adlisereat fradio,' 

ute e aa, hoc eft, ut AM quadratum ad quadratum A B. 

Etenim fi pr^sdida Eilipfis defcripta inteHigatur , tranfiens 
per N & G , fupponaturque. eandem fecare red:am M E vel 
M B E, ad pr^di(^am diametrum ordinatim applicatam in pun- 

6to E : erit eadem MEx/ — ScMBEx^+^, ac 

proinde ea ipfa , quce pro l^alTumpta eft. Cumque AM fitoo 

~ , erit N M 00 -h — ^ & M G x ^ : ideoque reftan- 

gulum N M G 00 ~J ^t cum eadem fit ratio didi re- 

danguli NMG ad quadratum ex MBE vel ME, quse eft la- 
teris tranfverfi ad redum , hoc eft , eadem qu^e eelzdaagi erit 

quoque ut ^ ^ / ad 4 4^ , ita ^ - ^^y*''' ad ac proinde ^ ^ / :^ ^ 

:x^eegff--€egxx. id eft, fada divifione per^^^, T 
:x>ff^xx. five, pofita/x^, ^^oo//— xa;. Unde ex ante di- 
disiterumapparet, quodfiangulus AMBE vcl AMEredus 
fit , ac fimul ^ f / 00 ^ , hoc eft , redangulum N M G oo qua- 
drato ex M E vcl M B E , prsedidam curvam fore Circulum , cu- 
jus centrum fit A , & femi-diameter A N vel A G. 

3 . Denique fi tertio :^ affumpta fit pro^ 8 ^ 8 ^ , duda , ut fu- 

pra, A D x/, & D K ipfi A B paralleld , fumptoque in linea K E 
pundo 0,itautDKadK0fit,ficut4 ad i^^hoceft, utKO 

fit X ^ : ducenda eft per punda D & O reda QJD O H , fecans 
prxdidam H C H in H , atque occurrens prcefata; QJ Q in Q^ 
(conftat autem ex iis, qu^jam fa:pius monitafunt , fi habeatur 

bx 

— ■7, pr^didum pundum O ab eadem parte line^ DK, qua 
datusvelafllimptus eft angulus D K E, fumendum effe; at fiha- 
beatur + , illud ipfum ab altera ejufdem line^ parte fumi de- 
bere.) Quo fado , erit defcribend^ Ellipfeos diameter in pra:- 
difta reaa QD H , ita ut ad eandem diametrum ordinatim ap- 

plicatiB 
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rhcatap cum ea angulos faciant , angiilo D O K E vcl D O E 
«qualcs. Porro ccntrum crit in D , & icmi.latus tranrvcrfum 

E) CLvcl D H X A N fcu ac ratio tranfvcrfi latcris ad rcdum, 
ut eel zd AAg. 

Si enim quxfita Ellipfis dcfcripta intclligatur , tranficns pcr 
punOi Q & H, cadcmquc fccarc fupponatur rc^am OE vel 

OKE inpunfto Y crit O K B E oo^ f 4- , O E oo 




-j : ac promdc prarnommatx illar linca: cardcm crunt , qui pro 

^ alTumptar funt. Cumquc porro fit D O fcu A M oo idcoquc 

aO 30 & O H » : crit rcdangulum QO H 

At cum cadcm fit ratio difti reftanguli Q^O H 
Yu ad 
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ad quadratum ex O K B E vel O E , aut ad quadratum ex O B E 

vel O K E , qu.^ eft tranfverfi lateris reauni , hoc eft , ineel 

ad^rf^: erit quoque wt eel zcl aag, ita — aa ^^-^ 
ac proptcrea e e llXooeegff^eegx x , & , divifis omnibus 
pere.^, ~^co//-.x;tf. id eft, fi/fitx^, erit^;(^x// 
' — .V ,v. 

AtGiic hic iterum facile apparct, fi nngulus D O K B E, D O E, 
D O B E , yel D O K E rectus foret , & fimul eel:x)aag, prs- 
dic^am curvam fore Circulum.. Qux quidem omnia funt , qu^ 
fupra dido cafu in triplici fua variatione*demonftranda erant- 
Cafus Si vero quantitatum incognitarum ab initio conceptarum 

cumLocm tera ex xquationc fublata , aliaque ejufdem loco fecundum Re- 

eJlvelElJi' ^ j 

ffi^velCir. i^^^ afl'umpta, ^quatiofit v»//— W, atque ipfa v aflum- 

culi circum- o 1 i ^ 

ferentia. ([^ pj-Q x 8 nota aliqua quantitate ; Sit r afiumpta pro x S h, 
critqueeocafuinlinea AB vel AF fumendum punctum l; ita 
ut A I fit x/). (quod quidem pundum I, fi V aflumpta fuerit pro 
— ab A versus B; fm contra ab A versus F fumi debet.) 
Quo fado , erit idem pundum I centrum defcribenda: Elli- 
pfeos , & , mutatis mutandis , ca?tera omnia , ut fupra , cafu 
primo memoratum eft. Hoc eft , diameter erit in recta I B,ac 
femi-latustranfverfumeritx/, atque ratio tranfverfi lateris ad 
redum , ut / ad g^ 

Ctfus Si denique quantitatum incognitarum primum conceptarum 

^*^1ew^jj "^^^"^ ccquatione fublata , aliisque earundem loco juxta Re- 
''ctLumff g«lam afllmiptis, ^quatio flt^ x//— rv ; atque rprimb 
renti^ exi- ^^^^^^^^ f;^^ ^^^7 R c , duccnda cft utrinquc I R , parallela ipfi 
I. B E , ac X c. Quo fado > erit idem pun<Sum R centrum Elli- 
pfeos , & diameter ejus in rcda R K vei R L , eritque ejus femi- 
latustranfverfum»/, ac mio tranfverfi lateris adrectum, ut / 
ad^. quemadmodum ea omnia Cafu i^^ nmtatis iuutan- 
dis, fuliiis cxplicatafunt. • 

' ^ . 2. At fi ^alfumpta fuerit pro 787, erit punSum S , ubi M 

vcl, 
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vel, qux ipfi in diredum adjun<;itur , pcr prxdiclam IR, 
productam , (1 opus Fuerit , intcrfccatur, ccntrum Hlliprcos; 
& cxtera omnia, mutatis mutandis, ut fupra cafu fecun- 
do i mcmorjtum cli. Kcmpc crit fcdtionis diamctcr 

in rcc^a S M , ( atquc ut ibidcm crat A M x , ita hic S M 

cnt'j^ : cum fit ut B A ad A M , hoc cft , ut .t ad e , ita 
B I , id cft , V, ad S M: ) critque porro fcmi-latus tranf- 




vcrfum » 7, ratio tranfvcrfi latcris ad rcdum, ut e cl 
ad aag. 

§. 3. Deniqucfi ^afTumpta fucrit pro 7 R <: fi crit pun- 

dum T , in quo D O , vel, qux ipfi in dircdum adjungitur, 
pcr praediJtam I R , produdtam, fi opusfucrit, intcrfcca- 
tur, centrum EUipfcos ; ^ reliqua omnia, mutatis mutan- 
dis, ut paragrapho prxccdcnti ac fupra cafu fccundo j 

Vu 1 fuhus 
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fufius explicatum eft. Nempe erit diameter in refta T O , & 

femi-latus tranfverfum co '4 y ac ratio tranfvcrfi lateris ad re- 

6i:um, ut e e l iid a ag. Atque eorum omnium demonftratio 
in prsEcedentibus cxplicite eft comprehenfa 9 cum termini & 
quantitates omnes liic cum prioribus conveniant excepto tan- 
tum , quod qu2 ibidem defignabantur per x hic defignentur 
per R /7 , hoc eft , r. Ita enim quod ibi erat A B 00 a: , hk eft 
IBoDV; quod ibi erat D K 00 a; , hiceftRKoov; quodibierat 

A M 00 hic eft S M 00 — ; 8c quod ibi crat D O 00 ^ , hic cft 
TOoo-. 

Qux quidem omnia funt, qua? circa inventionem Loci illo 
cafu , quo idem vel Ellipfis vel Circuli circumferentia exiftir, 
confideranda veniunt. 

Atque ita generali Regula cafus omncs invcniendi Loca per 
arquationes, in quibus neutra quantitatum incognitarum in fe 
duda nec fadum fub iifdeni ad tres dimenfiones afcendit , fed 
vel quadratum velplanum nonexcedit^ complcxi fumus. 
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drcchtanorum Urbis^in Conciho Pr^epotentium Hol- 
landias Ordinum ordinario AflreflTori. 

EORUMQ.UE COLLEGIS, 
Ampltjfmiis^ Speclattjfimifquejorenttjftmdt Reipublicd UidenftsConfulthiiSy 
D. CORNELIO d BUYTEVEST. 
D. GUILHELMO PAETS,J. C. Aggcrum 

Rhenolandiac Chomarcho , &c. 
D. P.AUL O a S -V^C^ A N EN B U-R G , J.C.inPrae- 
potcntium fccderati Belgii Ordiniim ConfcfTu Hollandix no- 
minc Dclcgato 6c Aflcirori. 
D.RIPPARDO a GROENENDYCK,J.C. 

N E C N O N 

Amplijfimo^ Confidtijftmoqtic Vtro, 

D.JOHANNI a W E V E L I N C H O V E N, J. C. 
Reip. Lcidcnfis Syndico,6c DD. Curatonbus a Secrctis. 




2{obilijJtmi atque Amp/ijjlmi riri , Domim 
pluriwttm honorar/Jt , 

Eminam aflcqucndx vcriratis mccho- 
diim, quariim alccra Synthclis iivc Com- 
ix)Iicio dicla , alccra Analylis vocata livc 
vciolucio, cumprimis in Mathcli aVc- 
::ibus frcqucntacam cricamquc fuiflc, 
palam faciunc cclcbria corundcm mo- 
niinicnca. Qjjcuum imicari cxcmpla cupicns mcus p. m. 
Fraccr , poftquam mcchodo Synthccica fcicncix hujus 
prxclara multa puhhcis cam fcripcis quam prxlcdioni- 
bus cum fruclu cradidifllc, ad Analyfin quoquc, ccrcilii- 
mam invcnicndi arccm , cjufquc pcrricicndx rationcm 
(iia ftudia convcrcit. Ncquc dubicabat quin pleraquc 
orania, qux Vctcribus tantum glorix pcpcriflcnt , Ana- 
lyfcos bcnchcio ac opc rcpcrta cflcnt : lcd qua: ilh , ut 
invcntorum major admiratio forct , dilhmulato hoc ar- 
tificio &c Ibpprcflo, vulgari tantum Synthcfcos forma cx- 
hibuiflcnt. Scd cum Vctcrum diflimulationc fadum vi- 
dcrct , hunc Analy ticx mcthodi prxftantcm ulum non 
modo a multis ignorari ac ncgligi , fcd ipfam cjus ccrti- 
tudincm ac cvidcntiam a nonnuUis fulpcclam habcri, 
atquc adco foli Synthcfl mifcrando laborc inhxrcrctur : 
confultum judicavit hac pcculiari diatriba oftcndcrc, 
ipfum quoquc Synthcticum dcmonftrandi modum in 
Analyfl contincri , acquc cx ca clici poflc ; ut co argu- 
mcnto qiicmvis convinccrct, quantum illa ^Jprxvalcar, 
&: prxfcrcnda flt. Scd vix huic tradlatui fuprcmam im- 
poliicrat manum , cum , proh dolor , vita cjus , atquc 
omnis rcliqua dc co cxpcdatio , intcrccdcntc fato ab- 
rupta fuic. Acvcro, ur pofthumus idcm acquc noviili- 
mus induftrix cjus fcctus in publicam luccm , cui dcfti- 
nacus crac, ricc &: honcflc prodirc poflct : cgo, ut dcfun- 



frater unicus , mci effe officii atque pietatis exiftima- 
vi non tantum in mc recipere editionis promovenda^ ac 
juvandas curam ; fed etiam pro veneratione &c obfervan- 
tia, qux vobiSjNobililTimi atque Ampliflimi Domini, ju- 
remultiplici debetur, eundem foetum inclyta^ dignitati 
veftras ac honori confccrare. Utique futurum fpero, ut 
cujus ingenii primitias,illultribus veftris nominibus olim 
infcriptas , propitia benignitate excepiftis , himc quoquc 
ultimum ejulTdcm frudlum gratiofe fufcipiatis. Neque fo- 
lita humanitas veftra obftare linet meam ofterentis te- 
nuitatem , qui fimul hoc quantulocunque conatu pro 
vcftris non modo in Fratrem, fed etiam in p. m. Paren- 
tcm meum, longi tcmpbris beneficiis meritilque gratum 
animum profiteri ac teftari exoptem . Quod quidem 
pro illis, meque ipfo, luculentius aliquando mc fadlu- 
rum confido , fi &C mihi , i prima a^tatc fimilibus ftu- 
diis innutrito , benevolentiac & favoris veftri auram 
alpirare contingat. Intcrim D e u m O p t. M a x. 
fuppliciter oro , ut confiha veftra & pro Rcip. falutc 
atque Academix decorc curasfecundet, optimilque fuc- 
ceffibus donet. 

Vejlrarum Nobb. dr Amfp. 

humillimus cliens 
PeTHUS a SCHOOTEN. 
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FRANCISGI i SCHOOTEN 

Tradatus 

Dc concinnandis Dcmonrtrationibus Gco- 
mctricis cx Calculo Algcbraico. 

L E C T O R I S. 

Z^omam^ qux in TraSfatu hoc docentur^ 
rvidentius per cxempLt quam prxcepta cx- 
plicari atque intc/Jtgt pojfunt : fujficerejudi- 
cavi n.'arit4 diyerforum generum exemp/ti 
rmapertijfmeexponerey candtdcque impertiri. Va/e, 

Problema. 

Datam rcftam AB, utciinqiic feclam in C, ita pro- rtdefe^^aa 
duccrc ad D, ut rcdangulum fub AD, D B comprc- 'J^f^''' 
henTum jcquctur quadrato rcd:x C D. 

Serics Analyfeos fivc Ecfo/utt^nis, 

Suppofito Problcmate ut jam fa£lo, 
voco A C. 4 
CB. h 

^BDvelDE. x\ eritquc AD.4-hfc+x, & CD. 6 + J>r. 
Deinde ut habeatur xquatio, 

Multiplico AD. 4- X 

perBDvelDE. x 

Eritque rcdangulum fub A D, D B com- 

prehcnfum,hoc cft, o A D E F. 4 x -f- i x -f- x x. 

Xx Si- 




De concinnandis 

Similiter, multiplico CD. x 
perGD velDG. b+ x 



bb 



bx- 
bx 



XX 



Et fit quadratum ex C D, hoc eft, □ C D G H. bb-^ibx-i-xx. 

llnde talis emergit sequatio 

ax + bx-t-xxoobb-^i bx-^xx. 

Ad quam reducendam tollatur utrinque bx3c xXy 
critque axoobb-^b x^ t 

Deinde transferatur ^/a; ad altcram partcm, ut incognita: quan- 
titates ab una & cognit^e ab altera parte habeantur , 
& fit ax — bxoobb, 

Cujus utraque pars fi dividatur per a — b, 
b-b 

nivemetur x oo — ^ . Hoc eft , refoluta ^qualitatc 
in proportionem , crit nta — b ad by ita b ad x, 

Id quod docet 5 ad producen- 
dam A B ufque ad D , qualis re- 
quiritur, rumcndam elle C I 
qualcm C B,ita ut A I fit oo a — b^ 
ac deindc ad A I & I C vel C B-, 
hoc cft , ad 4 — & effe inve- 
niendam ^tiam proportionalem 
BD. 

Unde tale formari potcric 
Theorcma , fupponendo red:an- 
gulum ADB quadrato exCD 
arc|uale effc. 

Si AB producatur ad D, ita ut reaangulum A D B 
lit a.'quale quadrato cx C D : erit A C major quam 
CB, &: excefTus AI ad I C vcl CB candem habebit 
rationcm , quam C B ad B D. 




Cujus demonftratio eodem ordine procedit quo Analyfi^ 
fequendo nimirum ejufdein yeftigia , hoc pado : ' 



Cum 



Demonstrattonibus. 347 
Cuni cnim ex hypotheii a A D B lit xcjualc n}^ cx C D, 

abbto utrinquc 13^« fub C D & D B, 
bx-^x X 

crit -ofubAC^cDBxqualca»*^ fubCD&:CB ^ P'J »7^- 

Rurfus auferatur utrincjuc o fub I C vcl C B &: B D, id cft, ^x, 

critque ^ a fub A 1 &: B D xqualc W cx C B < cptr ifi- 

Hoc cft , rcfoluta xqualitatc in proportioncm , crit ' 
utAIadICvelCB,itaCBadBD. 

4 b b b I X. Quodcratpropofitum. 

S>u^um autem pr^Jlare itdctur , loco horum dquAlium 
rcclangulorum conJidcrArc Utcrum proforttoncm , quAndoqui- 
dcm tn dcmon[lrAttonibu4 Gcomctrtcis , uhi hd dquAlitatcs zd 
froportioncs fchcmatum contcmplationi infupcrfunt aftnngcn- 
d/t y Itncarum hac tntcr fc coHatto fimpltctor cjl ccnfcnda quam 
flanorum aut foUdorum , ipfaj. cttam figtiras rcqutnt miniu 
intricAtds , vcl [altcm ratioctnattoncs^ qua ctrca tliu fiunt, ma - 
gis libcras rcddit : tdcirco convcrtcnda crit xqualitas in pro- 
portioncm atquc h^c coufquc conttnuAnda vartcg.tranfmutan- 
da, utcndofc.dd td modis argumcntandi /ihro E/cmcnto- 
rum cxpofitis , doncc apparcat qu^fitttm cx tribtis prioribus 
froporttonis tcrmtnts conjlarc feu invcntri pojjc. ^odtpjiim 
ut rcciiits perctpiatur, vtjum nobisfuit a/iam pr^ccdcntis Thco- 
rcmatis demon/lrationcm hic afcrrc , qua/is t//a a pnncipio uf 
que ad finem pcr proporttonalta proccdit , crpriortbus .tqua/i- 
tatibtis ad amufftm rcjfondet. 

Etenim cum cx hypothcfi fit 

dADB xquale O^ocxCD: 
Ax + bx-^-xx X> bb-hibx-^-xx: 



,348 De concinnan^is 

f pfr 1 7 Erit /, refolvendo a:qualitatem in proportionem , 
ut AD ad CD,ita CD ad BD. 

a^h-^x t-j-AC— — i-f-A; / x. 

Hinc cum fit 

ut totum A D ad totum C D , 
^+t + x — - h^x 
ita ablatum C D ad ablatum B D : 
h^x ' » ' ' X 
g f ip erit etiam & 

^mntu reliquum A C ad reliquum CB, ut ablatum CD ad ablatum BD« 
a — — h h-^x I X. 

^peri^ Etdividendo 

^uivf;. ut A I ad I C vel C B, ita C B ad B D 

a — b — — b — — h I X. ut proponebatur. 

Hinc, ut Problemati huic fit locus, patet, reciam A C ipsa C B 
debere eire majorem atque adeo hanc conditionem Problemati 
efleprcefigendam, cum fme ea conftare nequeat, fi velimus ut 



Q quaefitum ex datis inveniatur, ut^ 

\ 1 pote ad quod obtinendum B C 

i ex C Aclt fubtrahenda. 

Idcm etiam liquct,fupponen- 

^ l -n *^ \ do AC arqualem aut minorem 

^\ 1 ^ \ P quam C B. Nam A C ^quali exi- 

j \x flcntcipfi CB, non poflet re- 

^^ ^^^ I dangulum A D B quadrato cx 

i perSfe- E C D flBquale effe: cum illud * una 

^^^i^'" cum quadrato ex C B ei tantum 



arqualc exiflat. Et quidem fi A C ipsa C B minor fit, manifeftum 
eft , redangulum A D B quadrato ex C D tunc adhuc multo mi- 
nusfore. 

Cum igitur conftct Detcrminatio, Problema conftruetur hoc 
modo : 

ConJlruSlio. 

Afriimpta C I arqiiali C B , fi fiat ut rcliqua AI ad 
I G yel C B, ita G B ad B D : dico rcaangulum A D E F, 

quod 



Demonstrationibus. 349 
quo J fub A D & D B fcu D E comjnchcn<iitur , arqualc 
circ qua Jrato C D G H , a rcda C D tlcfcripto. 

Quod ipfum rctrogrado ordinc fit manifcftum , incipiendo ab 
Analyfcos hnc 3c pcr cjufdcm vcftigia redcundo ad illius prin- 
cipium. 

Finis Compofttion^. 

habcbitur ^ 

ofubAD&iDBfcuADEFxqualeQ^^exCDfeuCDGH . 
Quod crat facicndum, 

Rurfus addito utrinquc qI^ fub C D &: D B , id cft , .v + x .v, 

fiet "» a fub A C & D B xquale xd^^ fub CD &: C B " . 

*i.v ao hh-^-hx, 

Deinde addito utrinquc ai*' fub I C vel CB B D , id cft, h .v, ut 
in altcram tranfcat partcm , 

crit • a fub A I & B D xqualc cx C B. 

AX-^hx OO hh. 

revocata proportionc ad xqualitatcm, 

ut A I ad 1 C vcl CB , ira C B ad B D : 
4 — 6 h h I X 

Ltcnim cum ex Conftructionc fit 

Principium Compofnionis. 

AliacjufdcmProblcmatisCompofitio. pcr vcftigiapro- 
portionalium lecundxllcfolutionis rcgrcdicns. 

Finis Compoftionis. 

crit r o fub AD dc BD fcu ADEI a?qu alc cx CD feu CDGH. ppmj 

ax-i-hx-j-xx X) hh-^- ihx-^xx. ^^*^'' 
Quod erat facicndum. 

iicft, rcvocata proportionc ad xcjualitatcm , 

Xx 3 crit 



NO TA 

Hujus atque 
fcqucntium 
rroblcnia- 
tuni Compo- 
liiioncs rcno 
lcgcndas dle. 
k per 1 ff' 
cundt. 
1 pcr 1 fi. 
cujiM. 

m J>ef 1 Ji' 
cundi. 
n fer \fc' 

cu7:.i:. 



o 

Jix: 



5yo De concinnandis 

q per^ 12 eritetiam ^ 

ut AD fumma antcc.ad CD fumma conf.,itaCD una antec. ad BD 

unam confeq. 

a-^h+x ■ h^x h + x . X 

ita C D anteced.ad B D confequentem : 
b-hX' — X 

Hinc cum fit ut A C antec. ad CB confeq., 
a ' b 

ut A C ad C B , ita C D ad B D. 
^ a b h-^x/ X, 

r per i8 crit componendo »" 

utAIad JC velCB, itaCBadBD: 
a — b ■ ^ ' h / X 

Cum enim ex conltrudione fit 

Principium Compofnionis 

His igitur ita fe habentibus , fi velimus , ut, negledo artificio , 
quo tum Conftrudio Problematis, tum ejus demonftratio fuit in- 
venta, tantummodo conftet, allata Conftrudione quxfitum fem- 
pcr obtincri : poterimus , xalculi vcfligiis nunc prsetermiffis, hu- 
jufmodi ad id afferre dcmonflrationem. 

Bewonflratio. 

Cum enim ex conftrudionc A I fit ad I C vel C B , ficut C B 
yer 17 ad B D : erit ^ reaangulum fub extremis A I & B D arquale 
' quadrato media: C B. Quibus fi 

addatur commune redangulum 

i i fbb IC vel CB & BD, erit 

IZl^" \ \ ^rredangulum fi,b A C 

vifer^^ft- . ^ I \ ^ ^ a:quale redangulo fub 

^'^^- 1 iJL?....^^...]^ CD & CB. Hisigiturfirurfiis 

i I C I addatur commune reaangulum 

lll ^ f fi^bCD&DB, eritfimiiiter ^ 

yperife- ' ' rcdangulum fub A D & D B 

.vrn nnn^ r- , ^ D E F ^ xquale ouadrato 
ex C D. Quod erat facicndum. ^ 

Vcl 



DEM0NSTR.AT10NinUS. J5' 

yel efiitm Jic : 

Cum e\ connruaione A I lit ad I C vcl CB , (lcut CB ad 
B D • crit componcndo ' A C ad C B, licut C D ad B D. Scd ut a fer it 
una antcccdcntium C D ad unam confcciucntium B D , ita funt * r^/-,^ 
antcccdcntcs A C & C D rimul, id cfl, tota A D, ad confcc^uen- y„„„,. 
tcs C B & B D fimul.id cft. ad totam C D. /Eciuaha i j;itui- lunt ' c fcr 1 7 
quadratum C D & rcdangulum A D B. Quod crat fac.cndum. ' 

^Honum itaque rroblemtte ad xquationem perduc/o Al- 
ce^munm efl eam detnde )uxta certoi regulus tranfmulare, 
fervando femper ^qnalilatem ,Jic ut tandem con/let , quopac/t 
iUiM ope qu^Jita quantiias ex daiii invemri pojpt : non tmon- 
l eniens duxt , fi una h,c ofieriderem , quibns modts aliquot il- 
Itut ufiiaitores iranfmuiationes m proporitoncs refohi queant , 
cum hx , ut fupra monitum fuit , tn ProbUmaiis Geomelnce re- 
fohendis ac tn rheorematis folito more demonflrandij,concin- 
ntores fmt ,udjcandx ; prxferlim ubt eadem xqualtus ad tres 
plurcfic dtmenjiones afcendit , atque tdcirco tUa ciiique minits 
obvia eft, qui ratione per Gcomeiru Elementafit cxplicanda. 
Tvpus aliquot xcpationum, rccunaum Algcbrx lc- 
crt rcdudarum, &: carundcm m proportioncs cor- 
rcipondcntcs rclolutio ; tam ad Problcmatum Rc- 
folutioncs Gcomctricas cx calculo clicicndas, 
quam ad Thcorcmatum Dcmonflrationcs cx co- 
dcm componcndas , utilis. 
RcducltonesAlgebraicx EcfolutionesGeometricx. 

. , crit ' ut 4 ad (; , ita c ad .v. ,i pn 16 

fitACX 7. 

crit' ut4 8 6adf,it.ir/a.lv. c 16 
fit*»<.8i- Si 



dividatur utrinque per a 

r bc9>dc 

nt>; 00 . 



De concinnandis 

crit / ut 4 ad ^> 8 f/, ita ^ ad .v. 
vel permutatim 

ut 4 ad j ita ^> 8 <^ ad v. 



g per i5 Sifit4A:8 hx » cdfied: 
Jexti. dividatur utriiique per a^h 

cd9,ed 

h i6 Si(\t a X yi hh — c c: 
fexti, dividatur utrinque per a 

r hb — ec 

ntxy^ — - — . 



i per \6 
fexti. 

* Ut fupra ad 
notam f 
kper i-j 
quinti. 



Si [\t a X 00 h h -^- h x: ' 
auferatur utrinque h x 

erltque^AT — hxoohh, 
dividatur utrinque per^ — h 

c bb 

nt x 00 , . 



erit^ ut 8 ^adr 8 ita^/ad a:. 
vel permutatim 

ut4 8 ^adr/,ita r 8 ^adx. 

erit * ut^adi^-t-fjitat — czix. 
vel permutatim 

ut a ad h — r, ita h-^^c ad x. 

erit i ut ad h^ ita + ad x. 
& dividendo K 

\xtA--h ad fc,itat adx. 



1 pe? i6 
fexti. 
in pcr i8 
eiumti. 



n per i6 
fixti. 
o per 1 7 
quinti. 

p "jideCla- 
'viujn ad iS 
quinti. 



q per i6 
jexti. 
r />tfr 
quifiti. 



Si(\t a X y>h h — h x: 
addatur utrinque hx 

tmc^wtax-^-hxoohh, 
dividatur utrinqueper4-f 

r bb 

Si fit 4 X — a c ooh x: 
addito utrinque a c 

^maxoohx-^-ac. 
auferatur utrinque^A; 

eritque^x — ^'xoo^r. 
dividatur utrinque per ^ — h 

fit X 00 



ac 



Si fit 4 X — acoohx^hc: 
addito utrinquc a c 

cnt a X 00 hx-J^-hc^^ac. 
auferatur utrinque h x 
cri t que 4 x-^h xoob c+a c. 



crit ^ ut 4 ad h, ita !; — x ad a:. 
& componendo "* 

uta-^bsidh, ita hzdx. 



crit « ut 4 ad h, ita x ad x-^c. 
& dividendo • 

ut4 — ^'ad^, itacadx^c. 
& per compofitionem rationis 
contrariam p 
ut a-^b ad rf,ita c adx. 



erit f ut a ad i», ita Ar-f-f ad x^. » 
& dividendo »• 

ut 4— ^ ad ita z f ad x-^c. 
Ubi liquet , etiamfi ^ms hic ter- 
minus proportionalis quantita- 

tem 



D E M O N*S T R 
dividatur utrincjue pcr a-^b 



fit X » 



A T I O N I Bll S. 3 J3 

tcm cjuxfitaiii .vrcorfim non cx- 
hibcat , ipfam tamcn cx tribiis 
prioribus, i]ui quiJcm omncs funt 
cogniti , invcniii pollc. IJ cpoJ 
fimilitcr dc prxccdcnti ac le- 
cjucnti tormula aliiscjuc cft intcl- 
ligcndum. 

At vcio li ipfax c]uarto loco 
fcparatim dchdcrctur , liccbit ul- 
terius fic argumcntari. 
a Haud fccus , cum fit 
ut .1 ad 6 , ita .v-hf ad x — 

eril invcrtcndo * 
ut i> ad 4, ita x — ^ ad 
& percompofitioncm ratio- 
nis contrariam • 

ut l; ad ,itax — c ad ix. 

Hinc cum 4 — h h 6-f.4 

fint 5 magnitudincs ab una partc, 

6c 



1 C' 



4 fu:Tin. 



b vM CU- 
utum ad it* 
<punti. 



Si fit AC-^-Axy^ hc^h x: 
addito utrinquc bx 

cnt ac 4 X -^b xo[>b c, 
auferatur utrinquc ac 

eritcjuc ax-^hxoohc — ac. 
dividatur utrinque pcr a-^-h 

bc — ac 



fit X X 



trcs alia: ab altcra parte , cjux bi- 
nx in cadcm funt lationc, cjua- 
rumcjuc proportio cft ordinata : 
erunt ipfar quocjuc ^ cx ^quali- 
tatc in cadcm rationc , hoc cll, 

-[>ad [>-|-4,ficut2f ad i.vfcuf adx.*' 

erit' ut^zad^, itar — xadf-fx. 
& componendo / 
ut*i-4-i>ad^,ita ad^-f x. 
Rurfus cum fic 

« ut 4 ad ita c — x ad f -f- x, 
erit invcrtcndo ? 

ut6ad4, itac-f-xadf — v. 
& per convcrfioncm rationis 
ut b ad b — 4, ita t' -t-x ad iv. 

Yy Hinc 



c per 22 
qumd. 

d per I f 
quintt. 
c per i6 
Jexti. 
( per i8 



g per CoraU. 
4 quinti. 

h per CoroU. 
i<? qutttfi. 



554 



De 



i per 11 
f[umti. 

k per is 

fuimi. 
peri6fex- 
fi. 

m per ij 
^uiTiti. 



n per CoroU. 
4 ^uinti. 

o vide Cla- 
vium ad iZ 
quititi. 



Si fit a,x + AC y^hx — hc: 
addito Litrinqiie hc 

tnt a X a c -^h c ooh X, 
aufcratur utiinque ax 

critque 4 c -f. c X .v— 4 ,v. 
dividatur utrinque per h—ji 

ac-^-bc 



fit 



p per 11 

quiuti. 

q per 1$ 
Itiinti. 
Yper \6 feX' 
ti. 

s per 1% 
^umti. 



t perCoroU. 
4 quinti. 

11 prrCoroH. 
I p quinti. 



CONCINNANDIS 

Hinc cum/e-f-(?— — J» .... 6 — ^ 

fint 3 magnitudines ab una parte, 

& 2 c c-^x..„ 1 X 

tresalisE abalteraparte, qua: bi- 
n3c in eadem funt ratione, qua- 
rumque proportio eft ordinata : 
erunt iipCx quoque «»*ex ^equalita- 
te in eadem ratione > hoc eft, 
^-l-^' ad 4,ficut 2^ ad lArfeu ^ ad ^ 

erit^ ut^ad 4,ita Ar+radAC — 
& dividendo ^ 
ut h — a ad ita ic ad x — r. 
Rurfus cum fit 
» ut tad4,itaA;-f-cad — c, 
eritinvertendo " 
ut a ad hy ita x — c ad x -f - r. 
& per compofitionem rationis 
contrariam " 
ut 4ad4-f-(;,itaA: — cad i.v. 

Hinc cum h — a ■ a 4 -j- 1 

fint 5 magnitudines ab una parte, 

& IC X-^C IX, 

tresali^e ab altera parte, qusbi- 
nx in eadem funt ratione , qua- 
rumque proportio eft ordinata r 
cruntipf^equoque p ex xqualita- 
te in eadem rationc , hoc eft , 
-a ad rf-f-^ficut zc ad ix feu cadx.l 



Si C\t ac — axooh x-^hc: 
addito utrinque 4a; 
crit ac oohx-^ax-^-hc. 
aufcratur utrinque hc 

eritque a c —h cooh x-^a x, 
dividatur utrinquepcr £»-1-4 

f. ac — bc 

nt LZJ~roox. 



erit ' ut b ad a, ita c^x ad x+c. oc 
& componendo ' 
inb^a ad 4, ita ic ad .v-}-c. 
Ryrfus cum fit 

oc ut/^ad^,itaf— .vad,v + f, 
eritinvertendo ^ 

ut4ad ^,ita.v-|-c adc .v. 

&: per converfionem rationis « 
ut ad — ita .v+r ad i at. 

Hinc 



Si flt 4 X — 4 f » ^ f — .V 
addito utrincjuc4t 
crit4.v» tf + 4C 
addatur utrinquc bx 

critt]-, jx + bxoobc-^-JC. 
dividatur utrincjue pcr 4+6 
fii X » 



Dbmonstrationibus. 5n 

Hinc cuin b-^j a 4 — b 

fint 5 magnitudincs ab una partc, 

Sk. 1 C ' X -h f IX 

trcs alix ab altcra partc , cjux bi- 
nx in cadcm funt rationc , qua- 
runiijuc propoitio cft ordinata : 
crunt ipfx (juocjuc * cx acjuali- 
tatc in cadcni rationc , hoc cft, 
l'4-4ad f^/icut 2f ad ixfcut ad x. * 

crit' ut4ad^,itaf — xadx — c. 
Undc concluditur c dVc x x. 
Nam minor cflc non potcll , 
quoniam componcndo forct, 
ut 4+6 ad b, ita o ad x— r. cjuod 
ci\ abfurdum. Similitcr majoi 
clfc nccjuit , cjuandoquidcm pcr 
compolltioncm rationis cortra- 
riam ' forct ut 4 ad 4 + 6, ita 
c — .V ad o. cjuod pcrindc abfur- 
dum cft. Kcc alitcr fc rcs habct 
infcqucntiformula. 

Si fit 4 r — 4 X » X — 6 c : erit / ut 4 ad & , ita a — r ad <: — x. 
addito utrinque a x Undc rurfus ut antc conduditur 

erit^rxjx+^x — ir. c cfle xx: cum ncc major ncc 
addatur utrin^uc b c niinor circ poflit. 

critq;4f-f-6tX4X + tx. 
dividaturutrinqueper4 + i' 
dtc 00 X. 

Cttw igitur in refolvcnio ProhUmAte apfareat , frpponendo 
iUudtpfum ut jamfaclum , quopdloquss argumentan pojftt, 
ut td quod tn (o qu^ntur rx datts inveniat : ntc me fatiurtim 
judtcavi Ji ulterriis hlc ojlenderem , qua rattone prxcedcnttttm 
reducUonum vejltgtis tnffiendo per tlla eadern retrogradi li- 
ceat, ad dquattoncs propofitas, quas ipftus Vroblematis condttio - 
nes adimptere fuppono , Ccometrtce componcndas. 

Yy 1 Ty- 



a fer ii 

(juintt. 

h per \S 

tjutnti. 
c per \i 
fexti. 

d per iS 



C t.Jl C. 

'Vtum aa 1 1 
^utru 



f per i6 

fextt. 



a per \6 
fextL 



b per 
fexti. 



c per i6 
fexti. 



d ptr i6 
Jexti. 



c per i6 
ff^ti. 



De concinnandis 
Typiis veftigiorum, juxta qux a^quationes fupcrius 
rcduda: ac refblura: rurfus componuntur , initium 
faciendo a fine redudionis &:per cadem vefti- 
gia rcgrcdiendo ; ad Compofitiones Geo- 
mccricas ex calculo cruendas utilis. 

Comfofitio72es Algchmca Comfofitiones Geometrica 
fitaxzohc, erit ^ axoohc. 

jmiltiplicetur utrinquc per a fado redangulo tum fub extremis 
^ tum fub mediis 

Si fucrit 00 — : Ii. c. 5 fi fit ut a ad h, ita c ad a;; vel permutatim 

a id c , ita h x: 

^taxShxy)cd. erit ^ axBhxoocd. 

multlplicetur utrinquc pcr a S h fado rcdangulo tum fub ex- 

tremis tum fub mediis 
.e., fi fit ut 4 8 t ad f , ita dadx-y vel permuta- 
tim^ 8 /;ad dy 'n:xc Sidx: 

dtaxyihc dc. erit ' axaohcSdc. 

multipliceturutrinqueper.r fado reaangulo tum fub extrc- 

mis tum fub mcdiis 



Sifit.voo-4^7: h. 



Sifit 



xoo 



: h. Co fi fit ut ^ M 8 dy ita c ad .v; vel permu- 
tatim a ad r, ita ^ ad v : 



fit4v8 hxoocdfi ed. 
multiplicetur per a^ b 



Sifit.vco^^4^/: h. e. 



crit 4a; 8 ^'.voot-^ 8 ^^^Z. 
fado redangulo tumfub cxtrcmis 
tumfubmediis 

fifitut^i^/^adf 8^, ita dadx; vel 



permutatim ^ 8 ^ ad d, ita c 8 c ad .v 

Btaxoohh-^cc, . " cvit' axoohb^cc. 

multiplicctur utrinque per ^ fado redangulo tum fub 



cxtre- 



nustumfubmcdiis 
SifitAroo'-^^': h.c, fi fit ut^ ad h+Cyk^ b-^c ad ; vel 
permutatim aadb^c,itah ^ x ad x: 

fit 



Demonstrationibu^. 



fit 4Xyibb-\-b .V. 
addatur utiiivuic b v 



Criujiic ^.v — X x)bb. 
mulu^^licctur utiiiu]; pcr 4— t 

SifitA:» ^''i : hoc cft. fi lit ut a — b ad , ita i; ad x ; t 

4 — P 



crit f uxy:ibb-^bx. ^\P"; 
id cft, rcducciulo ^uopovtioncm 
ad xqualitatcm 
ut 4 ad I; , ita b-\- x ad .v. 
crit componcndo x 




ht J.vxf't — bx. 
aufcratur utriiu^uc (;x 



cn:c[uc 4 x + bxdob b. 
multipliccturutrinqjpcr44-i' 

Si lit.vx^^^ 



g ptr iS 

tjuinti. 
Vx lupraac! 
notain 

Crit''^^»^!; — bx, hperiC 

id cft, reduccndo proportioncm A^^'- 

ad arqualitatem 
ut 4 ad 6, ita — .V ad .v. 

erit dividcndo • i per ij 

^ulnti. 

hoccft, riritut.i + ^ b,\ub2dx: 



Qy\l < 4 .v — acj^b X. l pcr i6 

id cft,rcduccndo proportioncm A-xt-- 
ad xt|ualitatcm 
ut 4 ad i/, ita xad .v — r. 

componcndo • • \ per 

t,t 4 — ^ad/;, ita c ad x — ^"''"^^- 
crit pcr divilioncm rationis 

contrariam mvuUcU- 
Sifitxx :hoccft,llhtL:tu-(;ad4,ita.adA;: 



» tit.i.v — .ttxi'-v. 
aufcratur utrimjuc ac 

erittjuc axy^b x + d c. 
addatur utrinque bx 

crit 4.V — bxyi4C. 
multiplicato utrinq; pcru— /; 



ixiAX-^Acyibx + bc 
aufcratur utrinquc ac, 

critque4x»l;jf+('f+ 
addatur utrinquc(;x 



•ac, 



erit " 4X — ^coQbx-^-bc. 
id cft , rcdaccndo proportioncm 
ad a;qualitatcm, 
ut uad^,ita .v + c ad .v — f 
& componcndo » 
ut4— (; ad i;,ita adx — f. 
vcl, fumptis confcqucntium fc- 
miffibus , r 
ut4 — {;ad i^,ita irad i.v — ic- 
id cft , pcr divilioncm ratioiiis 
contrariam, i 
Vy 5 ^''"^" 



n /«^ 1 5 
Uxu. 



p i;;lV C/a- 

zi jumti. 
ij 'ViJe Cl*t' 
rjiHin i^d t 





r pir i; 
^ninti. 



s per i6 
fexti. 



t per 17 

quinti. 

u videCli- 
'vium adiz 
quinti. 

X videCla- 
*vium ad 1 8 
quinti. 
yper is 
qumti. 



7. per 16 
fexti. 



s. per i2 
quinti. 



b videCU' 
'vium ad 11 
quinti. 

c 'videCla^ 
'viu?n ad 1 7 
quinti. 

qumti. 



Si fit a; 



558 De concinnandis 

niultiplicatoLitrinq,-per^r — b iit^ — /?ad 6 + ^, ita 2(:ad 2^. 

eritetiam 

^"^-'^: hoc eft,fifitut n — i>ad^+/<, ita^radx: 



erit ' ac-^-axoobc — bx. 
id eft, reducendo proportioncin 

ad xqualitatem , 
ut a ad by itac — xad c^x, 

& dividendo ^ 
uta-^-b ad b, ita i^" ad f + 
vcl , fumptis confecjucntium fc- 
miffibus, « 
ut a^-^b ad ib, ita z^: ad 2f+2Ar. 
id eft , per compofitionem ratio- 
nis contrariam , 
ut ^ -J- ad ^ — 4 , ita 2 r ad ix. 
eiit etiam y • 



fit ac -^axoobc — bx. 
auferatur utrinque bx 

cntcpQac^ax^^bxoo bc, 
addatur utrinque ac 

erit ax^bx oobc — ac. 
multiplicatoutrinq; ^era^b 

Sifitxoo hoceft,fi fitut^ 



6ad b — rf, itaf ad .v: 



crit ax-^ac oob X — bc. 
id eft, reducendo proportionem 

ad a?qualitatcm, 
ut baday ita x + c ad at— -r. 

dc componendo ^ 
utb — aada, ita iC2Ldx — c, 
vcl, fumptis confcquentium fe- 
ax^-^^ac 00 bx — bc. mifiibus , * 

auferatur utrinque bc utb — 4ad 24, ita 2rad ix ic. 

cihc^ue ax^-^-ac-^bc 00 bx. id cft , per divifioncm rationis 
addatur utrincjue contrariam, 

evn a c b c 00 bx-^ax. utb — ^ad^ + Z;, ita iczd ix. 
multiplicatoutrinq; per // — a erit etiam 

fi^ T^"^ ^ ^ • •^^^ ^'^' fit ad 4 + 1 , ita ad .v : 



fit 



D E M O N S T R A T I O N I B U S. 5 

Crit ' 4f — ♦ixoofe.V + ^C. c p^r i6 

id eft, rcduccndo proportioncm 

ad xqiulitatciii, 
uti/ada.itat — xad\* + i-. 
CJc dividcndo / f p*r ij 

ut 6-t-4 ad4,ita ic ad.v-f-i-. 
vcl , fumptis confcciucntium fc- 
fit 4 f — 4 v » fr .V + !/ f . milllbus , / g CU- 

auferaturutrinquc4.v utH-^ad i4,ita if ad i .v+i.. ~V 

critouc4fx6.v-|-4X.|-l/f. idcft, pcrcompofitioncm ratio- 
addatur utrinquc b c nis contrariam , h cU- 

erit 4 . - 6 . 00 ^ .V 4- 4 .v. ut 6 + 4 ad 4 - ^ ita . . ad . x. 
multiplicatoutrinq-,pcrH-»* critctiam • i per is 

Si fit ^^.i 00 X : hoc cft , fi (it ut -{-4 ad 4 — ita c ad .v : 

ht 4.V 4f xi'. — ^^*- 

aufcratur utrinquc ac 

eritquc ax oobc ^>iC — bx. 
aufcratur utrinquc bx 

erit^x + ^.vxt. + ^c 
inultiplicatoutrinqucpcr4-t-^ , / i , / 

Si lit X X c : feu, quod idcm cft, li x fit ad r, ficut 4 -f- 6 ad a+b : 

fit4f 4Xxtx bc. 

auferaturutrinquc ax 

eritque acooax + bx — bc. 
auferaturutrinque bc 

cmac-{-bcy>ax + hx. 
multiplicato utrinqucpcr.;4-^ ^ r j r . i j ./ 
Si l.t . X X : fcu,quod idcm cft, f. ^ dt ad x, i.cut 4 + 1 ad a+b : 

Cum in duabiis pr^rcedcntibus formulis non occurrat qul 
vii pcr proportionalcs, ut antc, ad a^quationcs pnores pcrvc- 
niatur: liccbit pcr ^qualitatcm proccderc, xquaha per arqua- 
lu multiphcando, ac dcindc ab a-quahbus xquaha autcrcndo, 
omnino ut in Compofitionibus hifcc Algebraicis factum cft. 



P R O- 



}6o De concinnandis 

PROBLE MA. 

Datam redam AB, iitcunque fcdam in C, rurfus 
fecare in D ; ita ut redangulum fiib A D, D C comprc- 
henfiim fit a^quale qiiadrato ex DB. 

Series Analyfeos five EefoluUonU. 

Suppofito Problemate ut jani faclo , 
voco A C. 
CB. 

& C D. a; 3 eritt]ue ADco^^4-A;,&DBooi^ — x. 




Deinde ut habeatur sequatio, 
Multiplico A D. 4 -f. X 
perDCfeuDE. x 
Et fit reftangulum A D E F. ^ a;4- x x. 

Similiter multiplico D B. 

perDBfeuJBG.J'— 

bb— bx 

Et fit quadratum D B G H. bb-^ibx-^xx. 

Unde talis exurgit irquatio 

ax-^x xo^bb — ibx-^-xx, 

Ad quam reducendam tollatur utrinque x x , 
eritque axx>bb — 2 b x, 
Deinde transferatur ibx adalteram partcm , ut incognitx 
quantitates ab unaparte habeantur, & cognitseab altcrapartc, 
& fit ax-^-ibxoobb. 

\ Cujus 



Demonstrationibus. j^i 

Ciijus utracjuc pai s fi dividatur pcr a^ib , 

invcnictur .v x ~^^^« Hoc cft , rcfoluta xqualitatc 
in proportionem , crit ut 4 -f- 1 ad by ita b ad x. 

Id i]uod docet, ad fccandam A B in D , qualis rcquiritur, pro- 
duccndam clfe A B ad I , ita ut B I Ik xqualis B C ; ac dcindc ad 
AI & IB vcl BC invcnicndam clfe 5^*'" prbpoitionalcm , 
hoc cll, ut AI fit adIBvclBC,ficntBCadCD. 

Ut aijtem patcat dcmonfliatio,rcpctantur Anolyfcos vcftigia. 
8i cnim per hxc ipfi rcgrediamur, incipicndo ab cjus finc & dcli- 
ncndoubi illa initium fumpfit, invcnta fimul crit viaadato fcii 
conccflb pcrvcnicndi ad cjuxfitum. Imjucm igitur tincm binas 
fcqucntcscompofitioncs , quarum altcra Algcbr.r , altcra Gco- 
mctrix gcnuina cft , ob oculos poncrc vifum tuit, adhibita utriul- 
cjuc calculi intcrpretatione fivc ad figuram rclatione. 

Compofitio Algcbraica, Cowpofnio Ccomtrica. 

Finis Cotnfofitioms, ^ 

cj AD,CDvcl ADEF 

&: fit 4 X -+- .V .V 30 

^CDB vclDBGH. 

b 

bh — 1 X -f- X X. 

□ C D vcl D K 
Addatur utrint]uc xx, 

a AC. CD 
critque ' 4X x 

(□DB-DCDvcIDK;i,c>. 

d aCBK 
hb^ibx. 

oCI.CDvcl'aCDI-f DCD ut 4 ad 2 (^, itaZ/— 1 xad 2 x. cpcr^ft^ 

Auferatur utrint]uc ibx^ Undcdividcndo crit , pfr \7qtuns1. tuuM. 
iz)AI,CD DlBvcIBC AI IC BC iCDvclCK 

Qixx, f ax-k-ibx 00 bb. ut^Hf-i/^adi^jita^ ad ix. .^j},^^ 



a AD,CDvcI ADEF 

Etflt, P^r 3. 2«^'. 4X4-XX30 

□ DB vcIDBG H. 

i[;x-fxx. per6.z'i^, iJu}.'''' 

□ CD velDK 
Addatur utrinque x x 

aACD aCBK ^J„%^ 
crit,?^'' 16. 6"' axoobb — 1 bx, 
Id eft , reducla proportionc ad 
arqualitatem , 
AC CB BK KDvclCD 
ut 4 ad b, hab — 2 x ad x. c per s f: 

Et, fumptis confequcntium fe- ^f"'*^'- 

mitlibus, videCUvium ad ii. j", "j^^^^ '/^ 

AC CI BK KC 



De concinnandis 
id cft , rediiaa proportione five, fumptis confequentium du- 
adccqualitatem, plis , ^•ideCUVmmadii. 

AI IB BC CD 
Ex conftruaione eft, ut 4 + i ad ita ad .v. 

. Principium Compfitionis, 

Adaperta itaque tum ad Conftru6tionem tum ad Demonftra- 
tionem via, licebit Problema conftruerc atque dupliciter demon- 
ftrare, ut fcquitur. 

ConJlru5iio. 

Produaa ABadl, doncc BI fit a^qualis B fiat ut 
A I ad I B vcl B C , ita B C ad C D : dico rcftangulum 
A D C feu A D E F quadrato D B fcu D B G H a:qualc 
cflc- 

Bemonjlratio, 

Cum enim ex conftrudione AI fit ad I B vel B C , ut B C ad 
gper 17 C D : erit rcftangulum fub extremis A I , C D , id cft , re- 
ffxti. ftangulum fub A C , C D uiia cum redangulo fub C I , C D , 

qualc quadrato medis I B vel B C. A quibus fi commune aufc- 



I 



Hr--" — |G 

i 
\ 
t 

i I 

A-, C Pi K. ;B ,1 

• 



ratur redangulum fub C I, C D : crit reliquum reftangulum fub 
A C , C D ^equale B C quadrato , dcmpto eidem redangulo fub 
j penfi'- CI> CD,idcft,' redangulo C D I una cum quadrato C D. 
cundi. At cum dcmpto C D I redangulo a quadrato C B vcl B I ^ re- 
a^V'^^' linquatur quadratum DE : patct didum rcaangulum ACD 
'^"^ quadrato D B xqualc cflc minus quadrato C D. Hinc cum , fu- 

mendo 




Demonstrationibus. i6} 

n.wr.uo C D DK acjualcs, quaclratiiin D B niinus quadrato 
C D vcl D K • ^tpale lit rcdangulo C B K : manifcfluin crt , fi [P^^.^ 
a-qualibus hifcc rcdangulis A C D <Sc CBK addatur commune *" 
c]uadratum C D vcl DK , ctiam totum toti a-qualc cllc, id cft, mpfr^fe- 
rectangulum A D C fcu A D E F ipfi D B cjuadrato feu D B G H. ''^^' 
Quod erat faciendum. 

Vclfic: 

Cuni cx ccmftruaionc ix ut A I ad I B, ita B C ad C D : crit 
cjuoquc, fumptis confcqucntium duplis, " ut A I ad 1 C, ita B C n viJeCU- 
ad 2 C D fcu C K ; &: dividcndo » ut A C ad C I, ita B K ad K C^ ^;^;;;^''-^ " 
id cft , fumptis confcqucntium fcmifFibus , p ut A C ad C B , ita o ^er i; 
B K ad K D vel C D. i€quale igitur eft f redangulum fub cxtre- 
mis A.C. C D rcctangulo fub mediis C B, B K. Quibus fi adda- 
tur communc quadratum C D vcl D K , crit &: totum toti xqua- quhitt. 
le, id eft . - redangulum A D C fcu A D E F ipfi quadrato D B JJ^ ^ ^ 
fcu D B G H ^ . Quod erat faciendum. ^*^'' 



R O B L E M A. 



jexti. 
r per 3 fe- 
cundi. 
$ ferCJi' 
cundi. 



Data rcclci AB utcunquc fcda in C, crcftaquc cx 
C)us tcr mino B fupcr ipla pcrpcndiculari indcfinitd B D: 
cx altcro ejus tcrmino A rcftam lincam duccrc AD, 
huic occurrcntcm in D i ita ut ipfa xqualis fit rcdis 
DB, B C fniiul fumptis. 

Scrics Analyfios, 

Ponatur faclum quod 
quxritur, 

fltCjUC A B30 4 

CBxi^ 
& BD»x:eritc]uc 
ADx^-f 
Hinc cum angulus ad B 
fit redus, crit quadra- a pet 47 
tum cx AD xqualc binis Z'''^''''- 
quadratiscx AB^c BD. 
Zz 1 Undc 
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CONClNNANDli^ 
Unde talis refultat secjuatio 

□AD □AB+DBD 

Ad quam reducendam, tollatur utrinque x Xy 
eritque bb-^ibxooaa, 
Deinde transferatur H ad alteram partem, u: incognita (juan- 
citas ab una parte habeatur & reliquae ab altera parte, 
3:^\tibxooaa — bb. 
Gujus utraque pars fi dividatur per i b^ 

obtinebitur x oo ''''^ • Hoc eft , refoluta asqualitate 
in proportionem, erit ut z (? ad <i -f- ita 4 — ad x. 

Quod ipfum docet , ad Problema hoc folvendum , prout B E 
in diredum ipfius A B fumpta eft a^cjualis B C, opus tantiim efl^, 
ad C E, A E, & A C invenire 4"'" proportionalem B D. 

Ad inveniendam autem demonllrationem , fiat repetitio vefti- 
giorum Analyfeos , incipiendo ab ejus fine & pcr eadem vefligia 
progrediendo ufque ad ipfius initium ; ita videlicct , ut quod in 
Analyfi feu Refolutionc addendum prxcipitur, id in Synthefi feu 
Compofitione fubtrahatur, & contra : cum Analyfis &: Synthefis 
directe omnino fibi invicem opponantur. 

Finis Compofitionis. 

Undc & ipfcc reAx F D & A D. 
^qualia igitur funt □ F D & □ A D. 
b per 47 □FB+it=DFBD+^BD,vcI DFD K □AB+nBD,veI QAD ^ 

primi. Et fit ^X-t-X X 00 4 4-f-A;X. 

Rurfus addatur utrinquc x .v, 

dpirCfe- oFB-MnDFBD QAB -^. 

cundi. eritque bb-^-ibx oo as» 

□ FBvelBC 
Addatur utrinque bb, 

tDCE, BDfcuiDFBD tzaEAC 
c per i6 Qnt' zbx oo aa — bb. 

fexti. iJeft^ 



Demonstrationibus 



id ci\y rcdiicta proportionc ad arqualitatciii , luinptatjuc F B 
xcjuali BC, 

CE AH AC BD 
Lx conftrudlonc cfl ut 1 1 ad u-f f^, ita ^ — 6 ad .v. 

Principiiim Comfofttioni>. 

Invcnta i^itur tum ConnruCtionc tuin Compulicionc fivc Dc- 
monllratione, potcrit Problcma, ncglcctojam artihcio, cjuo 
utraquc fuit invcftigata, in hunc modum conftrui aicjuc componi. 

ConjlrHclio. 

Producta A B ad E, ut B E llt arqualis B C : fiat ut C E ad A E, 
ita A C ad B D , jungaturcjuc A D. Dico hanc iplis D B , B C 
limul fumptis xcjualcm cflc. 

DemonJlrAtio. 

Etcnim produda D B ad F , ita ut B F fit arquahs B C , quo- 

niam pcr conftrudtioncm 
CEcft adAE, ficutAC 
ad B D : erit / rccftangu- 
lum fiib cxtrcmis C E , 
B D , id cft , duplum rc- 
(ftangukim FB D , xqualc 
reclangulorub mcdiis EA, 
A C. Quibus fi addatur 
communc quadratum cx 
FB vcl B C, erit ctiam 
quadratum F B una cum 
duplo rcdangulo FBD' 
arqualc quadrato ex AB Quibus fi ruifus addatur communc g fir6J<- 
quadratum cx B D : crunt quoquc bina quadrata cx F B , B D fi- 
mul cum duplo rectangulo F B D, id eft , ciuadratum totius F D, 
scqualiabinisquadratis ex AB,BD, id elt xquale qifadrato 
cx A D. Undc & ipfr redx FD &: A D xqualcs crunt. Hinc 
cum FD xqualis fit ipfis D B, B C fimulfiimptis, crit ctiamAD 
ipfis DB, B C fimul fumptisiequalis. Quod crat faciendum. 

Zz 5 Theq- 




( per i6 
fexti. 



cundt. 

h per^fe- 
iUtidi. 
i pcr 47 pri- 
vn. 



tper ifexti. 



b per i6 
feKti. 
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T H E O R E M A. 

Si in qiiadrante circuli AB C fumatLir arcus quilibec 
B D minor quam 45 gr. cujus duplus iit B E, eorumque 
tangentcs B F, B G : erit ut quadratum radii AB minus 
quadrato B F ad duplum quadrati A B, ita B F ad B G. 

Series Analyfeos. 
EftoABx4 

B G 00^5 eritque F G 00 j— x 

Quoniam itaquenrcus B E ipfius 
BDduplus ponitur, ac proinde au- 
gulus B A G)duplus anguli B A F : erit 
angulus ad A in triangulo A B G re- 
da A F bifariam fedus. 

Unde erit 
ut FG ad BF, itaAG ad AB 

Ideoque ^ a B F, A G iequale cd^o F G, A B 

x7 00 ay — ax. 
div.utrinqueperA; — ^ - ^ 




00 



Hinc dufla utraque partein fe quadratc, 

, , cn AB. aa^ . ^ 

aayy — laaxy-^-aaxx *- -LA. 



prtmi. 



niult.utrinq-,perA:A: aayy-^z aaxy-^aaxxoQ aaxx^ x x j y 
toll.utrinq;^^A;A; Jjyj::::::^:^^ x y x x yy ^ " 

div. utrinqueper^ ^ 
add.utrinque laax 



aay — laaxy^xxy 

aayoQiaax-^-xxy 
toU. utrinque a: xy ^ 4 v — 



div.utrinque per a a—x x 



• ay — xxyooiaax 



laax 

XX 



^'^^as^^ 

□AB— DBF iDAB BF BG 
Hoc eft,eritut4<< — a;a; ad z/i^> ita^vadj, Ut proponebatur. 

De. 



cfcr ^Jtxti. 



Jcx::. 
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Dcmonihationis fciics codem niodo fc habct quo Analyfcos, 
cum utriiifciuc vcftigia confcntiant , quibus ab liy pothcfi ad qux- 
fui conclufioncm pcrducimur. Uti hic viderc cll. 

Etcnim cum < fit 
ut r G ad B r , ita A G ad A B : 

y— x X f ^ 

crit quoquc 

utaFGadDBF,itaDAGfcuD AB4-DBGadDAB 
jj^ixj^xx XX idcft, 'ia^jijf 1 

5c dividcndo ' 
utDFG— DBFvclFH, . 
idcft,DBGH/ adDBF, itaDBGadDAB 
yji — xxji XX 77 / ^^*** 

pcrmutandoquc s 
utaBGHadDBGjvel ^ utHG adG B,itan B Fad □ A B 

jf — 2X J XX I A.t, 

Id cft, invcrtendo & pcr convcrfioncm rationis ' , 
ut □ AB ad □ AB — DBF, itaGBadBH 

4 4 aU XX Jl / IX. 

& duplatisantcccdcntibus k. convcrtcndoquc 
utDAB — □BFad iDABjitaBHadiGBfcuBFadBG ' 

4 4 — XX laa X / j . 

Quod crat oftcndcndum. ' 
Quod fi autem Algcbrx ignaris fivc in invcnicndi artcimpc- 
ritis ipfa dcmonftratio fit cxhibcnda , potcrit ca prxtcrmifris jam 
hifce veftigiis fic adhibcri. 

Sumatur F H xquahs F Cum igitur in triangulo A B G an- 
gulusad Arccta AFbifariamfcctusfit, crit utFGadBF,ita m ^.r , 
A G ad A B. Sed cum lincarum proportionalium ctiam propor- /^*'' 
tionahafintauadrata, erit " ut quadratum FG ad quadratum n ^<r - 
B F, itaquadratum AG ,id cl^ prnm y fumma quadraco- ^ ••••• 

rum AB,BG,adquadrntum AB. Etdividcndo * utquadratum © ^er i; 
FG minusquadrato BF vclFH, id cft Z' rcdangulum BGFl, 7«^"^^;-^ 
ad quadratum B F, ita quadratum BG ad quadratum A B; pcr- ^^J2^ ^^' 
mutandoque f ut rcclangulum BG Had quadratum BG fcu ut q per \G 
HG ad G 13, itaqi:adratum B F ad quadratum AB. Hoc cft, J""^"/;*.;^^^ 

in- 



c 1 7 

f per 6 fi- 
cuUii:. 

g ?fr 15 
tfuifiti. 
hper I Jfxn. 

i perCor. 4 
ejuintt , 
per Car. ip 
^utnti. 

kviiieCLi' 
"jium ad 11 

tfuifit;. 
1 r<r • I < 



5<^8 D^E CONCINNANDIS 

s per CoroU. invertenclo& per converfioncm rationis utcjiiadratLini A B ad 
feTcorA^ cjuadratuni A B minus quadrato B F , ita G B ad B H i &: dupla- 
quinti. tis anteccdcntibus ^ convertcndotjue , ut cjuadratum A B minus 
^ •'^'^ S^f," qnadrato B F ad duplum quadrati A B , ita B H ad duplum ipfius 
quinti. O B leu « B F ad B G. Quod erat demonltrandum. 

Mper is 

quiiJti. iTinC 

„ Si , Tangem cujujlibet arcus minorii quam 4 5 gr, ducatur 
5 5 in duplum c^adratum Radii ; a c^adrato Radii auferatur 
55 Tangentii quadratum ; llludproducium dividatur per hoc re- 
,5 fiduum : Suottif erit Tangens arcus dupli. 

Theorcma hoc a Clariflimo viro D. JoannePellio excogita- 
tum atquc ingeniosc adhibitum pluribus modis demonflratum 
rcpcritur in tradatu ejus de controverfiis , circa veram circuli 
menfuram , intcr ipfum Clar. virum D. Chriftianum Scvcrini 
Longomontanum ortis , ac anno 16 in lucem editis. 

Theorema. 

Si fucrit triangulum ABC, cujus angulusad B rc- 
cla B D bifariam lic clivifus , & cx B C abfcindatur B E 
;rqualis A B , jungaturquc A E , fecans B D in F : dico, 
fi agatur E G parallcla A C , occurrens ipfi B D in G, 
cflbut BG ad BD,ita AD ad DC, ABadBC; 
nec non D C bis cfTe ad exccfliim , quo D C fupcrar 
AD, licutBDadDF. 

Series Analyfeos. 

Efto B D 00 
A D X c 
DC X y 
& D F co"^. 

Quoniam itaque trian- 
gulorum A B F, E B F an- 
guii ad B ex hypothefi funt 
xquales , nec non latcra A B, B F & E B, B F, qua: ipfos compre- 
a per^pri' hendiint, a:cjualia ; erunt & ^ anguli ad F aquales, id cft redi, 

'bafif. 
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barjsjjiic AF bali FE ivqualis. Porro cuin * proptcr paralleUs ;<r 1;^ 
A C> G li anguli D A 1 , V £ G in triangulis A V D, F U E xcjua- P'''^"'- 
lcs iHit, ut dc ' anguli ad verticcm A t D &: G F H , larusquc A F c per 
latcri F E , ut oftcnfuin cft: cruntquoquc ' rcliqua latcra A D, P^^^"'- 
D F rcliquis lateribus EG, G Farquiilia. Hinc cum ' proptcr fi- ^ 
militudincmniangulorum BG E5BDC, BG llt ad G E, id cft, eperCtr.^ 
A D , Ikut B D ad D C ; ncc non B G ad B E , id cft A B Hcut 
B D ad B C : crit quocjue / pcrmutando B G ad B D, (icut A D ^4,.;;. 
ad D C , &: A B ad B C. Quod cft primum. 

Cartcriim D C bis clfc ad cxcclTum, quo D C fupcrat A D, ficut 
B D ad D F : ita patct. 

Eftenim,utBG ad BD, itaADadDC 
b c I j. 

Ideocjuex cdBG, DCxoIoBD,AD. g ^rr 16 

add.utrinquc 27? 

toll. utrinque h c 



div. utrinque per ijf 



fit 00 Hoc cft, crit ut 

iDC DC— AD BD DF 
ij ad^ — t , ita t ad Quod cft fccundum. 

/?/ r/ww 5 hoc modo : 

Etcnim cum fit 

ut BG ad BD, ita ADad DC 

[ c l j, 

Cfit invertcnd hperCcr.^ 
ut DC ad AD, ita BD ad BG 

y c b I (/—1:^. 

&: pcr convcrfionem rationis * iperCorAo 
utDCadDC — AD, itaBDadDG r^"'^'- 
y ■ b I x-^ 

idcft, duplatis antccedentibus, K. k viJiCU 

uf z D C ad D C— A D, i ta i H D ad D C fcu B D ad D F ^ 



2; y^c b I ?. 

Aaa Ex 



ntt. 



370 De concinnandis 

Ex his facile eft , cognitis A D, D B, & D C , invenire D F. 
Si enim , exempli gratia , ADfit^p, DB^^^&DC^i^: 

hat ut 2 D C <J 5 o ad D C— A D 1 8 ^,ita D B 45,ad D F 1 9f . 

Theorema. 

lifJem pofitis, dico redangulum AD C una cum 
quadrato D B a^quale efle redangulq AB C. 

Series Analyfeos. 

Efto ABco4 
BDa)& 
ADoor 
B C zox 
DC007 
& DFx^. 

Lw^ '^^' Etenimcum - 2 oBD Ffit»nAD-|.nDB--n AB, 

idett, 2^»^ 00 cc-^bb — aa\ 

erit , di videndo utrinque per 2 b , ^^"^^^""'^^ . 
Undc cum per antec.Theorema inventum quocj; fit ^Zn^ 30 

b y 

divifo utroquedcnomina- r t' j a • • 

tor. pcr . , inmmatu, ccy^bby-a*yy^bby-bk demonftrat.s in antec. 

niuitipUcatiopercmcem J J J 1 heoreiiiate vel V-Sexti eft 

.•.dd,u,nnq„c.«^ (f^+i,;^3o.M7+W7-tk ut A D ad DC.ita A B ad B C 

toll. utrinquc i . ^ y 4 / X, 

ccyyyaay — bbc acproinde?^^ i6Jexti 

add. utrinciue b b c ^ DAD,BC»oAB,DC 

ccy-^-bbco^aay r ^ 

ioco.^fubftit.c.v. ^ — ^ • ^7- 

div. utrinqucpAc ■ 

cdADC+DDB qABC 
Etfit cji + bb 00 ax, Quod erat propofitum. 
Quo autem pado in adxquatione hac refolvenda argumen- 
tandumfit, utfequcndo veftigia allatse reduaionis , qux obfu- 
periorem multiplicationcm per crucem proprie Algebraica eft, 

qua:- 
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cju.rritum Theorematis Geometrice concludatur , fccjucns tcr- 
minorum dirpcfitio doccbit. 

Ex prarccdenti Thcorcmatc cft 

ut iDC ad DC — AD,itaBDadDl' 

V V 

acproindc * 2 o C D F arqual. cd BDC — ts ADB ^ ,g 

Dcindc ^ cft , ut B D ad D C,ita 1 oB D F ad loCDF.af- cpcrij.xti 

^ — ) / v;^: 

fumptafc.com.alt. iDF.id ctt) 17. 
2DBDI xqu.DAD-f-nDB— □AB,&«itDCDFjcqu.aBDC— =3ADB; 

X^^ 00 Cl+H — & 1/^ X hj^\)i\ 

crit ut B D ad D C, fcu ^ □ B D ad CD B D C , ' ifrumpra 

'''' V HD,u1cft>. 

ita □AD-+-aDB— DAB ad aBDC— oADB. 

ii^hh — AA hy — hc 

, ^ i. r;cTf9 

idCOque ! , qumti. 

reliq. □ A B— □ AD ad rel. o ADB,ut totum ad totum fcu BD ad DC 

fjci/^ htc eljct (jkxfitum Vropofitionis coyjcludcrc , rcvocan- 
do hanc profortioncm ad xc^ualitatcm^ dcindc in locum a y 
fuhjlttuendo c x. Scd quoniam ftc ad foltda afccndttur, de qus- 
bus tn pojleriortbtds Elementortm libris agitur^ qui ob difficuU 
tatem fuam magis prxtertri quam pro Elcmentis Ccomctrid 
addifci folent , potcrtmns ttfdcm fcpojltis in quxjitt conclufio- 
nem fic ultertus argumentart. 

Scd utBDcft adDCitaquoquccfti o ADBada ADC,- ,c anumpil 

b — — y l) c I c y comm.alcic. 

^ ADleur. 

& ut B D ad A D, ita quonuc cft a ADB ad □ AD: ^Sc ', afTumpca 

I - , cinnm.alcic. 

^ ^ / ADlbuf. 

□ B D ad o A D B fcu 6 ad ^ c. / airumpcu 

comm.alcit 

Aaa z Eriint 



£. per 11 



\per i8 
^uinti. 



m per \6 
quinti. 



nper i fexti, 
rciicia fc. 
com. altir. 
A D feu c. 
o ;>?rantcc. 
Thcorema 
vel ^fexti. 
p airumpta 
com. altit. 
A B fcu a. 
qper 9 
(fiiinti. 



^jZ De CONCINNANDIS 

Erunt itaqiic O AB- DAD, a ADB, & □ AD tres magnitudincs 

44 — cc hc cc abunaparte; 

& P B D , D ADB,& oADC tres zWx ab altcra 

hb bc — cy parte,c]ua? binx 

fumptx in ea- 
dem funt ratio- 
ne 5 quarum- 
que proportio 
eft perturbata : 
(juare etiain A ex a?qualitate proporiionales erunt, 
idcft,nAB — □ADadnADjficutnBDadcD ADC. 
aa, — cc cc — ~-^—bb I cj. 

Et componendo ^ . 

□ ABad PAD, ficut □ BD+aADC ad a AD C 
a. 4 c c ' — bb-^-cy / cjf, 

Permutandocjue ^ 

□ ABadOBD+a ADC, ficut^ A D ado ADCfcu 

a a bb-^cy ■ cc / c y. 

ADadDC,ideft,cad7. » 

Sedut ADadDCita • eft quoque AB adBC, feu /',nAB 

c y — A I X. 

ad CD A B C , id eft, aa^dax. 

UndeeritutQABad^BD-f-CD ADC, ita^ AB ad a ABC. 

aa — bb-i-cy — aa / ax. 

^qualiaigitur funt f □ B D + a A D C &: o A B C. 

hb-^-cy 00 ax. Quod 
erat oftendendum. 

Idcm quoquc aliter a nobis demonftratum reperitur Propnc 
10"^^ fecundx partis prioris tradatus Exercitationum noftrarum 
Mathcmaticarum ; ac prcttcrea etiam adhuc aliter ab aliis. 



AlU 
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Ait.t prdcedentis Jbeoremstis Analift^ , fujffonendo tantkm 
16 cr ^7 Propojitionesprimi Itbri Eudidis. 

Dcmiflis cx D fuper A B , 
B C , pcrpcndiciilaribus D F, 
D G. patctjob angulum A B C 
rcifta B D bifariam divifum ; 
ipfasDF&DG.ut&:FB&: 

BG t'^ 16 prnni cffc XqUalcS. 

^ • .. Dcindc cfto ctiam B E pcr- 

/ II— _^ pcndicularis ad A C > fitquc 

^ ^ O AB304 

BDxi^ 
ADcoc 
B Coox 
DCoo; 

F BvclBGx/jCrit^ue AF304 — r, 
&GC»x — f. 
&: E D X V, crittjuc A E 00 f — v, 

fer 47 friml, 

, , CDAD.ff ^ StKOBD 

^^''iuK F. 4 4 - 1 . / + r ( ^''^''ii r. □ F B 



□ FD.fr— 4 4+14 f—rr 00 rr.DFD 

ddeutriDque rr , & — — < 

ttaiufa-^.- laABF □ AB-f-DBD — DAD 
itf co 444-i;l/ — rr* 

div. utruMjue jci : 4 — 

flt f 00 ^ 

SeJ f in aliis quoquc tcrniinis invcniri pot<:ft,cjuxrcndocain 
pcr 3 latcra trianguli D B C , hoc pa(fto : 



Aaa 5 



Subtr. 
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CBG □BC4-nBD--0] 



del, utrinque f f, & _ 
mmf.yy^xx idCBG □ B C + nB D — □ D C 



div. utrin<iue pcr 2 >: 



fit f 00 



Sive igitur qua^ratur f pcr 3 ^ latcra A B D, five per 3^ la- 
tera/^^' DBC, elucet utique inde* Propofitio 13 fecundi li- 
bri Euclidis , ac pr^eterea quomodo hxc ipfa adhibenda fit ad F B 
vel B G inveniendam. 

Erit itaquc 

3Q . 

divifo utroque denominatorc per : , in- ^ * 

ftituatur multiplicatio per crucera aaX-^-hbx — CCXOdaXX-^-ahh-^ayy 

transf. quantitatcs, ut , qux in b b duftx — -p ■ 

llint ab una parte habeamur bbx—dbhOQaXX ayy-^-CCX^UaX 

div. utiinquc pcr x — 4 



eritque hboo 



axx — ay^-^-ccx — aax 



Quseratur jam v per 3 a latera trianguli A B D 

^er 47 p-imi 

S"*^^^- iDAE...-i.v + vv S^l^^^-i V V. □ E D 
□ EB.44— ^^+z <^v— V V » i/i?— vv. □EB 

dcl. utrinquex/ V, & — 

transf. aa^cc i.CV ZXihh -^CC — AA 

div. utrinqueper 2 c — — 

- bb-^cc — aa 

fitvoo • 

Sed V quoque in aliis terminis inveniri poteft , quarrendo eam 
pcr 3 a latera trianguli D B C , hoc paclo ; 



Subtr. 
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■{ 



□ BD.n 

□ ED.vr 



Subti 



( 



575 
vx.DBC 



,7>-hi;r-4-v r. q EC 
□ EB. — rv » xx--;^— i;v— vv.^EB 

dcl . utrinquc V V, 5c 



di\ . uthnque pcr : 



loCDE aBC— □DC— OBD 
i;v » xx—jij—bb 1 



V » 



Quxrcndo itaquc v per j > latera A^» D B C , cmanat Iiinc 
Prop. 1 1 fccundi libri Euclidis, ac prxterea quomodo hxc ipfa 
dcbcat adhibcri ut invcuiatur E D. 

Quarc erit 

ditifo utroque dcnominatorc pcr 



cc — 44 afx — yr — hh 



inlbroiturmuloplicauopcrauccm bhy -^-C C y ^AAJ :XiC XX-^Cy J -^cbb 

tnnsf. quantitatcs , ut , qujc in * ^ 

duoz liint, ab uru paitc habcantiu bby^^^cbb^^JdCXX-^-AAJ — cy V — C 

div. utnnquc pcr 7 c 



c X x-\-amy — cyy — cc y 



Dupliciter igitur invento h b , habebitur a:quatio 

inter ^*^ — ^r>-H^^*-— ^ cyx-iraay — cyy — ccy 
mult. pcr cruccm 

dXXjf Ay^^-CCXJI U U XJ/ X X 0, CJJ t A d i X 

CX^-{-AAXJ — C XJJ CC XJ ACXX — A c y J -^- A C C J 

tranfpofitis tranfponcndis, fit 

lACXX-\-C XJJ -^i^X CX^ .tACX-\-lCCXJ 

30 

ZAAXJ-^-aj^-^ACCj — AXXJ A^J-^ lACJJ 

div.utrinque pcr 1 ax+jj-^-c c^xx — aA-\-icj. 

AD DC^FbC 
critque f X x aj, Hoc eft, crit ut c ad y, ita a ad x. 
Ty cx^ Qiiar rcrtia cft Propofitio li- 



ac proindc x x 7 , & - x/. ^^^^^ Eudidis. 



Hinc 




37^ D E 

Hinc exiftente bb co 
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, fi in locam a y 



axx-^cxy-^ca)--;^^^ 

fubftituaturtr,v&: vicevcrsa: habebitur(;(;oo 

aADC-l-nDB izdABC 
id cft, 6tx.u'— H'; feu, quod codcm recidit .cy-^b b oo ^ x. 
Omnino ut in anteccdcnti Thcorcmatc. Unde facile eft , cogni^ 
tisAB,BC,AD,&DC,invenircBD. 

Quod fi autcm, cxiftentc bb:x>ax — cy, pro ,v fcnbatur 

, fiet oo — — veU t c 00 ^7 — ^ ^7- > dividcndo 

rr erxt — — - 00 v. Vcl , rcfolvcndo cEqua- 
utrmque pei — c c ^ €x\t > i 

□ AB— DAD DBD AD DC 
litatcm in proportioncm, crit ut a a—c c ad 6 , ita c ad/ . Simi- 
liter, fi pro ; fcribatur ~. crit bbzoax--'-^ st\bbay>aax-cc x, 

bha - , 

id eft , dividendo utrincjue per 4 ^ — cc, erit ^^;zi7c ^ ^ 

□AB— nAD 

rcfolvendo xqualitatem in proportionem , erit uzaa — f c ad 
□BD AB BC 

b b , ita a ad x, Qnx quidem infuper oftendunt , quo pado ex 
tribus lateribus A^^ A B D inveniri poffint B C & D C 

Jtque itd conflat , / ad prxcedentu Theorematu invepga- 
tionem duntaxat adhiheantur ^6 & A7 Propofitiones frtmi 
hbri Euclidis , qua ratione ex calculo non modo idem rheorcma, 
emanet, vcriim etiamTropofitio ii& \ ^fectmdi Itbri, 3"" 
fcxti , altag.propofitiones , tn Euclide non cxtantes, c^ua trian- 
gulum conccY77unt, cujtis angulm bifariam efl divijas. 

CsLterum calculum hu7u multoprolixiorcm cfjc calculoan- 
tcccdcntislhcorematisnemini [ut opinor) mirum vidcri de- 
bcty curn ad tllud indagandumfuppofuerimtu ihcorema , quod 
ei immcdiate praccdtt , tum eticimVrop. 11 aut i 3 fecundi: 
fquidcm rattoncs , c^ux. in iis comprobandis cunclA ac finguU 
funtperpcndenddi , tllis fic jam prffuppofttis omnino pr^termtt- 
tuvtnr \ ^UiZ alio^uin^fi rcm ipfam penitius injpicere atque a. 

primis 
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primis vclut principils , (quemdJmcJtim in Algchra. prjtjerttm 
feri foUt^ ) dcduccrc vcltmtis , long.x Jcric jorcnt jpccUndx, 
J^x quidcm htc rcfcro , ut quilihct tntcllig.U , nonnuUos rcpc- 
riri , ctiAw in Mdthcmattcis haud lczitcr z crfitos , qui vidcn- 
tc^ hu]ufmodi calculum fepcnumcro valdc proltxum cvadcrc^ 
plurimtfvc tcrminis conjlantcm , dcmonjlrationcs Gcor/jctrtcas 
a longc prxfcrunt , non antmadvcrtcntcs cjujdcm hcncficio clt- 
ci Ihcorcmata , c^nihtu ad id concatcnatim utuntur, Exijlt- 
mantcs prxtcrca Algcbram vcl hoc nominc non magntfactcn- 
dam cjjc , c^ugd folummodo circa ^quaticncs vcrfctur ac eaf- 
dem continut rejpiciat , quod fane ego maxirfii momcnti judi- 
cavcrim -y quippe harum opc tnfnita gcncra ProhUmatum pro 
uno gcncrc Prphlcmatum hjihcri qucunt , ac dcmum quicquid 
in untverfa Matheft arduum fcu difficile occurrityid omnc pcr 
aquafionem ahfque ulla amhage cr vcrhcrtm tnvolucris quam 
Jimpltctjftmc potefl cxpltcart. 



P R o 



r. L E M A 



Datis pofitionc duabus rcclis lincis parallclis A B, 
C D , &: in iis duolnis pundis A & E ; c punfto \ cxtra 
ipfas dato rcclam lincam duccrc F B D , qux a politio- 
nc datis ablcindat rcdas AB, ED, datam incct Tcra- 
tioncm habcntcs A F ad C G, fcu 4 ad d. 




Scrics Rcfolutionis. 

Ponatur faftiini, c]uod cjuar- 
litur , hoc cll , fjt A B aci E D, 
ut .1 aJ , fitcjuc A 1' X4 
C I au \t 
CLxi 
AB X V. 



Bbb 
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Hinc iit A F ad C G , ita A B ad ^tam feu £ D 



/ ^ 



Sed cx fimilitudine Aio"»» AFB&CFDeft quocjuc 

ut AFad AB,itaCF 

a X b/adCD.c + — 

a 

Quare crit p^r i6/cxti cdAF,CD cdAB,CF 
ac^dx 00 bx. 
Transferatur dxad altcram partem , ut incognitx quantitates 
ab una parte habeantur 

eritque acoobx — dx. 
Dlvidatur jam utraquc pars per — d 

&fitxx^-^. F^oc eft, rcfoluta xqualitate in propor- 
tionem, eritut/^ — ^/ad^: , ita^ ad a:. 
Id quod arguit, ad Problema lioc folvendum , ftatuendum efle 
ut G F ad C E , ita A F ad A B. Ut autcm ipfum componatur, 
rcpetantur Refolutionis vcftigia & ab ejus fine per eadem redea- 
tur ad id unde initium ccpit. Quemadmodum fupcrius jam fx- 
pmsmonftratumfuit, atque ctiam hic videre eft , prarmittenda 
prius Conftrudioncm , qu^e fic fc habet. 

Conjlru&io. 

Duda G Hparallcl^ A B veJ CD ac irqual/cE, 
agatur ex F pcr H rcda F H D, fccans A B , C D in B 
&: D : dico A B ad E D cffc, ficut A F ad C G, fcu a ad d. 

Finis Compofnionis. 

AF CG AB ED. 
WwdcLp^riCfcxtitni, ut 4 ad r/, ita a; ad /. 

dAF,ED tDCG,AB 
cnt fimiliter a f oo d x. 



, . cdAF,CE 

Hmc dcmpto utnnque communi 4<r, 



Quare 



Demonstrationibus. 
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aAr,CE+oAF,ED ' aAF,CE-f aCG,AB. 
Quarc ciit ctiam 4^+4/ x 4c + (ix. 

oCF, AB DAF,CE4.rz3CG,AB. 
Erat autcm Sc b x x u ( d x, 

aCF,AB nDAF,CD,fcu,aAF,CE-faAF,ED. 
Quaic^^^i^A^^-erit^x x 4^ + 4/. 

AF AB CF CD 

critquc ex fimilituiine ^1°»^«^ AFB,&: CFD,ut 4 a J .v,ita b ad c-hf- 

Efto jam ED X /, 

oCF.AB aAF,CE-f-aCG,AE. 
criti^ue b x 00 4 c d x. 

aCG,AB 
Addatur utrinquc d x, 

aGF,ABfcuaCF,AB— tisCCAB oAF,CE. 
eht i^yijcn t X — d X 00 4 f . 

id cft, rcducta proportionc ad xqualitatcm , 

GF GHvclCE AF AB 
Ex conftructionc cft , ut i;--^/ ad c , ita 4 ad x: 

Priiicipium Conjfofitioms. 

Rclidis igitur hifcc vcftigiis dcmonftratio cifdcm fupcrftru- 
crit talis. 

Dewonjlraiio. 

Quoniam itaquc cx conftrudionc GFcftadGHvcl CE, 
ficut A l- ad A B : -crit - rcctangulum fub cxtrcmis G F, A B « 
xqualcrcctangulofubmcdiisAKCE. Quibus fi addatur com- 
muncrcdangu umfub CG, AB,crit ^ rcCtangulum fub tota ^JJ^ ' J'' 
C F & AB acqiialcduobus rcclangulis fub A F, C E & fub CG, 
A B. Porro , quoniam cx funilitudine triangulorum A F B 
CFD,AFcftadAB, ficut C F ad C D : ciit ^ rcdangulum ^^i^J^" 
fub mcdiis C F , A B xqualc rcaangulo fub cxtrcmis, A F , C D, 
hoc cft , ' a:qualc duobus rcdangulis fub A F . C E & fub A F, '^J^^ « A- 
ED. Erat autcm quoquc rcctangulum fub C F, A B a^qualc duo- 

Dbb 1 bus 
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bus reaangulis fub A F, C E & fub C G, A B. v€qualia iEitur 
cmnt bina redangula fub A F, C £ & fub A F. E D binis rcdan- 
gulis fub A F , C E & fub C G , A B. A quibus fi communc au- 
fcraturreaangulum fub AF,CE> critetiam reliquum rcaan- 
gulum fub A F , E D xqualc reliquo reaanculo fub C G A B 
e 16 Unde « ut A F ad C G, ita A B ad E D. Quod crat faciendum. ' 

Hacjenm quaprxccjjerimt Problemata ^ Thcorcmata iftm 
naturx ccnferi fojftmt , c^uorum dtfficultas in demonftrationi- 
bfu ex calcttli vefttgils eliciendis pottus quam in iifdemper Al- 
gcbram filvendis dr oftcndcndis conftftere jttdicari debet. Et- 
cnim cum in Algehra Vrohlemate attt Theoremate ad Aqua- 
ttonem perdtiHo hac feciindiim certas regulas reducatur refol- 
vatttrg. , at vcro demonftratio Gcometrica , qtia ex eortim cal- 
culo depromenda efl, non femper cifdem legthiu fit obnoxia, 
fcd dtverfimodeprout requiritur, immutanda veniat , ut ipfk 
commodeftliciierg.pcr GeometrixElementa explicetur: vifum 
nohisfiiit htc confeqtienter illius contrarium in adduclis aliquot 
exemplis patefacere , utpote in qtiihw prxcipua dtfficultas in 
tpforum per Algcbram enodatione ftta effe appareat. m quem 
fincm duas pnmum J^aftiones Artthmeticas in medittm tf- 
feram , ut, ipfts beneficio calcuii htijtis Geometria folutis, cuique 
patmanifcftim, qtio paclo illius ignari deinde adeafdem fol- 
vendas ratiocinari poffnt , vulgaribtis tantkm Arithmetices 
regulis tnftrum. ^ibus aliquot ^xftiones Ceometricas ejiif. 
dem generisftihjtinUurus fum, quo ftmtilconftct plurimas etiam 
tales reperiri , poft quariim folutionem Algebrdtcam ultro velut 
fefe offertfolutio ipfarum Geometrtca, ita ut quod illius demon- 
flrattonem inftifcr concernit Geomctri^ Ekmenta jam edocios 
non effugiat. 



' tationum 

OEnopoUdtiplexhnbetvinum^unm^ fltiirix aU^ ' 
"fXr M-conh^^nthartts. Vult autemmixtior.mfZ:^^^^^ 

dolttm 



ticarum. 




DemonstRationibus. 581 
doii:4?^i vini vcndcre pojfit ; s floreni-f, ^uritur , quot can- 
th.tros utnt^fque ad h.vic mtxttonemficicndam jumerc dcbeat? 

Ponaturcumdcbcicfumcrcx cantharos primi 8 ftufr. fcu4, 
(<c y cantharos fccundi 14 llutr. lcu b. 
DcinicfupponcnJodolium contincrc 80 cantharos ku c, Sc 
prctium 55 ilor. vcl 700 llufrorum , quo ipfum vcndi dcbct, 
vocari : crit x-^yooc 

& XODC — 

Quxratur jam quanti conftcnt canthari utriuft]ae vini , quo 
dohum implcri debct : diccndo 

Canth. conjht ftufr. , qumt lonjlalum Canth. ftufr. 

i 4 X I facit rfx. conftant 

canthari primi 
vini, in doliuiu 
infundchdi 

ftufr. 
facit hy. conftanc 
cantharifccundi 
vini , in doHum 
infundcndi 

ftufr. 

erittiuc fumma AX-\-hy yid. 

transf. alt pan 



Canth.ron/?4f ftufr., qudnticonjldhunt Cinth. 
I b ) 



Axood — hji 



divid. utnnquc pci 4 



fit.vx-^- 



Erat autcm&xaor — j. 

d — by 
Quarccnt c — 7 » — 

tnuit. umnquc pcx 4 



tramf. 



tmt. quanQUtcs.ut qu; 
y du^ funt unam tc- 
icani xquauoms pincm 

4xs. utnoquc pcr ^ — < 



4C — 

r 


Aj zod — hj 




djood — ac 



& fit ; X 'iTJ;^ vcl ' ^,-2^. Id eft, crit ut 
i;— 4ad ijitad^Acadjf. 
Bbb 5 Qli«- 
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Qu^ftioneliacitarefoluta, utconftet, quo pado in qusefiti 
invcntioncm circa hsec facicnda ratiocinari liccat, infpiciatur fe- 
qucns illorum intcrpretatio. 

Mult. (*. 80 Canth. fcu, dolium Subtr. 
pcr a. i> ilufi . Ex d. 700 flufr. conftat dolium plcnum 

vino 8 & i^ftufrorum 

fiunt ac,6^oi[u^r 4 r. ^^40 flufr. 

conftatdolium ple* Relinq.ri — ac. (^o ftufri , quibus dolium plus 
num vino 8 ftufro- conftat impletum vino 8 ftufr. & 

rLiiii. 1 4 ftufrorum, quam plenum folo 

vino 8 flufrorum : vel etiam, qui- 
bus canthari 14 flufrorumin do- 
lio contenti cariores funt cantha- 
ris 8 flufrorum , illorum loco 
fumptis. 

ftufr. ^ 
Ex£^.i4 ^"btr. 
fubtr.rf. 8 Canth. So Canth. dohi 

t—jV^llufr, — I — 4r. (^oftufr./ facit ^ ^3.7^^^" locanth.i^ftu- 
diftcrcntia pre- differentia pre- frorumco^ 

tii unius can- tii cantharorum Yd.c—^.jo canth. 8 ftu- 

thari in dolio frorumx.v. 

U >E S T I O. 



^^frio 46 Ancilla forum petit, habcns 5>y ftufros , ut iis nania 
usiibripn- & pira emat *, ubi venicns , 10 poma ipli o«-eruntur 



tisiibripri- 6C pira 

7m Excrci- j ^^^(^^ ^ ^ ^ ^'^^^ ^ ftufris. Quxritur , fi utriufquc fru- 
vofirayum ftus fimul X oo Iiabcrc vclit , quotpoma&piraleorfim 
r/:r ^ccipcredcbeat? 

Ponaturancillamdebereaccipcre .V poma , undecum utriuf- 
quc frudus 100 feu ^funul pro 9- ftufr.fcu /; habcre vclit, fcqui- 
turipfam recipere debere 4 — x pita. 

Hinc cum lopoma fcu c offcrantur i ftufro feu ^f, 25 pira 
feu e ftufris 2 feu /, quxratur quanti jam conftcnt alUimpca x 
poiua, & it — X pira. 

Di- 
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Dicendo ; ^^f^ 
Poaucow/Lmftuh-.,qM4mifuwjf4&fmfPoma * r- , 

^ ___ ii — — X/ facit ^ .conftantpoinalumcnda 

Pira conpnt ftufr. , qtunnconjlAhtimVin 

g f 4— .V/ facit^'7 ' pirafu- 

mcnJa 

ftufr. 

critqucfumma ^ 

mult. utimquc pct c « ~" 

<fr.v-t-f/ 4 — cjxzocbe 
iransf. f /« ad alt. partcm — ' ; 

dex — cj xoocbe — cj .1 

div. ut::r. 'ue rcr ^ — — ~ ; — . 

Ad fractionis hujus rcfolutioncm , fiat ut c ad , ita f ad cjuar- 
tam, «luxvocctur critquc c^:x>de. Undcpro x ao' 
fcribipotcrit xx^.^f^cl^Z-/'- Dcindcliatut .ad/^ita 
4 ad , qux vocctur /; : critc|ue e b »/4 ; ita ut pro x x y_ 
fcribi pofTit X X ^y^/^ . Hinc fi dcmum fiat , ut ^ -/ ad r , ita 
^ — /; ad 4t^,cntcaxx, quantitati quxfitx fumcndorum po- 

morum. »11 r 

Qur itaquc ad quxftionis folutioncm citra Algcbiam fccjiicn- 

ti modo argumcntandum cllc infcrunt 
Poma ftufr. Poma 
c d e g 

1 15/ faciti;ftufr.conftanti5Poma. 

fubtr.f. 1 ftufr. prctium 15 pirorum. 
Rclinq.^— /Trtufr.quo 15 poma carioia luiu ^ ii^, 

Pira ftufr. Pira Subtr. 
^ 4 9; ftufr.conftantioopoma5cpiratuiml 

2. 100/ facit/?. « ftufr. conftant 100 pira 



i-clinq. t — /). i; ftufri, quibus 100 poma &: 
pira fimul cariora funt 1 00 piris, vcl ctiam, 

qui- 
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ftufr. differ. 



CONCINNANDIS 
cjuibus poma in centenario contcnta cnrio- 
la funt piris corum loco fumptis. 
Poma flufr. diffcr. Subtr. 
e b — /; ^.100 

j ■ ■ z 5 — ■■ 1 1 / facit X. 7 5 poma 

dc a — X. 25 pira. 

P R O B L E M A. 

Mctiri alcitudincm tiirris AB, iit Sc diftantiam A C, 
bcnchcio duoruni baculor um C D , E datis GDdoa 




EftoACooA:, 
& A B 007. 

Scries Andyfeos, 

Duda I F parallela AE, crit propter (Imilitudinem ^^""1 ARF 
&GDF 

ut AB adlF vel AE, itaG D ad KF vcl CE. 

y a;H-^ — a, I b. 

Ac proinde per 16 fcxti 
byooax^ab. 

Eodcm modo , erit propter fimilirudinem A"»^ B D G &: R F H 
utBDadBF^five I Kad 1 F ^ ^rn 

hoceft,ACadAE,itaGDadHF. 
X .x-^b a I c. 

Adeo- 



D E M O N S T K A T I O NM B U S. ) ) 

Adcoc]uc pcr 1 6 lcxti 

Aiifcratiuuiiinquc 4X, 

Dividatur jaui utracjuc pars pcr c — 4 , 

critc]uc.vco;^^. Hoc eft, rclblvcndo arqualita- 
^ tem in proportioncni , crit ut 
c — 4 ad 4 , ita b^d x. 

Jain cum cidcm xtjualia intcr fe quoquc fmt xcjualia 

crit ^ >• X <: X. Hoc eft', erit ut t ad f , ita x ad 
QuoJ fi autcm invenirc lubcat/, non invcnta prius x, fubro- 
gctur in hujus locum in xcj.iatione ultinio hic invcnta valor ejus 



inventus 

C M 



hetc]uc bjf X , 

Ubi, fi ntrincjuc dividaturper 6, invenietur x-^. Qux 

quidcm xqualitas in proportionem fic rcfolvitur, dicendo: ut 

c 4 ad 4, ita c ad^ L quibus itaquc hiijufmodi Conftrudio lcu 

operandiiiiodus clucefcit. 

Sumpta H L arquali G D, junclaciuc DK, liat uc 
f — 4 ad 4 , hoc cfl: , uc F L ad L H , fivc F D ab D B, fivc 
ctiam FG ad G A, icaECfeu* adCAfeux; &:ita 
quoquc F H fcu c ad A B fcu;'. 

Cujus dcmonfkratio cx i'^' ^ 4" fcxti hbri Elcmentorum per- 
fpicua cii y quippc confidcrando rcdam D L ipli B H parallclam 
kcarc proportionaHtcr rcchis B F, F H, perinde ac D C, quar ipfi 
AB cft parallcla, fccat rcdtas A F, A L ; ut &: rcdam F E cidcm 
A B parallclam , facicntem A^* fnniha G F H & G A B. 

Cxtcrum ut praxis hujus Problcmatis cuivis obviafit, vifum 
fuit illud pcr numeros illullrarc, ut fequitur. 

digit. 
EftoGD 30 4xi4 
C E oo ^ 30 53 
& HF »^ 00 z5« 

Ccc Ut 
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Ut FLadLH, 
feuFDadDB, 

Problema. 

Metiri diftantiam turrium A, B , cum ad A pcrvc- 
nirc licetjdatisCADo^, ADx)^', CDddc , AEx>dy 

Efto A B 00 ,v. 



Series Analjfeos. 

DuaaGEparallela CD, fiat 
propter fimilitudinem t^^^KDQ 
& AEG, 

utADadDCitaAEadEG 

h c '-^: 

kemque 

ut ADad AC>itaAEad AG* 

t . ad 

h 4 dl -y. 

HincpropterCmilia 

Ai^CBF&GBE 
crit ut 

CFadCB,itaGE add.AB>y> 

,_4+x-^//adGB.^ 

Ac proinde per 1 6 fexti erit 
o C F,G B arquale a C B,G E 

ade-^bex Acd-^cdx 




00 



Inventa igitur a:quatione , ut 
cvanefcantfradiones , multiplice- 
tur utrinque ^cv b y dc fit ad 
hexoQdcd-^cdx. 

Transferantur jam quantitates, 

ita 



U E M O N S T R A T I O N I B 11 S. jij 
ita ut qux in x ductx lunc unaiii partcni xt]uationis obtineant, 
rcliqux autcm ahcram 

fictcjuc t f X* — cdxo:)4cd — ade, 
Dcnicjue dividatur utrincjuc pcr bc — c d 

cntqucx» - • 

Jamut xqualitas ha:c omnium facillimc in proportioncm rc- 
folvatur, fimul^uc indc cluccat, quo pado quis ratiocinari tcnca- 
tur , ut quxUtam lincam A B feu x cx datis quam brcvilfunc in 
vcniat : animadvcrtcrc oportct , quinam litcia plurimum 
omnium in hifcc tcrminis rcpcriatur. Qux igitur cum hicde- 
prchendatur elle d^ ipfaque fc ter prodat, ubi rcliqux non nifi bis 
otfcnduntur, fjcicndum cft, ad dcprimcndas dimcnfioncs , ut il!a 
in omnibus tcrminis invcniatur. In qucm fincm li fiat ut ad ^> 
ita e ad 4»™, qux voccrur/: erit dfoobe^ic proindcx»''^^^-*^-^ 
fea*-lr^'. nimirum,abbrcviandoterrainosomnespcrJ. Ubi 

f — ^ • r 

fidemum fiatut/— <: adf — f,ita4 ad^""^: cntipfaxx, hoc 
eft, ooquxfitx hncx A B. Atque ita apparct longitudmcm cjus 
duabus rcguHs trium fcu proportionum invcniri pollc , qux ahas 
jbusaut pluribus invcftiganda foret, fi nullum in rcfolvcnda hac 
fradionc ficrct difcrimcn. 

Ubi notandum, candcm fraaioncm ''-jfzTd^ ^"^"^ "^' 
do in duas proportionum regulas cffc refolubilcm , qux fingulx 
ficut prxcedcntcs non prxtcr unam dimcnfioncm aenofcunt fivc 
omnino fimpliccs cxiftunt. Nimirum confidcrando in duobus 
tcrminis rcpcriri cd,^ \n fingulis rcliquorum duorum rcpcriri r, 
adco ut, fi planum cd in aliud tranfmutctur , cujus unumlatus 
fit litcra e fic in omnibus tcrminis haberi valeat, qux dcindc 
omitti poflit. Ac proinde fi ftatuatur , ut f ad f , ita ad 4^, 
qux vocctur g : crit egoocd/iu ut pro "l^Z^^/ ^""ibi poflit 
tLLr^wcl^^^Z^/. Undcfirurfusfiatut h-^g ad^ — rf,ita 
^adV^: erit cax?v,Iinex quxfitxAB. Qux quidcm animad- 
verfio, cumin abftracto fiat nullafaaacalculirclationc fivc rc- 
ftriaione ad figurx lineas , luculenter oftendit , quampcrpcram 
judiccnt illi , qui non ritt pcrfpicicntcs hujus Geometrix Metho- 
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dum conftruftiones concinnas aliunde potius quam ex ejus cal- 
culo dcrivari autumant. Quod utiquc plurimis excmplis dcmon- 
ftrare poficm , iisquenon inelegantibus , fcd cum id prolixius 
explicarc non fit hujus loci, hxc in mcdium attulifib fufi-ecerit. ^ 

Dcnique ut pateat , quo pado prcecedentis haclionis rerolutio 
ad figurselineas pcrtineat cac|ae fimul nobis manifeftct, qualcs 
lincse ducendx fint , quse nos ad qu^efiti fincm perducant : confe- 
quens fueritut eaqua^ad facilitarem redudionis circa calculum 
feorfim fumus meditati ad figura? lineas referamus, Conftruclio 
igitur five operandi modus taiis eft. 

Fiat ut d zd b ^ hoc eft , ut A E ad A D fivc C H ad 
C I, ita C F fcu ^ ad CK feu / Dcinde fiat ut f—c ad 
c—e, hoceft, utKDadDFfive lDadDB,itaCA 
fcu 4 ad AB leu x. 

Cujus demonftratio ex ipfa proportionalium applicatione ma- 
iiifefta eft. 

Eadem manentc fra<ftionis refolutione poflunt d\d:x propor- 
tionalcs diverfis aliis modis figuras accommodari, indeque velut 
alicT conftrudiones concinnari , quibus licet figurae valde dillimi- 
les appareant, operatio tamen una eademqiie exiftit. Quas qui- 
dem omncs hic exponere propter earum multitudinem fuperva- 
cuum duximus. Idem intellige cum praecedens fradio fecundo 
modo refolvitur. 

Unde colligerc licet , cum ex fola applicatione harum propor- 
tlonalium , mancnte refolutione fradionis aut eadcm aliquantu- 
lum immutata, complures vix uttroquafi fefe prodant, quibus a 
datis ad qusefitum pcrducamur , quanto ideo cum emolumento 
hujus Geometria? calculus ad omnifarias quxftiones adhibeatur; 
utpotecujus beneficio non modo difficultas omnis breviterob 
oculos ponitur,fed etiam quid circa illas fit fadu opus plene edo- 
cctur. 

Cxteriim ut iis, quibushujus generis Problemata arrident, 
quar abfque ullo inftrumento iVTathematico in campo perfici 
queunt,etiam praxis allati Problematis conftet, vifum fuit illud 
fervando priorem fradionis refolutionem fecundum fuperiorem 
ejus applicationem per numeros illuftrare, ut fequitur. 

Efto 




00 COO 1^1. 



Tum fiat 
Ut AEaJ AD, 
lucCH adC I, itaCFadCK 
i25 — 590— 151 / 4^6* 

CD. 410 

fubtr. CD.410fubtr.CF. pcd. 
Dcindc,utDKrT^^* ad F D. i68,itaCA.45o/ad AB.4500. 
Sivcut ID ad DB 

P R O B L E M A. 

Trianguli A B C prodiido latcrc A C ad D , diK^a- 
quc rcda D E F , fccantc CB, AB in E &: F, dancur 
ABx>4,BC3o^, ACoo^, CD^^, CE»^: 
oportcatquc invcnirc A Fxx. 




Scrics Ansljfeos. 

Duda FG parallelaBC, fiat proptcr fimilitudincm triangu- 
loruniABC & AFG 

ut AB ad BC , ita AF ad FG 

^ 1 XI ~. 

Ccc 3 Itcui- 





De concinnandis 
Itemque 

iit ABad AC,itaAFad A-G AC GC 



ca — 



a c X I qiKX fub Jufra ex c, relinquit 

Hinc propter fimilia C E D & G F D 

erit add.CD.i 
utECadCD,itaFG 

e d / ad U D. ^ . 

Ac proinde per i6 fexti 

qECGD aCD,FG 



xnult. u.triiiqiic pcra 
aJd. utrinquccf X 
div. utiinquc pcr dlf^ce 



dae-^-cae — cex dlrx 

— 00 



dae-^-c ac — c exoodbx 
daeA-caeoodbx-^cex 



00 a;. 



dlf-hce 

Ad refolvendam hanc fradionem, fiat ut f ad ^i, ita 1? ad 4^=^"^ 

quae vocetur/; eritque/^ x^/^, adeoque Arx^^^^J^feuyi^ . 

Deinde fiatut/+^ad^, itaJ+f adA;. Quod ipfum docet, ut 
ex datis lineis invcftigetur quxfita linca A F , ducendam elfe ex B 
lineam B H ipfi F E D parallelam , donec occurrat produda^ 
A C D in H. Cum enim ftatu.endum fit ut r ad , hoc eft , ut C E 
ad C D , ita feu C B ad 4^^^^; p^tet hanc fore ipfim C H. Ac 
proinde fi porro fiat ut /-f- f ad ^ , hoc cft , ut A H ad A B , ita 
i-f-c feu AD ad a; : manifeftum cft invcniri hinc quantitatcm 
quxfitx linese A F j ita ut hic ficut in duobus praecedentibus Pro- 
blematis demonftratio ex fola proportionalium applicationeper 
feperfpicuafit. 

Qaod fi autem quis alio operandi modo aut etiam eodcm fed 
aliarum lincarum duflu qucefitam lineam A F invenire defideret, 
obfervare poterit ea , quse a nobis in anteccdenti Problcmatc in- 
dicata funt. 

Ca^terum cum & praxis hujus Problematis in cxtrucndis for- 
talitiis, chomatibus, promontoriis , aliifvc, non parvi ufus exi- 
ftat; nimirum, ubi influvio, mari, aut locis paludofis a certo 

pundo 



Add. 
AC 14 
AB CD.io 
-15 AD.i^/ad AF.9. 
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punsSo ccu tcimino iccu linca dcterniinaii dcbet , datum conti- 
ncns virgarum pcdumve numcrum : non abs re fucrit , fi & illius 
praxin paucis luc cxplicavcro , prifcrtim cum abrt]ue ullo inflru- 
mcntoMatlicmatico ncgotium hoc cxpcdirc liccat. 

Ponamus itaquc in dircdum ipfius A C a C ufc^uc a J D dcfi- 
nicndaclVcreaaCDjContincns i o perticas fcu virgas. Inciucm 
fincni ercctis tribus baculis , A, C, & B , ctformantibus triangu- 
lum c]ualccunc]uc A B C, ac intcr B Sc C crcvfto ubicunquc c]uar- 
to L, i\ mcnfurcntur A B, B C, A C, & C E, ritcjuc, cx. gr. , A B ao 
4xi5,BC»(/xi5,ACx4Xi4,&:CEao^3os pcrticarum 
feu virgarum : oportcbit cx his juxta & ipsa C D x x 1 o qux- 
rere longitudinem lincx A F , pcrinde ut Tupra atquc cx fcc]ucnti 
opcrationc viderc eft. 

CE CD CB 

5 10 13/ad CH. i6 

add.AC. 14 

AH.^ 

Hinc fi ab A vcrsus B in recla A B mcnfurentur 9 perticx fcu 
virgx , atque in F hujus mcnfurationis tcrmino baculus crigatur, 
fiet . ut , fi a C in dire^um ipfius A C progrediamur , cxtrucndo 
aggcrcm aut ctiam navigando cum fcapha, donec pcrvcntun^ 
fucrit in dircftum ipfius FE, rcctaCDtunc lopcrticarum fcu 
virgarum fit futura. qualis rcquircbatur. 

Qui plura hujus gencris Problemata viderc defidcret , adeat 
Appcndiccm noftram dc Simplicium Problcmatum conflruc^io- 
nc, c]uamuna cum Excrcitationibus noftrisMathematicis haud 
ita pridem in lucem emihmus, ubi ifta fufiiis pcrtra^antur, ctiam 
fine ullius calculi adjumcnto. 

Problema, 

cujuj foluiione innbtefcit , ({ua ntione priord duo Theoremata 
i C/tpitts i'^ /thrt Almageflt P t o L E M it I. 
tnventa fuerintfeu invenirtfofftnt. 

In rcclas A B , A G dudis utcunquc rcdis B E , D G, 
fc mutuo dccuflantibus in Z> dctur ratio G D ad D Z, 

uc 
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jpi De concinnandis 

ut a ad h, necnonratio ZB ad BE, utc add: cpor- 

tcatquc invenire rationem G A ad A E. 

Scries J^alyfeos. 

EftoG D ooa 

DZoob, eritque Z G x a^b 
BZooc 

B Eaoii jCritqueZEoor/ — c 
AG oo X 
&: A E xj', eritquc E G x x— 

Duai D F parallela B E , erit 
per 2 fcxti 

utGZ ad ZD, itaGE Ex AE. 

a — b—^b X— ^7 aJ ER 




;^^/Sfubtr. 

3 



rcl. AF.^-^—A-* 



Tum fiat propter fimilia A'^ G Z E & G D F 

utG Z ad Z EjitaGD , ^ 
, j / ad D F. - 



a^b — 



ad — a 
a — b 



Quibus fic conftitutis, crit cx fimilitudinc Aio^""! D A F & B A E 
ut DF ad A F, ita B E ad AE 



ad — ac 



Et fit per i6 fexti 

mdy — acy 



a — b 



00 



ady — bcix 



Hoc cfl, omiflb communi dcnominatore a b 

erit Ady — acyooAdy — bdx, 
Undcdcmptoutrinque^rf/, ac reliquis liinc inde tranflatis, 



utfigno4-adficiantur 

habcbitur bdxooacj, 
Qux arqualitas in proportioncm fic rcfolvitur 
Arad^, ita^cad bd. 



Quod 
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QuoJ ipfum docct , rationem quxHtam G A ad A L fcu a: ad 
clle compohtam cx ratione G D ad D Z fcu 4 ad ^ , cx ratioiic 
Z B ad B E lcu f ad J, id cft, rationcm G A aJ A L pcr 2 3 fcxti 
t llc candcm, quam rcdanguli fub G D , B Z fcu ac ad rcdangu- 
lumfubBE, DZfcutrf. Atqucita conftat, cjuo pacloprimum 
dictorum 1 hcorcmatum invcntum fucrit fcu invcniri polTu. Id 
autcm cx Rlnrinoldi vcrfionc ita fonat. 

In du.u reilas lineas AB & AG deiucld dux tccIa ItncA 
Z> E GD fccent fe mutuh in funcio Z. Dico quod ratio G // >, 
ad AE corrtpojita cjl ex rattone GD AdDZyCr ratiotte ZB yy 
adBE, „ 

Hir.c poftquam innotuit , quo pado datis rationibus G D ad 
D Z , & Z B ad B E ctiam dari intclligatur ratio ipfius G A ad 
A E , utpote cjux ex datis hifcc rationibus cft compofita : haud 
inutilc fiicrit , fi ultcrius hic oftcndam , quibus dacis Hncis hxc 
quxfita ratio cxprimarur, quandoquidcm ratio daii eliv-tur cui 
candem cxhibcrc valcmus. 

In c]ucm fincm fi invcnta ratio ad M ad coiunuuKir. auiu:- 
dincm rcdigatur,quod quidem quadruphcitcr ficri potcR, fumcn- 
do ad hoc ahquam cx datis lincis, obtinebitur quarlita ratioin 
InnpIiciiTinus tcrminis. 

Etcnim aflumcndo communem 
altitudincm f , filiatut fadii,ita 
b ad 4""» , c]ux vocctur c : eric 
c eoobdy ita ut qua-fita ratio fic 
cadcm, cpx ac ad ce , hoc cil, rc- 
jcda communi altitudincf , ut 4 
ad e. Quod ipfum Pcolcmxifi- 
guram prodit, in qua cx puncto E 
duda cft EI parallcla ipfi G D.' 
Si cnim in ca nat ut r ad , id cft, 
ut ZB ad BE, itaDZfcu^ad 
^tam erit ca linca E 1 ; ita ut G D 
aJEI fcu 4 ad e quxfitam r.^tioncm manifcftct, candcm quippc 
c]uar cft ipfius G A ad A E. Ut patct cx 4«* fcxti , propter ftmili- 
tudincm A"»"' D A G &: I A E. 

Sic etiam alfumcndo communcmaltitudinem a, fi fiat ut a ad by 

D d d hoc 
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hoc eft,utDGadDZ, itaHG 
vel B E feu ad 4""^ , (\ux vo- 
cctur/: eriteaxZI. Et nt 
a f 00 bdy itautquxfitaratioli» 
eadem , qu^e ac^id^f^ hoc eft, 
rejccla ^ coinmuni altitudinc, 
cadcm qua: c ad /feu B Z ad Z I. 
Hanc autemeandem eflc,quam 
ipfius G A ad A E, ita patet. 

Produdis namque A B, G H 
donec cocant in K, erit propter 
fimihtudinem A»um B D Z, 
K D G , Hneamque D H limili- 
ter in utroque duclam , ut B Z 
adZI, itaKGadGHfeuBE. Utautem KG ad BE, ita eft, 
propterfnTiiHtudinem A"^"'" K AG & B AE , quoque G A ad 
AE. Quare etiam B Z ad Z I erit, ut G A ad A E. Unde liquet, 
fi a pro communi altitudine fumatur, ducendam efle ex G redani 
GH ipfi BE parallelam, donec occurrat red^ ex B dudseipfi 
AG parallelx in H : eritquc , junaa H D , B Z ad Z I ratio 
quxfita. 

Haud fecus , fi afluma- 
tur communis ahitudo 
fiatque ut b 4 , hoc eft, 
ut Z D ad D G , ita B Z 
feu c ad 4"'" , qux voce- 
tur ^ : eritea 00 1 G. Etfit 
bgooac y ita ut quxfita ra- 
tio G A ad A E eadem fit, 
qux bgad bdy hoc eft , re- 
jccta communi akitudine b, 
cadcm cpx g 2d d CewlG 
ad B E. ut patet ex fimili- 
tudine A^ura I A G & B A E. 
Quod ipfum arguit,fumcn- 
do b pro communi altitudine, ducendam cfle ex G red-am GI 
ipfi B E parallelam, donec occurrat produdse A B in I, ut habea- 
tur ratio qua^fita I G ad B E, 

Ncc 
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Ncc alitcr fic , fi , affumpta 
coDiniuni altitudinc d, imutd 
ad f, lioc cfl: , ut B L nd B Z , ita 
G D vcl I C fcu 4 ad 4^^'» , (\ux 
I/ \ vocctur /; : crit ca x D F. Et ht 

^ / .... \ dhoodc , ita ut quxfita ratio fit 

i% cadcm, quar ^/;ad bd, lioc cft, 
...^C rcjccla communi rltitudinc d, 
j-^/ cadcm qua: h ad b lcu D F ad D Z. 

Hanc autcm candcm clfc, 
3' quaniGAadAE, itapatct. 

Eftcnim, proptcr funilitudi- 
ncm A^-J^ B D F B I C , lincamquc B E in utroejuc hmilitcr 
ductam , ut D F ad D Z ita C I feu D G ad 1 E. Ut autcm D G 
ad 1 E , ita cft, proptcr iimilirudincm D A G & 1 A E, G A 
adAE. Quocirca&DFadDZerit,utG Aad AE. Atqucita 
liquct , fumcndo d pro communi altitudinc, duccndam cllc cx G 
rcctam G C ipfi B A parallclam , doncc occurrat rcd.v pcr E ipli 
D G parallcl.r in C , rationcm quxfitam cflc D F ad D Z. 

Caetcriim ut pateat , qua rationc dcmonflratio prxccdcntis 
Theorcmatis, cjualis a Ptolcmxo afertur,ex allatis dcduci poflit; 
nt & quo pacro cxindc plurcs alias dcinonilrationcs fimilcs con- 
ficcre liceat : vifum fuit eandcm una cum aliis tribus , a me dcdu- 
(ftis, liic fubjungcrc, calculiquc vcftigia, quibus innituntur , lunul 
hic adliibcrc atquc patcficcrc. 

Ut fupra cll Ratio 
ZB BE DZ IL GA ad AE 
, . c d b/ i' dC bd 

/\ dc c e 00 bd, vc l ac ce 
\ fcuTTD ilT 
^ • ...\ ' ' 

*• pz .'be 

\\ mcd. tcrui. 

O ZB 

Ddd 2 De^ 
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3 ) Ducatur enim per pn^um E linea E I ^uidiftans lt7ieA G D. 

^oniam igitur lineA G D ^ £ / funt ac[uidijlantes , ratio 
3 ) lintA GAndAE eadem eft , qua c/l linea GDad lineam B I . 
33 Adfumatur autem deforis linea Z D. Erit igitur compofita ra- 
3 3 tio linex G D ad lineam E I ex ratione line^ GD ad lineam 
33 D Z 5 d-x ratione lineA DZad lineam E L J^are dr ratio 
33 lincA GAad lineam A E compofita e(l ex ratiofie linea GDad 
33 lineam DZ^drex ratione Unea DZ ad lineam EL Eft autem 
33 & ratio lineA DZ adEl eadem rationi line<z ZB ad Imeam 
,,BE, cum Aquidiftantes ftnt lincA EI& ZD. Eatio igitur li^ 
^^ncAGA ad lincam AE compoftta eft ex ratione lincA GD ad 
3) Lineam D Z & ex ratione lincA Z B adlineam B E. <Sjiod 
35 crat dcmonftrandum. 

Aliter. 

Ut fupia eft Ratio 
GDDZBEvelHGZl GA ad AE 

a-^b d I f ac bd 

Scafoobd. vel ac af 

BZ Zf 
fcii c / 

"'DZ 
BE ••.vclHG 

ined.tcrni. 'd' 

GD 

a.' 

Dufta GK parallcla ipfiBE, doncc occurrat produaa: AB 
in K, agatur B H arquidiftans A G, occurrens ipfi K G in H , jun- 
gatui que H D, fccans B E in I. 

Quoniam itaquc, propter fimilitudinem A^u^^K A G & B A E, 
G A eft ad A E , ficut K G ad B E vcl H G ; fcd ut K G ad G H, 
ita quoque eft, proptcr fimilitudinem i^rum K D G & B D Z , li- 
ncamquc D H in utroquc fijniliter duftam , B Z ad Z I. Q^arc 

ctiam 
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etiam crit G A ad A E, ficut B Z ad Z 1. Hinc airuinpta forinfccus 
linca B E, quoniam ratio B Z ad Z I compolita cft cx rationc B Z 
td B E, &: cx rationc B E vcl H G ad Z I , id cft, proptcr fimilitu- 
dincm Afum HDGi^'IDZ,cxGDadDZ: ci it pci inde ratio 
G A ad A E compofita cx ratione B Z ad B E, & ex ratione G D 
ad D Z, Quod crat oftcndendum. 

Adhuc aliur. 




Ut fupra cfl: 
DZ GD BZ IG 
b ( / g 



GA 

4C 



Ratio 
ad AE 
bd 



yc\bg bd 



IG 
fcu 5 

GD' 
a 



BE 
. d 



BZ 

'C- mcd.tcr. 

DZ 
'b. 



Etenim duda G I parallcli B E, ufque dum occurrat produdcc 
AB in I: crit,proptcr Innilitudincm I A G & B A E, ut G A 
ad A E, ita 1 G ad B E. Hinc cum, allumpta forinfccus rccta B Z, 
ratio ipHus I G ad B E compofita fit cx rationc 1 G ad B Z, id cft, 
proptcr fimilitudincm ^^^^ 1 D G & B D Z,cx G D ad D Z, & 
cx rationc B Z ad B E : ci it paritcr ratio G A ad A E cx iifdcm 
rationibus compofita. Quod crat oftcndendum. 

yel etUm hoc paclo : 




Ut fupra cft 
BE BZ GD DF 
d — c —4 / h 
dcdhx>4C. 



Ddd 



Ratio 
GA ad AE 

ac bd 

\d dh bd 

DF DZ 

kixb b 

BZ-. 

c^ DG vcl IC 

'.ar mcd.tcr. 
•.BE 

Ui 

Duaa 
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Du(5la G C ipfi B A parallela , donec occurrat redse lE C ipfi 
DG parallelarin CjjungaturBjfecansDG inF. 

Quoniam itaque , propter fimilitudinem A»^""^ D A G & 
IAE,GA eflad AE, ficutGD vel IC ad lE; at utlC ad 
lE, ita cjuoquecft, propterfimilitudinem A'""^ BIC & BDF, 
lineamcjue BE in iitroque fimiliter duclam, DF ad DZ : erit 
ctiam GA ad AE, ficut D F ad D Z. Affumatur jam forin- 
fccus linea D G. Hinc cum ratio D F ad D Z fit compollta 
ex ratione D F ad DG vel I C, five B Z ad BE, & cx ratio- 
ne DG ad DG : erit fimilitcr ratio G A ad AE compofita cx 
ratione B Z ad B E , & cx ratione D G ad D Z. Quod crat 
oftcndcnduni. 

Idcm paritcr de i^» P t o L e m ^ i Theoremate aliiscjiie fimi- 
libuseft intclligendum. 

Vnde conjlat , prafuppofita /llgebrx cognitione , haudqun- 
quam necejjaria ejje extpmanda^ qu£ de Rationum LogtJlicA 
communiter traduntur , non magis quam fi ad cujujvii generis 
qtufliones per Algehram folvendas multifaria addifcantur 
'Iheoremata : cum ^ innjenire illa ^ demonfirare ipjius aL 
gehr.t fit munm , c^uam c^idem excolcndo non modo tngentnm 
exercetur.Jcd res ipfa fundttus eruitur, ciira eam wro f^pifjt- 
?ne illa ipja Theoremata non fatis feltciter adhibentur. 



P R 



O B L E M A. 



Latifiindii A B C D cognitis omnibus lateribus 6c 
angulis , ab codcni datam portioncm rcfecarc , li- 
ncis EF,FG, GH,a^HE latifunclii latcribus A B, 
B C , C D , D A parallclis, & ab iifdcm pari ubiquc 
intcrvallo diflitis. 

Jundis AE, BF, CG,&DH, dcmittantur cx E , F 
G fuper AB,BC, CD, & DA perpcndiculares E I F L 
FM,GN,GO,&EK.atexD fuper G H & H E pcrpcn- 
diculares DP & DQ^ ^ ^ 

Quoniam itacjue in redangulis triangulis A I E & A K E qua- 

drata 
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^ ilrata c]iix tiuiu cx A I , 

1 E ncc non cx A K , K E 
/ i cjuadiato cx A E fer 47 

fnmi Elcmcrttorum lunt x- 
cjualia, crunt & ipfa in- 
tcr fc .rqualia. Eftautcni 
cjuadratuni cx E I .vqua- 
lc quadrato cx E K , quip- 
pc ob xcjualitatcni rcda- 
rum E 1 , E K , xcjualc 
intcrvallum indicantium; 
Quare ctiain quadratum 
ex A I cjuadrato cx AK 
a:quale crit > adcocjuc 5c 
A I xqualis A K. Hinc 
cum tna latcra trianguli 
A I E xcjualia fint tribus 
latcribus trianguli AKE, 
crit quoquc angulus I AE 
angulo K A E prr 8 frimi 
acqualis , ac proindc an- 
gulus B A D pcr rcctam 
A E bifariam divifus. 
Haud fecus liquet , angu- 
los ad B , C , &: D pcr 
rcaasBF, C(-», & DH 
bifarinin divilos cllc. 





o 



Sciics AnAlyfeos. 

EftoABx4 
BCao6 
CDxc 
DA»r/ 
&:EI,FL,FM,GN.GO, 
DP,DQ,vclEKxx. 
Jam cum proptcr datos angulos A, B, C,& D ctiam corum fc- 
milfcs dati fint, crit in unoquoquc triangulorum ad angulos holcc 
conftitutorum data quoqucratiolatcrum, 

Pona- 
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Ponatur itaque EI ad I A vcl EK adK A efle,ut^ ad/ 
FLadLBvel FM ad MB , ut^rad^ 
GNadNCvelGOad OC, ut^ad/; 
& DPadPHvelDQjdQH , utfad/. 

Tumfiat EIvelEK AIvelAK 

nt c ad /, ita x I ad 

I LvelFM LBvelBM 
iit (? ad ita / ad 4^ 

GNvclGO Nc'velCO 
ut t ad ita x I ad ^ 

DPvelDQ PHvelHQ^ 
ut f ad /, ita x i ad 

c 

Additis jam A I, A K, L B, C M, N C, C O, fi ipfarum fumma 

auieratur ex 4+[>-f c+ r/,fumma laterum A B, 

B C, C D, & D A, relinquetur a-^h^cJ^d -^f^-^i^-^^^ ^ 
fumma redarum I L , M N , O D , & D K , id efl , ipfarum E F, 
F G , G P, & QE. Quibus fi addatur — , fumma ipfarum P H, 

HQ, erit4+^+^+r^ ^^^"""^-^" ^ "^'^'" + ^^;" fumma late^ 
rum internorum E F, F G, G H, & HE. Porro quoniam portio 
abfcindenda, qu« vocetur /j^, protrapezio accipi potefl:, cujus 
duo latera funt parallcla, fit ut fi A B,B C,C D, &: D A in redam 
lineam A R jundim collocentur , ut E F, FG, G H, & H E in 
redam lineam ET, trapczium ARTE ipfi portioni abfcin- 
dcnda:/^futurum fit a:quale. Quocirca fi juxta vulgarem regu- 
lamhujus area quarratur, addendo fcilicet latcra parallela AR 
& ET, & femilTem fummx multiplicando per ipfius latitudi- 
nem EI feu x , habebitur ^equatio intcr ax + bx-^-c x-^-dx 

— -/yy — gxx — h xx-^ixx ^ ; -j n 

- & i^y id elt , a:c]uatione rite ordinata, 

critXAroo— + ^ • i- 

crit X X X f^^^ ^ _ . . Cujus radices 

invcniuntur operando ultcrius , quemadmodum pag. 7 hujus 

Geo- 
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Ccomctrii: indicatur, cjiuium quidcm niajordum lincam cxbibcc 
qujclitaEImariitcflcniajorcm,idcircomerit6 hiccritncgli^cnda. 

Quoniam autcm cx E. F, G, &: D intcrvallis H I vcl E K, F L 
vcl F M, G K vcl G O , D P vcl D Q^dcfcriptis circulis rcdar 
AI vcl AK, LBvcl BM, NC vclCO, &: P H vcl H Q^tan- 
i;cntes lunt complcmcntorum fcminium datorum angulorum A, 
B , C , & D ; fict ur, fi e pro radio fumatur , ipCr /, hydc t di- 
clas tangcntcs dcllgnent. Quod cum codcm modo dc omnibus 
aliis fieuris rcclilincis intclligcndum lit , a quibus hujufmodi por- 
tiorclccaridcbet: haud difticulterpotcrimus , fi angulos A,B,C 
funilesquc voccmus cxtcrnos, at angulum D intcinum , ut 
cosomnes , qui hujufccgcncriscxilhint , atquc prxtcr Aquatio- 
nis conftitutioncm fpcJtemus infupcr , cjuarnam ad illam refol- 
vendam fivc ad qugelitam latitudincm cx ca obtincndam fint fa- 
cienda , regulam indc gcneralcm formare, qux fic fc habct. 

Additis figura: Utcribus , multiplicctur fumma pcr 
raJium loooco, produdlumcjuc dividatur pcr lum- 
mam tangcntium, angulorum qui rcmilfium datorum 
funt complcmcnta , ciim vidclicct dati anguli omncs 
iunz cxtcrni , aut pcr carundcm diftcrcnriam , quum 
cxtcrni ac intcrni cxiftunt, Scht primum invcntum. 

Dcindc multiplicata arca portionis ablcindcndx 
pcr radium loocoo , dividatur produclimi pcr pnv- 
diclam fummam vcl dirtcrcntiam tangcntium , c\: Hc 
fccundum invcntum. Qu^o fubduclo a quadrato fcmil- 
lis primi invcnti , Ci rcliqui radix ab codcm fcmillc au- 
fcratur , rclinquctur Lititudo quaiita. 

Inventa igitur pcr Algcbram via, cjua Problcma propofitum 
fclvendum lit, iplius veritas cx fcqucntis calcuii applicationc, 
qua: ab ca pariim eft aliena , manitcfb fict ; fi modo ibidcm 
conlidcraverimus, complcro parallclogrammo A R S L , produ- 
discjuc A R T doncc cocant in X, rcJlam S T, duplum fupra 
dicta: fummx vcl diffcrcntix tangentium rcfcrrc , att]uc dcmillis 
perpendicularibus R V &: X Y rcdam S T ad R V , ob fimilitu- 
dintm triangulorum S T R & A R X, cam habcrc rationcni , 
quam A R habct ad X Y. 



Add. 
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Angul. 

5^ Add. 
femifTis. 25. o',ejusTang.CompI. 

B. 50.38' Alvel AK eft 214451 
fcmiffis. 2 5 . 1 9 , ejus Tang. Compl. 

C. 54.12' LB vclBMeft 211392 
fcmiflSs. 27. 6, ejus Tang.Compl. 

NC vclCOeft 195417 

D. 205.10' ~6Ti2~6o^ 
fcmiilis.io2.35,ejLisTang.Compl. Cfubtr. ad 

PHvelHQcft 225223 

differentia 598938 C D. 
2 Rad.RV. DA. 

partes ST. 1 19787^— looooo—AR..^^,. . ^ 
multipl. 

AR. 149(^1 (2) 
UtAARXfcuiXY,AR adXY. 1249(2. 

adnXYfeuXY,XY, 
vel , relicta communi o 
altitudineXY ^J^^^'^ 
tU-;ARadXY. 

iivectiam,proptcr , ^ — 

fimil. AruniSTR produa. _i8^8|6289 5 

A R X ^'"^^^*' ^"^i^^s- ARX.9 3 4' 3 1 44 r7) 

utASTadRV,ita ^tc;r.k;t ARTE.^ooj 

598938— iOQooo-.rcl.tiiang.ETX.3 34)3 i44g)/adDX Z.55f8i|78 g) 

critqueXZ. 7| 4) 7.^. 

HincfubdudlaXZ fcu 747® ex X Y fcu 1 249 r?j , relinquc- 
Uir 5 o 2 (Tj pro Y Z latitudine quxfita portionis abfcindendae. 

Casterum cum non abfimili modo a data qualibct figura redli- 
lineaportio datar magnitudinis abfcindi pofGt , aut ctiam cmx 
ipfius figurx ccrtam partcm five partes contineat , lineis quibuf- 
damduntaxat lateribus parallelis &ab iifdcm ^quali intcrvallo 
diftantibus : plura hac de rc afferre fupervacaneum duximus, pra:- 
fertim cum matcriam hanc nec non determinationcs cb fpeaan. 
tcs jam fa:pius inLeaionibus noftris Publicis abundc pcrtrada- 

verimus 
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vcrinius, eaquc occalionc illa multis ctiam jam diu innotuiflc ccr- 
to fciverimus. 



Theorema, 

quod ad folutioncm artificiofilTimam Problc- 
matis pag. 571 ut conccflum fupponitur. 

CMm in rimanda olim folutione rrohUmatis p. }yi nonnulU 

dcprchcndiffet/j, quje dd eandcm ut comcjfa fupponebarJur^ea^, 
pojl commentarios meos in banc Geometriamlhcorewate ad td 
Ccometrice refoluto corrohorajpm : vtfum futt calculttm e qtto 
eandcm refolutioncm tunc dcprompfi hic tn medtum afftrre , ac 
quo paclo tdem a me fit prxflitum ea qua potero perlptcutt.it e cui- 
vis ab oculos ponere, In qucm finem fi huc rez occtur jhecrema 
jam dicium una cumilUs^qHA ad explicittom cjui />• 5 ^5? 5 7 ^ 
////; riusfnnt allata , tnfpictendw erit dcinccps fcquens calcultu. 

Allumpto c]uxfi- 
10 ut vcro , hoc cft» 
C A cflc ad AF, 
ficut C B ad A G 
ducatur porrb DL 
paiallcla A B, fc- 
cans CA, C B in M 
&: K , ac occurrcn* 
ipfi G H in L , po- 
naturquc D A x r. 

Dcindc calculus 
fic proccdat 

Ex afliimptionc cft 
CA Af CB AC 

c d ^/ad- 




Ex fimilitudine A^»^^"' B A C & A I G cft 
BC CA AG Gl 

h c- 



.c il/zdd, UndcIKcritooc— rf, protjiu 

^ brcvitatis causa fcribaturf. 

llt apparet cx hac afllimptionc G I invcniri .Tqualcm !• A. 

Ecc 1 itcm- 




n 
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itemtjuc 

CA AB GI lA 



De concinnandis 



c a — 

1 * 

Ex (imilitiidi- 
nc A"^""^ CAB 
6c K 1 B cft 



AE 



aa ^ 

■^Sadd, 



Ex hypothefi eft 
BA AE BC 



EI. 




A AB KI j^"'^ 



tii 



aEIB. Cffftfi-/ 

cc 



Ex natura Ellipfis, per 17. 5 
Conicorum ApoIIonii , pro- 
portionalia funt 
£=dFAC tz3GKH izdDAG cdCKB 

dc-~cx — n-^^x^rXL 

leu, rejeetis communibus altitudini- 
busAC,GKj&:AG, CK 
FA KH DA KB 

hoc eft, reftitutis^^valoribus u)fii. 
rum^&^ 



d . ± 



Unde K H feu x, pcr 16. 6» 



6t 



acd — add 



add.IK./. 
IH 



cef-\-adf 
e e 



Deniquc cx natura Elli- 
pfis, per 1 7. 3 Conicorum 
Apollonii, 

cdGIH cftadaFAC, 
Scu, proptcr reclas G 1, FA, 
fupra arqualcs , 
IH ad ACutCD EIB ad oEAB 

cej^adf^ ^ cjaf^-adaf 

ce cc 
Et fit, inultiplicando tum medios tum 
cxrremos, acc-^^xAdzoAce-^^naL 

Id quod arguit , cum alTumendo qu^fitum tanquam concef- 
lum pcrcalculum hunc Geomctricum ad verum concefium dc- 
vcncrimus, quxfitum illud , quod cum hoc conccflb omnimodc 
conneditur, efle quoque verum. Quod erat oftcndcndum. 

Vorio ut intelligatur , (^ui ratione ex hoc calculo fufra dicla 
refolutioame dedu^a fuerit : haud gravabor eundem calcu-- 
lum htc ulterius ita dtpnerejiaam^ refolutionem tlli i Ute 
refic adhibere, ut cutvis fedulo h^c infptcienti enucleate ap^ 
pareat , quifnam inter illum & hanc refoluttonem muttms con^ 
fenfus extflat Pr.ferttm cum hujt^ refolutionis inventio dein^ 
de mtht anfam, comflures ali^ demonftrationes Geometric^ 

-con- 





Demonsthationibus 



nficicndi , fubminiflra' 



itque ipfa 



4oy 

ifcium de- 



ettam arttj 

tesijc miht vtja Jtt , quo Vcteres , tn multii dtffictlioribt^ Oc- 
monJlratioTjihus concinnandU ^ uftlunt, ^tiqutdem tdunice 
Jlttduijje videntur , quo fua inventa eorumj^ demonjirationes 
pojlerii majori admirationi forent , ut modum , quo ea ipft in- 
venerint ac demonflrationibus muntverint ^prorfinftipprime 
rent abfconderent. 

G 




Ev afTumptionc 
CA AF CB 



AG 



c d -y/ ad — 

Et pcrmutando pcr \C, 5 
CA CB AF AG 

c b. 

Ex fimilitudinc A^""^ B AC, AIG 
BC CA AG GI 



di ad^y 



Qljoniam igitur fupponitur 

CAelTcadAF, ficutCB ad 

AG; crit ctiam pcrmutando 

C AadCB,ficut AFad AG. 

Jam quia , cx limilitudinc 

AnmiBAC&AlCBCcft ad 

C A.ficut AG ad G I ; &: con- 

vcrtcndo C A ad C B , ficut 

G I ad A G : crit A F pcr 9. 5" 

ipfiGIarqua- 
C^a hjcexaiuinipcjonerepc- r J 

riturGIcJtpnraipcrcan- . hodcm 



b f- 

Et conrcrtcndo pcr Cor. 4. 5 quamiratcm^^uain niodo arcjua- 
CA CB GI AG 



d/ ad 



dk 



Hau .C3auiit 

Eec ; 



Ex 
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Ex hypothefi Porio cum cx natura 

BA AE BC AD EUipfis a F AC fit ad 

a e h/ adl-^xy d G KH, feu, propter 

a ^ redarum AC5GK £E- 

LxnaturaEnipfis,pcri7. ^tu Conico- nualitatem,FA adKH, 

rumApollonii f^^^,^ o D A G ad 

qFAC oGKH oDAG izdCKB □CKB,h.e., propter 

dc — cx (^vrr^d. iequalitatem rcdarum 

H.C., rcjedis communibus altitudinibus AG,CKjUt D A ad KB* 

A C, G K ,• &: A G , C K, ^ quidcm ratio D A ad 

FA KH DA KB compofita fit ex 

d X' y h — l^ rationeDAadCBfeu 

Etreaitutisipfaruny&^valoribus E A ad AB,& ex ratio- 

FA KH D A KB ne C B adK B fcu C A 

j eb cb — db r fb j , 

d .V ■ leu-'— ad IK: erit quoque ra- 



c eb 



-f^ tio F AadKHcompo- 
fita ex ratione E A ad 



KH ce ai a B, & ex ratione C A 

Pit X X — . ad I K. Ideoque cum 

TamutcxElementisconftet,quopa. '^''^ 'x?T^f ?o"T 
cto ratio ipfius D A ad K B in fim^liciffi- ^^^"^ ^ ^ ad A B , & 
mis tcrminis exprimi pofTit , cum via il- f ^ ^ ^.^' 

lam inveniendi multiplicatione per cm- ^"ki A 

ccm rquemadmodum vuleofit) omnino . adCDKl, AD-. 
fitAlgebraica: calculumLc apponam , '""''"f 

c quo ipfa; D A & KB refultant. P*^"* ^^^^ ^ " f » ' 

J. T,^ .T-w quam habet C3 C A E 

BA AE BC AD adaKI, AB. 

a — e — i^/ad- Ubi apparet,cum in 

CA IK BC KB "f^^S"'^ ^^^^ proportionis rcgula idem ter- 

jry minus B C iplis A D & K B priEccJat, quod 

^ — / — ^/^itiy ratio ipfius AD ad KB,perhujus BC in- 

E A A B terpofitioncm,fit compofita ex ratibne A D 

e a adBCfeuE Aad AB, hoceil,(Tad,f, &:ex 

C A IK rationc B C ad K B feu C A ad I K , hoc cft, 

1^,6, c / c ad/. Ac proindc, cum ratio ex his compo- 

aCAE £zdKI,AB fita,pcr i3.(^,fiteadem rationi, quam habet 

( e ~_ af cdCAE ad oKI, A B/cu c e ad af: erit quo- 

que 



Demonstrattonibus. 

que ratio ipfius V A ad K H fcu d aJ x cadcm , qmm 
Q C A L ad a K I, A B, fcu f ^ ad uf. 

Ad coiu- 
parandam 
I H cum 
AC,quia, 
invcnta 

adKHad- 
di prius 
dcbct IK 
x/, ut ha- 
bcatur I H 

^ — 7~ ' 
fcd hoc 
pado ra- 
tio ipfius 

I H aJ A C non fitis commodc vidctur Gcomctricc cx- 
plicabilis : cjuxfivi prius rationcm ipfius I H ad IK ; indc 
pcr compofitioncm rationis convcrfam, &: pcr alias dcni- 
cjuc comparationcs vcnio ad rationcm ipfius 1 H ad A C, 
ut fcnuitur. 

EftoKI ad FA, KH 

/ ^ 

ut O ad CA 




d 



Mult. pcr A E. ^ ......... e 

hoc cft, utuDOT A Ead a CAE 



pcr I 



ce 



olCI, AB 
... ./ 



Undc cx xquo&pcrco:npofitionemrationis 
convcrfam crit 
Uc KI4-KH fcu IH ad KI, 

/4-x / 

ficaO,AE-faKI,ABadaO,AE. 

^+a} 
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hnbc^ 

Lltu ja.ii 
KladFA, 
ficut hnca 

0 ad C A. 
Undc, af- 
fumpta 

A E pro 
communi 
altitudinc, 
critK I ad 

1 A , ficut 
CD fub O 
& AE ad 
a CAE. 
Erat au- 
tcm FAad 
KH,ficut 
□ C A E 
ad C3 K I ) 
AB. Qua- 
rc cxxquo 
crit ut K I 
adKH,fic 
cdO,AE 
ad a KI, 
ABi&pcr 
compofj- 
tioncm ra- 
tioniscon- 
vcrfam K I 
-l-KHfcu 
IHadKI, 

ficUtCD O, 

AE-4-CD 
KI,AB,ad 
aO.AE. 

Sit 



4o8 De concinnandis 

IH Sic KI ad AC, Dcindefitut 

f+x / ■ . g KUdAC,ita 

utO ad P.4* OadP.Unde, 

_<j affumpta A E 

. . , d d pro communi 

Mult. pcr A E.. c Jititudinc, cric 

hoceft, KladACfic- 
qO,AE+qKI,AB utaO,AEadaP,AE lu a O AE 

'Jl+^ fl/ ill adoP.AE. 

Undc ex yquo erit ut I H ad A C , ita ut I H ad 

C30,AE+oKI,ABadoP,AE. ^ jj" 

SedutlH ad AC.itaquoqueeft ^^. ^Vr^ 
propter redas I G & F A fupra jcqualcs ^^^>^^ ad oO,AE. 
.m.lt. pcr I G F A Quapropter cx a;qi!o 

^ — — BaT^ I n eritutlHad AC, (ic 
peri.tf. DUlHadDFAC, noc clt,per „ n a c ■ — . r i n 

1 7.3«" Conic. ApoIl.,ut qEIB ad hdEAB °. rt r ' 

'Qu°^ircaeritutDO,AE+aKI, AB t,r ^""'^'^- 
1 Ar- T-TT^j T-ATi rurius , ut antc, 

ad D P, A E, ita o E I B ad D E A B. „^1 H llt ad aPAC. 

ricutoElB adoE AB ; & quideni IG & AF, ut fupra, orqua- 
les fint oftcnfx : erit quoque I H ad A C, ficut C] E I B ad oE A B. 
Ut autcm I H ad A C, fic quoque erat D O, A E + o K I, A B ad 
oP, AE. QuocircaeritutDO, AE+cd KI, ABadoP, AE, 
ita dEIB ad oE AB. 

Fiatjam,ut AE ad AB, ita KI ad Q_ FiatjamutAE 

, a f f ^J-. c * adAB,itaKrad 

^ ^ QreritqucoKf, 
eritqueperi^.5. oKl, AB xdQ, AE. AB^qualeoQ 

^^^^^"^"^ , , AE. Hinc ut 

oO,AE+oKI,AB,reuQ,AEadc=)P,AE, . 

hoc cft, rejecia conimuni altitudinc A E, j \ g ^^/^ 

ut OH-Q^ ad P, fic oEIBad oEAB. AE,adoP,AE 

hoccft,dcft;uen: 

do communem 
altitudincm A E, ut O H- Qfd P , fic tzi E I B ad o E A B. 

Explicita itaque cft ratio, quam habet o G I H ad o F A C, 
quippe oftenfa eft eadem quar ipfius 1 H ad A C, feu O + Qad P. 

Quo. 
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Quocirca jam ratio explicanda rcdat , qiia: cll iiucr a L I B 
zifL A B. 

Quoniam autcmin hac explicanda ad 4°' dimcnfioncs afccn- 
ditur, dcvenicndiim critad pauciores dimcnfioncs , ut tuta rcfo- 
lutio duntaxat pcr reftarum aut planorum confidcrationem ab- 
folvatur. 




tziEIB feu a fub EA + Al in IB cdEAB 

.eaf^adsf 



e 4 



Ut EI fcu EA4-AI eft ad EA, 

c 

Mult. perC A. c c 

fic a E A , C A -I- tiD A I > C A cft ad o C A L. 

ce-^ad ce 
Vel, fi pro dE A, C A, proprcr fimilitudincm 
A'^»CAB & AMD,ubiCA cft ad AD, 
Fff 



Pono 
^uoniani 
1 uio o'' 
E IB ad 
aEAB 
compofi- 
ta elt ex 
ratione 
Elfcu EA 
-t-AI ad 
EA,& ex 
rationc 
IBadAB, 
Sc t]ui- 
dcm EA 
-t-Al ad 
E A , (i 
com- 




4IO De concinnandis 

ficut A M ad M D feu EA fcribatur □ B A M, 
llcutCDBAM + DC AI adcziBAM. 
Vcl rurfus, fi pro oC A I, propter fimilitiid inem 
^lto. f A C & A I G, fcribatur o B A , G I, 
tami* ficut cdBAM+cdBAjGI adoBAM, 
Hoc cft , ficut A M G I, hoc cft, G L ad A M. 
rclictacom- 
i-nunialtitudineBA, 

Uc IB eft ad AB, 
. 

c 

Mult.perCA 

c £ 



ita cd IB,CA eft adcDC AB. 

af _ — ca 

Vel , fi pro o I B , C A , propter fimilitudinem 
vide fupra 4^'""' C A B & K I B, fcribatur □ K I, A B , 
ad notam ^ic o K I, A B ad □ C A B, hoc eft, relida 
- • communi altitudinc A B, ficut KI ad C A. 



communis 
aflumafural- 
titudo CA, 
fit ficut 
oCAE^feu 
B AM , + 

tD C A I fcLl 

BA,GI ad 
CDCAEfeu 
B A M , hoc 
efl: , rclin- 
quendo 
communem 
altitudinem 
B A , ficut 
A M + G I 
feu G L ad 
AM; at vero 
I B ad A E, 

ficut LD IB, 



C A feu K I, A B ad Q C A B , hoc eft, deftruendo communcm al- 
titudmem A B , ficut K I ad C A : Erit quoque ratio E I B ad 
o E A B , hoc eft , ipfius O + Qjd P , compofita ex ratione G L 
ad AM,&cxrationcKIad CA. 

Conftat igitur, rationem tZDii E I B ad oE A B feu ipfius 
O -f- Q^ad P efle compofitam ex ratione G L ad A M , & ex ra- 
tionc K I ad C A. 

]am quia fuperior ratio ipfius O -f- Q^ad P nulli rationi linea- 
runi, qua: in Ellipfi dudaf funt, refpondet ; neque etiam adhuc 
luculcnter patct, cam, fi cum ratione G L ad A M, aut K I ad C A 
confertur , ex his compofitam efle, quemadmodum ex afllimptis 
jam fuit dcduilitum ; fiat prseterea ut 

KI ad Q,ficFA adR. 

/ rf/ -J^ 



critquc,per i '^. 6", 
aKI,RoooQ,FA. 



DeniquefiatutKI 
adQ, fic FA adR: 
critque d K I, R se- 
qualeoQjFA. Ac 
proinde cum O + Q 
adP, 



Demonstrationibus. 




UtO H- CL eft ad P, 

d e d 



ad P, afiuincnJo communcin al- 
titudincm F A, lit ficut CD O, F A 
fcu K I , C A , q!" Q, F A fcu 

KI. 



Mult. perF A. d 

ficab,FAfeuKl7CA,4-c=)Q,FAfeuKI,RcftadaP,FArcuDCA. Rad 

Vidcfupraad cf'^^"^ tI3 P, 

Cur a P, F A fit » □ C A , ita concluditur 
3 * Lll namque K 1 ad F A , ut O ad C A ; 



CA 



. . • l 

P 

C C 

- d .7 
Undc cx xquo erit 

ut F A ad CA,itaCAad P. 



Vidc lupra 
ad nutani 



□ C A: Erit ratio 
cdmpofita cx ra> 
tionc G L ad 
A M,&cx ratio- 
ncKIadCA ca- 
dcm rationi O'» 
KI,C A-f-aKI, 
RadnCA,hoc 
cll, cndem rationi,cju»T 
componiturex ratione 
K I ad C A, &: cx ratio- 
nc CA4-R ad CA. 
Idcocjuc li com- 
Ac proinde, per i/. oP, FAxDCA. munis aufcratur 

Fff 1 Kl 



& convertendo 

F A ad KI, 

d /. 

ut C A ad O. 

cf 



d ~ 



c c 

' — 1 



4ii 



De 

KI 

/ 

CA+R 

e 



CA 



□ KI,CA+qKI,R dca 



CONCINNANDIS 

CA ratioKIadCA, eritquo- 
- u I ■ c que reliqua ratio G L ad 
AM eadem rcliqux ra- 
tioni C A-f-R ad C A,hoc 
cft, erit GL ad AM, ut 
CAH-Rad CA. Quod 
veruni effe deinceps lic 
oftenditur. 



cc 



Hinccum ratioaiiGIHad oFAC five ipfius IH ad AC 
eadcm fit oftcnfa qua? ipfius O-i-Qad P , & ha^c rurfus eadem 
rationi, c[ux componitur exrationcKI ad C A , & ex ratione 
C A 4- R ad C A ; at vero ratio nD^^ElBadoEAB eadem ra- 
tioni , qu^ componitur cx ratione G L ad A M, & ex rationc K I 
ad C A : fcquitur, li ratio G I H ad a F A C (quemadmodum 
ruppontum iuitj cadem fit rationi E 1 B ad o H A B , ratio- 
nemcompontam cx KI ad CA, &ex ratione C A-^R ad C A 
debere quoque eandem cfle rationi , qua? ex G L ad A M , & ex 
Kl ad C A compcnitur. Acproindc, fi utrobique communis 
aufcratur ratio K 1 ad C A, rationcm rcliquam C A + R ad C A 
candcm quoque fore reliqua? rationi G L ad A M. 

Hoc autcm cum nondum per fe evidens fit, fupereft ut ipfum 
fcqucnti ar^uiiientationc refolvamus atque penitus manifeftum 



•qucnti ...^ 
reddamus. 



Ex fimilitudinc Ai^iiii" ABC&MDAeft 
AB AC MDfcuAE MAfeuIL 
^e/ ad '-^ 



lIndeGLfitoor/-f- - 



Ex fimilitudine A^omm ABC&IAGeft 
BA AC AI IGfcuAF 
- d 



^ ad 

c 



Ac proinde, pcr i . 6" 5 Q B A F oo o C A l. 
Ex fimilitudine /^^omm G L D A M D eft 
GL ad AM, 
^ + L^ 



ce 



Quo- 
niam c- 
nim, pro- 
pter fimi- 
litudinem 
triangu- 
lorum 
GLD& 
A M D, 
eft utGL 
ad A M 
ita DL 
feu E I ad 

DM 
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ficut D L fcu 1 1 ad D M fcu L A; DM ^^'^ 

sd , EA; ut 

^ 7 " " ^ autcni 

mult. per C A. i l" I acl 

vcipcr fiaita EI,C Alcu C At4-CAI lcu AL,R ad dCAL. LA.ita, 

'•-'^ (e-\-ad -ce alVump- 

hoc elt, relida comnium altitudmc ta com- 
AEficutCA-*-RadCA. munial- 

titudinc 

Ex conftruaione eft C A , □ L I , C A fcu 

v.....a ^ l CALplusoCAI 

nou»;»- / d/ - fcu AE, R cll ad 

»r a'd v, A □CAt:LritutGL 
ucmque AE AB KI ad A M , itao C A E 

nou:u5- ^ ^ 7 +aR,ALado 

T ' A T A i> i, A i> C A L , hoc crt , dc- 

lacoquc At Ab LA 1\ „ ' 

^ Itrucndo comnumcm 

pcrii.5". e A ^—7 altitudincm AE , fic 

Acproindepcr i(,.6S o B AF»a AE,R. C A-f-R C A. 

Hirc cum ZD B A F ctiam fit x a C A 1 , crit fimilitcr o A L , 
RxaC AL 

Patct itaquc G L cflc ad A M , ficut C A 4- R ^d C A. Ut crat 
propolitum. 

Quarc cum hoc pacto,affumentes quarfitum tanquam verum, 
pcr rciolutionem Gcomctricam dcvenerimus ad vcrum concef- 
Jum : fccjuitur, qujtfitum illuJ, cjuod cum conccllo ifto omnimo- 
dc conncctitur, verumcflc. hoc eft, umbram baculi C, cjux 
tranfibat pcr A , tranhiifc fimilitcr pcr B. Quod crat dcmon- 
ftrandum. 

Et hxc qntdcm , qnx Refolutionem Geomctricdm ^heorcma- 
tii concernunt, qtiod nd JolutiOficm VroblcmAtii ^ag, 3-1 /// 
conccjjHmfuppoJitumfuU. Cdtcrum quoniam tis , qutcumLo- 
gtcts Jlatuunt ex faljis etiam pojje vcrum concludt, refolutio 
hxc ad qucifiti oflenfioncm inccrta 'vidcripotcjl : plactttt majO' 
rvs ccrtttudinU ergo tdcm Thcorema Sjrtthcticc zcrificarCypro- 
cedcndo d conccjfis ad qujtfita , prout ad hoc me injltgavtt pra- 

Fff 5 (lan^ 
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Jlantijftmm ac undequaque dociiffimm juvenis D,Vetrm Hart- 
fingms^ lafonenfis .quondar^i in addifcendU MathematU difci- 
fulm mem folertiffmm, 

Demonflratio autem ipfafilum calculi fee^uitur , c^ualis extat 
fag. 3 70 57 1 , eodem nonnihil hk immutato \ ut appa^ 
reat paffm artificium , c^uo ftngula Geometrice esplicari 
qtteant. 




Pofita, ut ante, A D 007 

erit ut B A ad A E, ita B C ad A D 

a e b / ad jf feu 

ac proinde per 16.6^ 

aBA,AD, cdBCAE 
a ay 00 be. 

Ex natiira EU 

lipfis per 17 A D.y K B. & — ? 

Apotr^ AG.^^ AGveICK_^ 
cft dD A G.7 ^ ad qC K B. ^ 

FA. d KH. X 

ACc^ ACvelKG. c 
ut a F A C. ad £3 G K H. 7x7 



he 



Quoniamigiturex 
hypothefi efl B A ad 
A E , ficut B C ad 
A D : erit 0^"™ fub 
extremis B A, AD ^fi 
aequale a'*^ fub me- 
diisBCAE. Dein- 
de quoniam ex natu- 
ra Ellipfis eft , ut 
aDAG ad o CKB, 
five,rejed:acommu- 
nialtitudine AG vel 
C K , ut D A ad 
K B , ita Q F A C 
ad 



Demonstrationibui. 41 J 

AG AC adoGKH,idcft, rc 
id cft, rcjcdis communibus altitudinibuS r, 

crit ut D A ad K B , ira F A ad K H 
j 1;— ^ Al ad .V. 



lida communi altitu- 
dinc AC vclGK, ita 
t A ad KH; & qui- 
dcmDAadKBjfiBA 
pro communi altitu- 

ut dBA, AD fcu cdBC, AE ad oBA,KB,ita FA ad KH ^"''^ fumatur,lit 
oL uy vcl be ab — 4^ ^i/ ad v. ^ 



BA 

fivc, allumcndo communcm altitudincm a , 



ficutaBA, AD 
fcu ^ B C, A E 

adoBA,KB: critutcaBCAEadaB A,KB,ita FA adKH. 



Eftojam KI»/. 

critc]uc proptcr fimilitudincmZ^ru^B C A & B K I 
utBCadCA,itaBKadKI 

b c ad/ feu ac proindc 

add.HK.x pcr 16.6". 

mult.Hl./4.x °BC.KI t^CA,BK 
pcr I G. b 

Dcin jc i.: 1 Cj 00 h. 

oGIH.//;4-/ja; 

critque propt. fimil. A^"»" B C A & A G I 
ut B C ad C A , ita A G ad G I 

b c ad /;fcu^. acproindc pcr 

.,• A A T / qBCIG cdCA,AG 

Similitcr elto A I X i^! ^ 

critquc proptcr fnnil. A^""^ 
B C A &: A G I 
ut B C ad B A , ita A G ad A I 

1 1 ad^^fcu^. acproindepcr 

add.AE.^ „^ ^^-^" 
, ^ , , tz)BC,AI aBA,AG 

per IB^ 

aEIB.\/H-f/ 

Sititcm IBx/. 
critquc proptcr fmiil. ^^^^B C A & B K I 



Porro cum 
cx fimilitudinc 
A'^"» B C A & 
BKI, BC ilt 
ad C A , ficut 
BKadKIicrit 



a fub B C , K I 
arqualc a'^fub 
CA,BK, Ea- 
dcm rationc 
cum B C fit ad 
BA, ficutBK 
ad B 1: crit a 
fub B C, B I X- 
cjualc a'o fub 
BA,BK. 

Haud fccus 
cum fimilia fmt 
A'^ B C A ^ 
AG I , ac idcir- 
coBCadCA, 
licut A G ad 
G I: eritafub 
B C, G I xqua- 
lcai^fubCA, 
AG. Similitcr 
cum B C fit ad 

ut 



41^ D E 

utBCadB A,itaBKad BI 

ad/feuli=lf 



CONCINNANDIS 



}; a 1—:^/ 



ac proindeper 
1 6. 6^ 

dBC,BI aBA,BK 
y hl ab — 



BA, ficut AG 
ad AI : erit pa- 
riterafubBC» 
AlasqualecD^*^ 
fubAB,AG. 




ExnaturaEllipfisper 17. 3t"Conic. Apollonii 
eftoFACadaGlH,ut oEABad oEIB 
cd-^^hf+hx ^—ae/ ad kj^el. 
Eft aatem per 2 5 . c^ti ratio F A C ad a G I H 

cd hf-hhx 

compofita ex ratione F A ad I H feu I K + K H > & 

d f^x 

ex ratione C A ad G I , id eft , aflumendo commu- 

c /; 

BC 

nem altitudinem ex ratione 

B C, C A ad o B C, G I vel £Z3 C A, A G, five, reje- 

b c ' b h feu c 7 

CA 

£ta communi altitudine c , ex ratione B C ad A G. 



Jam vero , quia ex 
natura Ellipfis o 
FACeft adoGlH, 
utcnEABadcDEIB; 
& quidem ratio cd^ 
FAC ad cdGIH 
compofita fit ex ra- 
tione F A ad I H feu 
IK-+.KH,& ex ra- 
tione C A ad G I, id 
eft, affumendocom- 
munem altitudinem 
B C , ex ratione 
BC,CAadoBC, 
GI vel /3 cdCA, 
AGjfive etiam, re- 
Simi- 



V 



Demonstrationibus. 

Siiiulucr laiio c:'' E A B aJ o E I B coinpolit.i cft 

cx ratione E A ad I B , & cx raiionc A B ad E I. 

c / a ^^4-^. 

Quarum quidem E A ad IB , fi B C pro communi 

f / b 

ahitudine fumatur, cadem eft qua: 

y 

BCEAadoBCIBfeu DBA.BK.hocca, ca- 
bc bL vcl Ab — 4^ 



dcm 



LJUX 



^ 1-AadKH. 



d X. 

Scd A B ad E I, fi B C fimiliter pro communi altitu- 

dinc fumatur, cadcm, qua: A B,B C ad tD B C,E I 

jb bkrhbc 

f « 
vcl cB C A I,id cfl,B A, AG,4-t=)BC,E A vcl aB A, 

fivc -h *'7' 

A D, hoc cft , rclicta communi altitudinc A B , fcu 4, 
c-Kkm qox* B C ad A G 4- A D. 

b — — l-^y. 
tiit igitur raiio compollta ex rationc 
F A ad IK-hKH, &: cx rationc B C ad A G , idcft, 

d i-^x h 1 

pcr 1 3.6",ratio£iD^'PA,BC ad oIK, AG-4-cdKM, AG, 
U fl+xl 



cadcm rationi qux componitur ex rationc F A au K H, 

d X 

&cxranoncBCad AG-f-AD, ideft, per i^.^ti, 

b ^ +7 

c.i> . . . Lioni ,qua:n habct 
a t A , B C ad o K H, A G -f t=) K H, A D. 

bd .v^ -h xj. 

pofita cx rationc F A ad I K-^K H, &: cx rationc BC nd AG, ni clU pcr 1 3 . 
6^y ratio A, BC ad a I K, AG-MdKH, A G, cadcm i\nioni,qua: 
componiturcxFA adKH,&CxrationcBCad AG-f AD.id d\y\^cr 13. 6«*, 
cadcin rationi, quam habct o F A, B C ad a K H, A G H- :=) K H, A D. 

Ggg Hinc 



4^7 

jcaa commuiii 
altituduic C A , 
cx rationcBCad 
AG; AtratiotD'' 
E ABadaEiB 
compolita cx ra- 
tionc E A ad IB, 
8c ex rationc AB 
nd E I ; quarum 
quidcm E A ad 
1 B , i\ B C pro 
communi ahitu- 
dinc fumatur , c(t 
ficut qBC, E A 
addiCIBfcu 
> Q B A , B K , 
tjux cadcm o- 
licnfaeft J ratio- 
ni FA ad KH; 
fcd ABadEI,li 
BC fimiUtcrpro 
comnumi altitu- 
dincfumatiir , ut 
LD AB,BC, ad 
CDBC,EI,idcft, 
adaBC,Alvel 
eB A, AG , -4- 
oB C, EA vcl 
«aBA,AD,fi- 
vectiam, rchda 
communi ahitu- 
dine A B , ut B C 
ad A G -f. A D : 
Erit ratio com- 



X 



4i8 



Db concinnandis 
F ^ 




Hinc ciini 

aFA,BC,fit ad alK, AG+cdKH, AG,ficut idcm CDFA,BCad 



bd 



cdKH, AG-f-DKH, AD : crit , pcr 9. ^ti, 
ad X ^4- : 

c:?IK,AG-|-rDKH,AG arq. cdKH,AG-*-cdKH,AD. 
f'{^xl 00 ^Ij^x^. 

Unde , dempto utrinque communi ru^o K H, A G, 

crit quoque reliq. cdI K, AG «quale rcliquo cd^° 
fl 

KH,AD. 

XJf 

Acproindc, pcr 16. 6^*^ , 

ut IK ad KH, itaDAadAG. 
/ — — X — ~ 7 / ad 



Hinc 
bd / cum CD 
FA,BC 
ad a I K, A G-*- 
cdKH, AG ean- 
dcm habcat ra- 
tioncm, quam i- 
dcm a F A , B C 
ad CD K H , A G 
-♦-cdKH, AD: 
erit n I K , A G 
-t-tDK.H, AG 
«qualc tD^o K H, 
AG-f-CDi°KH, 
A D. A. quibus 
fi communc au- 
feratur cd K H , 
A:G, erit quoque 



rcliquumrDlK,AGarqualereliquocDloK H,AD, Unde crit ut IKad 
KH, itaD A ad A G. 

Sed 



Demonstration 



ScJut IK ad K H, ita cft , 



alV. 



I B US. 

BC 

comm. altit. b , 



n3lK,BCv( 



CA,BKad oKH.BC. 



AB 



AtDAad AG,itJ,a(Tcom.alt.a, cdcDD A, AB 

y — V. 

cc 

vclaBCAEadcDAG, AB. 

Qaarccrlt ut 
t3CA,BKadaKH.BC,itaQBC.AEad^AG,AD. 

ix be/ ad a:^ 

i BC 

Cumautcm rupraii: FAadKH .^lT. crni. a!:. 



KH,EC,licut o AL,IjC ad oKli,l) A, 
— bx 6f / ad Ab — .i^, 



CDFA,BCad 

bd 

hoc cft , convencndo 

C3KH,BCadaFA,BC.ricutC3KB,BAadaAE,BC: 

jff X b d 4 b — a ^ / ad bc\ 

ErurtDCA,BK cjKH,BC cdFA,BC trcsmagni- 

cb — bx bd tudincs ab 

una partc, 

&dKB,BA dAE,BC tuAG.ABtrcsaliarab 

— 4^ bc 4^ altcra par- 

tCjCjux bi- 
nz fumptx in cadcm 
funt rationc , qua- 
riMDijuc proportio 
cft pei turbata : 

BA.^a AE,BC, &: o A G , 

ri!;»i;>r.r iu cadcm funt rationc , cjuarumLjuc propoitio c(t pciturbata 



415; 
Scd ut I K ad 
KH, itacll,ar- 
(iimpra conimu- 
ni altitudinc BC, 
tz3 1 K , B C vcl 
<^-CD C A, B K 
ad a K H , B C. 
At ficut D A aJ 
A G,ita,nirumpta 
comn.uni altitu- 
dinc AB, C3 D A, 
AB vcUaBC, 
A E ad a A G, 
A B. Qu3»c crit 
utoC A,BKad 
iz> K H , BC , iti 
aBC.AE.ada 
A G , A B. Cum 
aurcm fupra lit 
utFAadKHjfi- 
vc.aflumptacom- 
n'.uni altitudinc 
BC,cdFA,BC 
ad Q K H , B C, 
itaczj AE, BCad 
o K B , B A id 
cft convcrtcndo, 
o K H , B C ad 
□ F A, BC,licut 
CDKB.BAada 
A E, BC : crunt 
a C A , B K , o 
K H , B C , c\ o 
FA.BC 5 mat^ni- 
tudincs ab una 



partc , D K B, 
A B trcs alix ab alrcra partc , qux l inx 



Ouirc 



42,0 De con c r n n a nd I s De m o n s t 
Quare etiam per 13. 5^1 ex xcjualitate proportionales Unde 6c ipfie cx 
erunt ^ecjualitate pro- 

portionalcs e- 
runt j niniirum, 
crit ut □ C A , 
B K ad □ F A, 
BC, ita cdKB, 
B A ad a A G, 
B A , id M , rcli- 
communi al- 
titudinc B A , ita 
KBadAG. De- 
nique, cjuoniam, 
allbmpta com- 
muni altitudine 
CA, KB eil ad 
AG/icutoC A, 
K BTid a C A, 
AG : crit ut o 
C A , B K ad a 
F A, B C, ita CD 
CA, K B ad □ 
CA,AG. Quo- 
circa cum cdC A, 
BK ad o F A, 
BC &adaCA, 
A G eandcm ha- 
beatrationem, c- 
rit D F A , B C 
arcjualc n=)ioc A, 
Quod erat demon- 



id cfl:,LZ)CA, BK adt:DFA,BC,ficutaKB,B A 
cb-^cl ab-^a'^^ 

BA 

ad £=j A G, B A, feu, rcj. com. alt. 4, ut K B ad A G. 
• V ^-l 1: 

Id ejHod convenit cum c€0[uatione inventa pxg. 371, muUiplicavdo 
jc, tu?n extretnos tum rnedios terminos, ojiendens nos in eodem 
Ciilctilo Geometrice explicando eo pervenijfe , ubi 
cb i^ — ^ 1 1 ^ ^ ^ — bd'^. 

Dcnique ut invcniatur A G fcu quoniam fumen- 
do C A fcu c pro communi altitudine , 

KBeftadAG,ficutC3CA,KBadtDCA,AG: 

^ X cb^cl I ad cT^, 

erit ut 

dC A,B KadoFA,BC, itaaCA^KB adizDCA,AG. 
ch—cl^ ch^cT^I ad c^. 

Hinc cum izdCA,B K ad o F A, B G & ad oCA, AG 

eandem habcat rationem , erit per 9. 5" ^ 
oFA, BCa:q. qIoCA^AG. 
bd 00 c/^ 
Unde per 16, 6^'^ crit, 

ut C A ad A F , ita B C ad A G. 

c d b / ad X: 

Quod erat propofitum. 

AG,- ac proinde C A ad AF, ficut B C ad AG. 
ftrandum. 



F l N I S. 



Err.i/4 ^«4 ^ofl Ji^i^entit44 txamin vi prima hiijui operU partf tnfuper 
re^rtMfuert , fic emendet henev$lu4 Le^or. 



Pig. ^^Jin. iipro-f-V^*#lcge-4-*V«»- ibid.l. ii,pro V^oo-f-^m/j^-wr/i 
fcnbc V 0«4-4mf w m. p. 79» pcnult. pro -h4 r fcribc — 4 r. p.8 3, 1.8,dc- 
Icatur virgula tranfvcrra. p.91.1.6, lcgc | 4. p.103, 1. 1 pro -^^^fcribc ^-^- . 

p. 110,1. pcnult.pro lcgc — . p. 1S3, 1. ; pro — lcnbc — . p. 198, l.io 

lcgc ^ p l. 5 pro 1 1 40 fcnbc 1 440. p. ) n , intcr K Jc M in fi- 

gun nocctur litcra O. pag. U7.1pcnult. loco rr ponc — . p. UT. 1- pcnult. pro 

^4*^fcribc ^a^kk. p. U7.in marginc pro ^49 Icgc 348. p. 570.I. 1 idclcatur 
hnca tranlvcria. p. j 7 1 , 1. i f , ci fcribatur litcns minonbus , quibus calculus no- 

tatur. p. 57f,Lilcgc — /-^. p.4i^l. 36. addc -+-4"^^^ p.4i6,ulc.l. fcnbc 

y xx-^as. p. 413 in princip. fcribc DOMdi-^^iMkdd — iMMkdy^ 

kb jtd-^-MMdd — sakk. p.44i»n Hnc proKV C. rxo, ponc x-+-V^C.rXa 
p.443mfiocxaf fi i' — -f xo,ponc xx-f-^f ooa p. 45i,juxu ^./r.dclc C 
n 4C7j.4.1cecA.B,CD. p. 4/5g1. iz. addc-+-} f x. p. 47-5 in fincdcle. 
tnh\- r - ' • > 8 ^ > 4/. fcnbc — 8 A;— 4^ p. 47<5 m fioc. 

„ y!.. > >nc, potcrJt radix cxtrahi .mvcniturquc 7» — i, 

\i : ,* . ,:critdividi pcr xx — i x-f- 1 »0. p.478 in mcdio, 

. : ^ — loooo. p. 483 1. \o, dclc cujus ulttmus terrninuj fra^ione eMrett 
ruanl:tstes rationales fra^inietjue carertes. p. 49 7 dclc , tJUM raro iti- 
dftn eunanmaimmfipHum numerum h.tbent, utpotc jam antca diaum. p. 499 1- » 2. 
pro ; ; ponc — i f . P T05 fwTibc i ,2, 1 1 3 2« 1 4- P- J 1 7. 1- > 3. lcgc inventojn. 

Caterum erratM fecundt pMrtU hujm oferis fic refiituat. 

Paff 43,1. 8, pro L i&iponcl.i. p. i f3,fig: 3 linca AC conunuafit. quod & 
. . ^ • ^ . (1 obfcrvandum. p. 1 66, 1. 9 pro M K G » , at ver» 

" ' X >, fer p,trakoltir: trayifeat ni pun.^o G. p. i 7 1 

MB p i!?9infig. I, lincaBEcontinuc.acRSpcr 
p. 197,1. 3 pro 4r lcgc ad. p. io6, in.fig. 1 1 dcfidcratur 
> . .0 infcnons V rcpon. Z. P. iif , m utraquc figura Imca 

H \ contmualu. p.2i6, lincar H K 8c H M ad F&Vl produax finr. P. 13 3. 1- 2' 
Wc O A D iilo\ E. p. 2^9 fiz. func.ions l.nca B H pcr puniladuai fit, quod 
^lsfcrvandump.i^r • ^ ..^ L ., a finc pro lcgc W p.^^^^^ 

1 , dclc vocabulum /r: r.i ut. ficp. 162, 1. 17. P- J16.I.9 a finc. 

1 1 p ?;o 1 I' ^ ' rrxicr mcnrcmauaonsirrc- 

rfi 191,1 6 .nfinc loco . ^ fig. notcmur puna. ad D. 

f&H uautfitAFxBG. . n C B. p. 29f . L 1 a finc dclc 

ttaqui. P. 311,1. 1 1 roer.tijue lcgc &. V. 32.». 1.4» fiocpro Urmtnii lcgc /rr- 
TT.JiiiS. P 3}i,l-^ P^o H)pcrhU icgc H)ptrhU. 

Ggg 3 



LECTORI BENEVOLO 



J. H U D D E S. P. 

INGalllis eram cum epiftolae mese imprimerentur, ideoque domum rcdux, 
onus m me furcepiomniade inccgro rcvidendi & ad calculum revocjndi, 
utprobe mihi conftaret , num quardam nimisobfcurc exprcffi cfTcnt, vel 
etum errata irrcpfifTent j Qu:i?cunque inveni, illa funt qux fcquuntur. 

Ad clariorem fenfum. 
P-4i4 1- iSy ExceptoScc. Cum x — ^ooo, multiplicatur pcr ^ — c, refultat 
k X — c X — a b-\~a r co o, feu x 00 - ^-^^ j fi ponas jam b — oo o , non fcquitur 
valorem x per hanc jequationem non polTe inveniri, quandoquidem Nominator 
ab — ac per b— c, dividi poteft , fcd tum fequitur cum Nommator pcr Deno- 
minatorem non dividi poteft, vel cum ambo per eandem quantitatem indivifibi- 
lcsfunt: Notandum ergo cft Denominatojcm hic confiderari fine relationc ad 
Nommatorem, velutipatetcxfbquencibus, lo. obfervandum vemt num ejuf. 
modi quantitates in ^quatione reperiantur &c. i° . /t reperiantur , num utramque 
dquationemdividant. Sed hxc omnia fortafTls clarms fic intelhgcntur. Excepto 
tantum fi aequationis primus terminus non affedus quantitate cognita fit ab una 
partc. rehqui, qui ab altera funt , faciant fraaioncm , cujus Denominator, vcl 
Dcnommatoris divilor aliqms , Nominatorem dividatj quod fi contin^^ac , vi- 
dendumcft, priuiquam concludatu rnondari duarum «cquationum cominunem 
aliquem diviforcm, num cciam alcera aequ .tio per huncDcnominatorcm , vel 
•«Dcnommatoris diviforem ahqucm, divifibiHs fit. p.455>, 1. lo. vcl fic lc^e, sequa- 
tioillafemper indivifibihscrit per x,x3 , ,6<c., 8 , vcl per x x+r*^ &c , 
— quantitate quavis cognita atque rationah. p. 462,1. 29. pro omnes quantttates\ 
poneomniamembra. p. 4Pi, I. 1 3- pro K^'^»//», fciibcMethodo. p. 451 & 4^6,! i 
legc, nullustcrmin us Qi\ x o. p. joo, in medio , pro ^omam tunc VC,ex\r 

r;*— q% extrahipoterit; fciibe, cxtrahcndo l/ C. ex i r-f-V'? rr^-\,qi, 
<^ Vro,fed cumVCc^c, ufquc ad , /rtM/, . ; ponc, ied cumt/C.ex bino- 
mio numerali opcRcguIs p. 38^, vel pcrfcaccxtrahi qucat, vel vul^ari modo 
praeterpropter, quod lufBcit,poterit ctiam ejuGicm heneficio r.idix cx aquationc 
i^ropohca live numcrah , fivc literdli fit , invcniri, cum pro l.teris numeros, vel o. 
ad arbitnum aflumcrc liceat. p. soi, 1. 3 1 . & p. ^o;, I. 1 7. reduct hic fumitur pro 
redigi ad duasali^s. cx quarum multiplicatione IVopofica a-quatio pioduci po- 
teft. Errata",quae irrepfcrunt, invcniuntur inter crrata primJB partis. 

Ncc taccre fas cft me, non finc admiracione, in cpiaolis mcis, anx tamic- 
dulam typothctarum operam rccuircbanc, tam paucos errorcs ofrcndifTc , nifi 
cogitaremD.EIzcvinos&:CIanfllmumSchoteniiim totis virihus huic operje in- 
cubuiflTc, quaproptcr nullus dubito quin rcliquum torum opus accuratius im- 
pjeflTum fit, quamquis fortafliscxfpcaalfvt. 



C A R i\i E N 

IN LAVDEM 

F R. i SCHOOTEN, 

Mathcmacicoriim ocelli. 

C OAm I cum fcripta legii, fc promit ubiqtte 

Ingcnii mira dcxtcriute Vtgor. 
Qim Vitvn acmorcs jjcchts , fc prAettibique 

SpCLlandam integritas, ac fme fraude tmnus, 
Sic qu.-c pcrraro concummt corpore in uno , 

Hic jim^i ingcniwn cum probitate yides, 
Jddc quod , ingcnium cum ftt fuperabile paucis, 

Vix tamen inycnics in probitate parem. 



n E p i' 

<I>PArKr2KoY Skqthnot, 

f /xoixaeJrig y 
Aici\oy^ Mct^a^uig^ Eva^Seice^ , ^ ohtTrif^. 

Of So^/jj 3-«^ ^/|g TLiTreivoa-iwlw 
Tcv iocSCavAayiisvov iyeimlo , rz'v n /iax^jLuJ 
AuiKX avt e| cIthjcK^ ocf^voov /3^f(pg(^. 
M. 2:xa;'T^v(^-. • E. khv(^. M. 2h^.V^.(^j A.;4.^-ov «V^^ J;. 
X^u<re« y}J€(^, A«4.rt^ci/ >j'^<^wv; 
XmTlu^(^ ', ^ ifxomv l'(nv (pxhoj^ <$/a>;o«, 

^ H'<fg visrf^ JTO^rwv oiv7i(piKy,(r£ (c)iur 
OV Tii^Qv ^i>oJv, cUei (pc^Tiasi cntcletvQv 

Evo-. E;V; Wtw k^ju^ , ^nTaTv ^gpojTFAJi c{^a«voV, 
. OrTi ^ EJaTC./a/ , , Cp/A>; , g^^^Aov. 

M^^a. OJx aAoy6^ir «xe^Vwf 71 , ^5:^ ScIk^vx A«g«r, 

Kc«J ST^VOV •o3A»fT?rt5" «'/EV oSv^OfJ^'^, 

AoV 'tim,v, iix ^'^'^^^ ('ri JtoA^ 7tt^« miKcnclfjLluu 

OtIxV ilw TTKvlcOV mhv fXXXX^ fAXKXfWv) 
T culu/ KtVVf<TOUfAt , CCKiVtJliv i^a-cCAT , 

^AvTw^ oVo;? , TTVocnv ctho ^a-iaKi^Jij , 
AuttJ oLkIv^1(^ fulfxvto^ vixf>ys n AvTnjpoV 
^Mv^^a JTE-Ao; }<lilQyjg Tnxaiv i<pyjUi^otr 
Ocfo/T. ClPC ^S^V cT^JPIC^KWV flTA/fJ ^^Ttvli vsx^oV 

AV , K d^oSfAOKn pO<^Otg KX^TTKOSxli youlw , 

Aeie^x fAt^xf/^o^ yj^ Kvxvccjuytg /ov 
Eu|^o9-', ^r^-e^ ilw fzif^o^TTc^v /3x^uV «Jgv; ^«oV, 
OuTo; Xi/(p>; ;«roc ygx^aT 7iAe^>;. * 

M. 2 A*- A O 2, 
Ul^og A*^fEA. 



